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NOUVEAUX ELEMENS 



D'ALGEBRE. 

SECONDE PARTIE. 

✓ 

< — — — a- 

LIVRE TROISIEME. 

^Des Problèmes £ Arithmétique. 

0 

L E s Problèmes en nombres peuvent être dé ter-' 
minez, & indéterminez. Quand ils font déter- 
minez, leur folution eft neceflairement ou ra- 
tionnelle, ou irrationnelle, félon la nature du Problè- 
me , & des nombres donnez : & quand ils font indé- 
terminez, on leur ajoûte les conditions neceflaires, 
afin que leur folution devienne rationnelle, quand elle 
ne i’elt pas d’elle-même, comme vous verrez dans le 
dernier des deux Chapitres fuivans. 



CHAPITRE I. 

Des Problèmes Déterminez 

B I e n que les Problèmes que je prétens ici refou- 
dre, ne foient propofez qu’en nombres, je ne 
II. Part . S laide- 
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*74 NOÜVE AUX ELEMENTS 
aiderai pas de les refo udre en lettres , en mettant des 
lettres à la place des nombres donnez , afin d’avoir 
une folution générale , qui ferve comme de canon , 
ou de réglé générale , pour refoudre fans Algèbre un 
femblable Problème, quand on en changera les nom- 
bres donnez en d’autres, étant certain que les lettres 
qui demeurent dans une folution générale , peuvent 
repréfenter tel nombre qu’on voudra. 

SECTION I. 

Des Problèmes Jtmples . 

I L cfl évident que la folution d’un Problème fîmple 
eft toujours rationnelle , pour le moins quand las 
nombres donnez font rationnels, parce que fon Equa- 
tion conftitutive n’eft que d’une dimenfion, comme 
vous allez voir dans les Problèmes fuivans. 

PROBLEME I. 

Trouver deux nombres , dont la fomme , (y la differente 
foient égalés à des nombres donnez 

P Our connoître par exemple dans un triangle refti- 
ligne fcalene re&angle, les deux angles aigus* 
dont le plus grand furpalfe le plus petit de 10 degrez, 
on confiderera que puifque ces deux angles aigus 
font enfemble 90 degrez , il n’y a qu’à trouver deux 
nombres , dont la fomme J oit 90, & dont la différence fût 10: 
car le plus grand de ces deux nombres fera le nombre 
des degrez du plus grand des deux angles qu’on cher- 
che, & le plus petit donnera le nombre des degrez du 
plus petit angle. 

Nous refoudrons ce Problème en trois façons, afin 
que cela vous ferve de modèle pour refoudre les fuivans 

par 
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D’ ALGEBRE, Liv. HT. 175 
par celle qui vous femblera la plus commode.La premiè- 
re fe pratiquera en trouvant dans l’Equation qui renfer- 
me une des conditions du Problème, laquelle à caufe 
de cela nous apellerons Equation conditionnelle , la valeur 
d’une lettre inconnue, & en fubftitiunt à la place de 
cette lettre inconnue fa valeur trouvée dans l’autre 
l’Equation conditionnelle , pour avoir une autre 
Equation, où l’on poürra connoître l’autre lettre in- 
connue , qui fervira pour venir à la connoiilance de 
la première. 

La fécondé maniéré eft de trouver dans deux Equa- 
tions conditionnelles la valeur d’une même lettre in- 
connue, & d’égaler enfemble les deux valeurs trou- 
vées de cette lettre inconnue par une Equation , dans 
laquelle on pourra connoître l’autre lettre inconnue , 
qui contribuera, comme auparavant, à connoître la 
première dans celle qu’on voudra de fes deux valeurs 
trouvées. 

La troifiéme maniéré fe pratiquera en ajourant cn- 
femble deux Equations conditionnelles, & en ôtant 
la plus petite de la plus grande, pour avoir deux au- 
tres Equations, dont chacune ne contiendra dans ce 
Problème qu’une lettre inconnue , laquelle par con- 
féquent on pourra connoître , comme vous allez 
voir. . 

Première méthode. 

Si l’on met, pour avoir une folution générale, la 
lettres, pour le nombre donné 90, & la lettre b pour 
l’autre ne mbre donné 10 , & que l’on mette x, y, pour 
les deux nombres qu’on cherche, en prenant x pour 
le plus grand de ces deux nombres; on aura félon les 
deux conditions de la queüion ces deux Equations à 
refoudre. 

S 2 Dans 
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x+yjya. 

x—y'&b. 

Dans la première Equation, x+y^ya, l’on trouve- 
ra par T Antithefe, xjya—y, & alors en changeant* 
en a— y, la deuxième Equation conditionnelle x—yyy b* 
fe changera en celle-ci, à — lyjyb, dans laquelle on 
trouvera par l’Antithefe,a — bjo ly , & par conféquent 

yy>t — , pour le plus petit des deux nombres qu’on 
1 - 

cherche. C’eft pourquoi au lieu de x)D a — -y, l’on au- 

j il 

ra x)o— -— » pour l’autre & plus grand nombre qu’on 
2 

demande. Ainfi les deux nombres qu’on cherche, 
feront tels, 

Cl — Y b y Cl — b 

2 

Acaufedcrt^opo, & de byy io, les deux nombres 
qu’on cherche, feront de cette grandeur, 50, 40, 
c’eft à-dire , que le plus grand des deux angles 
aigus que l’on demande, fera de 50 degrez, & le plus 
petit de 40» degrez. 

On tire de cette folution générale , le canon fui- 
vant, pour refoudre ce Problème. Si Von ajoute en - 
fetnble les deux nombres donnez,, (7 qt£on ôte le plus petit 
du plus grand , la moitié de la fomme (7 du refie donne - 
vont les deux nombres quon cherche. 

Deuxieme méthode. 

Ayant trouvé par l’Antithefe , a — y pour x , dans 
la première Equation conditionnelle, x+yj^a, l’on 
trouvera aulïi par l’Antithefe, b+y pour le même x, 
dans l’autre Equation conditionnelle, x — yjyb C’eft 
pourquoi l’on aura cette ttoifiéme Equation, a-y )o b+y, 

dan s 
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dans laquelle on trouvera^ *- — , comme auparavant: 

1 a+b 

& au lieu de x )o a-y, ou de x)o b+y t l’on aura x jo ~ 1 ~» 
aufli comme auparavant. 

! Troifiéme méthode. 

Si l’on ajoute enfemble les deux Equations condi- 
tionnelles, & qu’on ôte la plus petite delà plus grau* , 
de, l’on aura ces deux autres Equations, 
z xysa-bb. 

2;00 a — b. 

danslefquelles on trouvera xX) & 7 X> » com- 

2 2 

me auparavant, pour les deux nombres qu’on cherche. 

Remarque. 

Lorfqu’i! s’agit de la Comme & de 13 différence de 
deux grandeurs inégales, comme dans Ce Problème, 
l’on a ordinairement une analyfe abrégée pour le rc- 
foudre, qui confilte à mettre aufli la Comme & la dif- 
férence de deux lettres inconnues pour les deux nom- 
bres qu’on cherche, ces pofitions étant tout -à fait con- 
formes à la nature du Problème. 

Comme ici en mettant x+ 7 , pour le plus grand des 
deux nombres qu’on cherche, & x — y pour le plus 
petit, on aura Celon les doux Conditions de la quelhon, 
ces deux Equations conditionnelles , 

zxfttf. 

2 y X> b. 

où l’on trouvera xx>ia, & 7 )o *6, & au lieu de x+y, 
x— y » l’on aura , pour les deux nombres 

2 

qu'on cherche, comme auparavant. 

S j • P RCJ 
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PROBLEME IL 

J 

Trouver trois nombres inégaux , tels que leur femme , la 
fomme du plus grand & du moyen, & la fomme du 
moyen & du plus petit , Joient égales à des nombres 
donnez. 

P Our connoître les trois angles par exemple d’an 
Triangle reétiligne fcaléne , en fçachant que la 
Ibmme du plus grand angle & du moyen eft de 140 
degrez, & que la fomme du moyen & du plus petit 
cft de j 00 degrez ; on confiderera que puifque la fom- 
me de ces trois angles elt de 180 degrez, on doit 
chercher trois nombres, tels que leur fomme foit 180, que 
la fomme du plus grand (7 du moyen foit 1 40 , que la 
fomme du moyen & du plus petit foit 1 oc , pour avoir le 
nombre des degrez de chacun des trois angles qu’on 
cherche. 

Si Ion met la lettre a pour le plus grand nombre 
donné 180, la lettre b pour le moyen nombre donné 
140, & la lettre c pour le plus petit nombre donné 
100, afin d’avoir une folution générale : & que l’on 
mette x, y, z,, pour les trois nombres qu’on cherche, 
en forte que le plus grand foit repréfenté par la lettre 
x, le moyen par la lettre^, & le plus petit par la let- 
tre z,; l’en aura félon les conditions de la Queftion, 
ces trois Equations à refoudre, 

x— }-v X) b. 

Dans la première Equation conditionnelle x+y-\-Zj 
"X>a, l’un trouvera par l’Antithefe xyya — y — z,, & 
dsnsla deuxième x+y'yyb, l’on trouvera le même x)o 
b-y. C’eR pourquoi l’on aura cette Equation , a-y-z* 
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>pl — y t dans laquelle on trouverai — b pour le plus 
petit nombre z, 1 lequel par conféquent fera connu. 

Si à la place de z., l’on fubttituë dans la troifiéme 
Equation conditionnelle, y+z,y>c, là valeur trouvée 
a — b y l’on aura cette autre Equation , y+a — b^pc 9 
dans laquelle on trouvera par fAntithefe , b+c — a , 
pour le nombre moyen y: & alors au lieu de xj^a — 
y — z,, oudexyjÆ — y, l’on aura x^a — c, pour le 
plusçranddes trois nombres qu’on cherche , lefquels 
par conféquent feront tels, 

a — c, b+c — a t a — b. 

A caufe de a') 0 180 , de £)o 140 , & de c)o 100, 
les trois nombres qu’on cherche , feront de cette gran- 
deur, 80, 60, 40 : de forte que le plus grand des 
trois angles qu’on cherche , fera de 80 degrez , le 
moyen fera de 60 degrez, & le plus petit fera de 40 
degrez. 

On tire de cette folution générale le Canon fui- 
vant, pour refoudre ce Problème. Si du plus grand 
des trois nombres donnez, on ôte fcparément chacun de 1 dc?tx 
autres y on aura le plus grand & le plus petit des trots aom~ 
bres quon cherche : & on aura le moyen en ôtant le plus 
grand des trois nombres donnez, de la Jomme des deux au- 
tres ; où l’on voit que la détermination de cette Quef- 
tion à legard des trois nombres donnez, eft que le 
plus grand doit être moindre que la jomme des deux autreSy 
afin que le Problème propofé foit poflible en nombres 
pofi.ifs, ou affirmez, ce qui s’entend toujours ainfî 
dans ces fortes de Queüions. 

Autre Analyfe. 

Pour faire des pofîtions conformes à la nature du 
Problème , c’eft à dire pour faire que le plus grantl 
des trois nombres qu’on cherche , fort necelfairemenc 

S 4 tel, 
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tel, & que pareillement le plus petit foit neceflaire- 
ment plus petit, & que le moyen foit elfentiellement 
plus grand que le plus petit , & moindre que le plus 
grand , mettez x — -y pour le plus petit , x pour le 
moyen, & x-fz, pour le plus grand, & alors on aura 
félon les conditions de la Queftion , çes trois autres 
Equations à refoudre. 

3x-y+z.X>rt. 

XX+Z,'$b. # 

ix—yj^c. 

Dans la troifiéme 2x — -y)oc,fon trouvera par l’An- 
tithefe , y )o 2.x — c, & dans la fécondé 2 X 4 -z,)o b , l’on 
trouvera auflî par l’Antithele, rSyyb — 2x: c’eft pour- 
quoi fi l’on change, y , en xx — c, & z, en b — 3 x, la 
premicre Equation conditionnelle, 3X — y+rSyyay fe 
changera en celle ci , b+c — x)o a y où l'on trouvera 
x)o b+c-— a , pour le moyen des trois nombres qu’on 
cherche, comme auparavant, & alors au lieu dey )o 
,2x — c, &dez)oÆ — 2x, l’onaura yyoxb+c — xn , & 
z)0 2i — b — 2 c, & enfin au lieu des deux autres nom- 
bres, x-k, x — y , l’on aura ces deux a — c, a — b , 
suffi comme auparavant. 

PROBLEME III. 

prouver trois nombres , tels que la fomme de deux quel- 
conques [bit égale à un nombre donné. 

P Our connaître par exemple de trois perfonnes, lagc 
de chacun , en fçacharit que le nombre des années 
du premier &du fécond eft 104)0 a, que le nombre 
des années du fécond & du troifiéme eft 140)0 b, & 
que le nombre des années du premier & du troifiéme 
eft 160 Xk; l’on mettra x, y, z., pour le nombre des 
années de chacun , & alors on aura félon les condi- 
tions delà Queftion , ces trois Equations à refoudre, 

x+y. 
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x+yX>a. 
y + zXb. 
x+i)Of. 

Dans la première x +y)Orfj l’on trouvera yXa—x, 
& dans la fécondé y+zy^b , l’on trouvera le même 
yX>b — z..: c’eft pourquoi l’on aura cette Equation, 
a — x)o6 — z,, où l’on trouvera xX>a — 6+c, fidonc 
on change x en a — b+z, la troifiéme Equation con- 
ditionnelle x-Hc)Oc, Le changera en celle ci, a — 6-f. 

i t it b-lf-c—ei 

c, dans laquelle on trouvera x)o — — :& alors 

* , -■ i 

au lieu de x)o a — 64-*» l’on aura .v)o — — - , & au 

• ^ /| -| ^ — g 

lieu deyXa — x, oudej)o6 — z., l’on aura yX 

Ainfi les trois nombres qu’on cherche, feront tels, 
cl b-\-c , a~\~b — c , d~\~b~\~c 

l 

A caufe de a)o 104, de 6)0140, &de c)oi5o,Ies 
trois nombres qu’on cherche , feront de cette gran- 
deur , 61, 4* , 98, c’eft-à-dire dans cet exemple, 
que la première perfonne doit être âgée de 62 ans, 
la deuxieme de 41 ans, & la troifiemë de 98 ans. 

On tire de cette folution générale le Canon fuivant 
pour re foudre ce Problème. Si des trois nombres don - 
liez, on ôte chacun de la fomme des deux autres , on aura 
en la moitié de chaque refie les trois nombres quon cher - 
che ; où l’on voit, que pour la détermination de cette 
Qiieftion à l’égard des trois nombres donnez, il faut 
que chacun foit moindre que la fomme des deux autres . 



*. • } 
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PROBLEME IV. 

Trouver les cotez, d’un Triangle reïliligne , dont on con- 
naît les angles ; <& le contour . 

P Our connoître les cotez du Triangle reailigne ABC, 
dont le contour, ou la Tomme de Tes trois cotez, 

eft par exemple de 
462 pieds, & dont 
les angles font d’au- 
tant de degrez & de 
minutes que vous 
les voyez ici mar- 
quez; mettez la let- 
tre a pour le finus 
B 86089 de l’angle A , 
la lettre b pour le 
finus 79951 de l’an- 
gle B, la lettre c pour le finus 92388 de l’angle C, 
& la lettre d pour le contour 462 , afin d’avoir une 
iblution générale. 

Cela étant fuppofé , fi l’on apelle x le côté AB , y 
le côté BC, & z. le troifiéme côté AC, l’on confide- 
rera que comme ces cotez font proportionnels aux 
finus de leurs angles oppofez, c’eft-à-dire que le fi- 
nus de l’angle A, eft d fon côté oppofé BC, comme 
le finus de l’angle C , eft d fon côté oppofé AB, l’on 
aura en termes analytiques cette analogie, a } ync,x, 
& par conféquent cette Equation, axyycy, dans Ia- 

ey 

quelle on trouvera De même parce que le 

finus de l’angle A , eft d fon côté oppofé BC , com- 
me le finus de l’angle B , eft d fon côté oppofé AC, 
l’on aura en termes analytiques cette analogie, a, y:; b, 

de 
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& par conlëquent cette Equation,^ X> où l’on trou- 

vera — . 

A 

Enfin parce que le contour a été apellé d, & que 
ce contour eft x-fy-f-*. , l’on aura cette Equation, 
x+y+z.'pd, laquelle en changeant x en fa valeur trou- 



vée 



y 



& i en fa valeur trouvée — , fe changera 

0 cy £y * 

en celle-ci, —+7-+ — X>d , laquelle étant multipliée 

a 0 

par a , pour éviter les fra&ions, fe réduit à celle ci, 

*d 

C y+ay+ly¥>ad, dans laquelle on trohvera^ — — 

pour le côté BC, lequel par conféquent fera connu: 
& alors en fubftituant cette valeur à la place de^, au 

cy cd A r 

lieu de xY>— , l’on aura x)o — — , pour le cote AB: 

0 0-f-É-fe u ^ 

& au lieu de «.'o-, ion aura , pour le co- 

0 0-fs^-+- s 

té AC. Ainfi les trois cotez qu’on cherche , feront tels* 

cd 



ABX» 

ACX> 



a-\-b-\-c 
bd 






0~f -b~\-c‘ 

A caufede rt)0 86089, de ^D0 7995i,dec)3 92588, 
& de dyy 461 , les trois cotez du Triangle ABC, fe- 
ront d’autant de pieds que vous les voyez ici mar- 
quez. 

On tire de cette folurion générale le Canon fut- 
vant, pour trouver le côté qu’on voudra du Triangle 
propofé. Si 'on multiplie le contour donné çar le finut 
de l'angle oppofé au côté qu'on cherche , & qu on divife le 
produit par la fomme des [mus des trois angles donnez -, on 

aura 



/ Digitized by Google 



â8 4 NOUVEAUX ELEMENT 
aura ce cote, dont la démonftration eil évidente,’ 
far 1 8. 5. 

Il eft évident que ce Problème ne foufre aucune 
détermination à l’egard des quantitez données, parce 
que dans la refolution générale elles font toutes af- 
firmées. 

PROBLEME V. 

Trouver deux nombres tels que chacun avec Jesfarties 
ahquotes fajfe une même fomme. 

S I l’on met 2*, 4 7, pour les deux nombres qu’on 
cherche , l’on aura félon la condition de la Qucf- 
tion, cette Equation, 3*4-3 )0 774-7 » dans laquelle 
. V++ 

on trouvera : or comme la nature du Pro- 

3- 

fclême demande que les deux quantitez indéterminées 
x, y, foient de^ nombres premiers , en mettant le 
nombre premier 5 pour^ , l’on aura cet autre nom- 
bre premier 13 pour*. Ainfi les deux nombres qu ’on 
cherche, feront 2 6, zq, dont chacun avec fes par- 
ties aliquotes fait 42. 

Si vous voulez deux autres nombres , mettez 4*, 
8y , pour ces deux nombres , & félon la condition 
de laQueftion, vous aurez cette Equation, 7x4-7 x> 

1574-15 , dans laquelle vous trouverez *)o — 

C’eft pourquoi fi l’on fuppofe 7)0 13 : l’on trouvera 
*)0 2j>, & les deux nombres qu’on cherche, feront 
ji< 5 , 104: dont chacun avec fes parties aliquotes 
fait 210. 

Si vous voulez encore deux autres nombres, met- 
tez 8*, i<?7, pour ces deux nombres, & félon la con- 
ation de la Queftion l’on aura cette Equation , 15* 

1 " +H 
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< 4 - 1 5 X) 3 17+3 1 » où l’on trouvera xX> 



t 74- *6 



«r 






fuppofeyX) 29 , on trouvera .v)o 61 , & les deux nom- 
bres qu’on cherche , feront 4S8, 4<3<j., dont chacun 
avec fes parties aliquotes fait 930. 

Par là vous voyez qu’on peut trouver à l’infini 
deux autres nombres qui deviendront plus grands â 
mefure que les nombres qui multiplient les deux in- 
connues, & qui doivent toujours être en raifon dou- 
ble , feront plus grands : & les moindres de tous fc 
trouveront en mettant ix, 27 , pour ces deux nom- 
bres , & alors on aura félon la condition de la Quef- 
tioft, cette Equation, x-f-i )0 37+3 , dans laquelle 
on trouvera x)D 37+2 : & fi l’on fiippofo^yj 3 , car 
on ne le peut pas iuppofer moindre , l’on trouvera 
x)o n, & les deux nombres qu’on cherche , feront 
11 , 6, dont chacun avec fes parties aliquotes fait 1 2. 

On peut par cette feule pofition trouver autant de 
nombres plus grands que l’on voudra : car fi dans 
la même Équation xX> 37+2 , l’onfuppofey)o 5 , l’on 
trouvera x)o 17, & les deux nombres qu’on cherche, 
feront 17, 10, dont chacun avec fes parties aliquo* 
tes fait 1 8. 

Pareillement fi dans la même Equation, xyyy+z, 
l’on fuppofeyX) 7* l’on trouvera .v)o 23 , & les deux 
nombres qu’on cherche, feront 23, 14, dont cha- 
cun avec fes parties aliquotes fait 24. 

Mais fi dans la même Equation , xX) 37+ 2 , l’on 
fuppofeyX) 1 3 , l’on trouvera xX) 1 , & les deux nom- 
bres qu’on cherche , feront 41 , 26 , dont chacun 
avec fes parties aliquotes fait 42 , comme les deux 
26, 20, qui ont été trouvez auparavant. Ainfinous 
avons ces trois nombres 20, 26, 41, dont chacun 
avec fes parties aliquotes fait 42. 

Si dans la même Equation, xX) 37+2, l’on Hippo- 

fs 
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fe 7)3 1 7 > l’on trouvera x)o 53 , & les deux nombres 
qu’on cherche» feront 53, 34» dont chacun avec les 
parties aliquotes fait 54. 

Que fi dans la même Equation, x )3 37-f2, l’on 
(ùppofe 7)3 19 > l’on trouvera x)0 59 > & l es deux 
nombres qu’on cherche, feront 59, 38, dont cha- 
cun avec fes parties aliquotes fait 60. 

Enfin fi dans la même Equation, xX> 37+2. , l’on 
fuppofe 7)3 23 * l’on trouvera x)0 71 »& les deux nom- 
bres au’on cherche , feront 71 , 45, dont chacun 
avec les parties aliquotes fait 72. 

Ainfi vous voyez, qu’en mettant pour 7 plufieurs 
differents nombres premiers , afin que ce nombre , 
y y n’ait pas plus de parties aliquotes qu’il en a dans 
l’Analyfe, Ton trouve auffi plufieurs differents nom- 
bres premiers pour x, & qu’ainfil’on a plufieurs dif- 
ferentes folutions de ce Problème. 

Mais au lieu de la raifon double, on peutfe fervir 
delaraifon triple; Ainfi en mettant ix, 37, pour 
les deux nombres qu’on cherche , l’on aura félon la 
condition de la Queftion , cette Equation , x+ 1 )3 
47+4 , dans laquelle on trouvera x^o^+i. 

C’eft pourquoi fi l’on fuppofe 7)3 2, l’on trouvera 
x)0 & les deux nombres qu’on cherche feront 

11 , 6 y comme auparavant. Mais fi l’on fuppofe 
7) 05 » l’on trouvera xyyiT, , & les deux nombres 
qu’on cherche, feront 23 , 15, dont chacun avec fes 
parties aliquotes fait 24, comme les deux 2 3, 14, qui 
ont été trouvez auparavant. Ainfi nous avons encore 
trois nombres 14, 15, 23, dont chacun avec fes 
parties aliquotes fait une même fomme , fçavoir 24. 

Que fi l’on fuppofe 7)3 17 » l’on trouvera x)o 71 » 
& les d..ux nombres qu’on cherche, feront 71, 51, 
dont chacun avec fes parties aliquotes fait 72 , com- 
me lesdeux7i, 46» qui ont été trouvez auparavant. 

Ainfi 
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Ainfi l’on a encore trois autres nombres , fçavoir 
4<S , 51, 71 , dont chacun avec fes parties aliquotes 
fait auffi une même fomme, fçavoir 72. 

On peut encore au lieu de la raifon double, ou tri- 
ple , fe fervir de telle autre raifon que l’on voudra* 
comme fi l’on met 2x, 37, pour les deux nombres 
qu’on cherche, l’on aura félon la condition delà Quef- 
tion, cette Equation, 3x4-3)34)4-4, dans laquelle 
. 4N-« 

on trouvera x)o . 

C’eft pourquoi fi l’on fuppofe 4)35, l’on trouvera 
x)0 7 , & les deux nombres qu’on cherche, feront 
14, 15, tels qu’ils ont déjà été trouvez auparavant t 
& fi l’on fuppofe r)o 17, l’on trouvera x)o 23 , & les 
deux nombres qu’on cherche, feront 46, 51, dont 
chacun avec fes parties aliquotes fait 72 , comme les 
deux 4 6 y 71 , qui ont été trouvez auparavant. 

Mais fi l’on fuppofe 7)0 23 , l’on trouvera x)o 31* 
& les deux nombres qu’on cherche, feront 62, 69, 
dont chacun avec fes parties aliquotes fait 96. Ainfi 
des autres. 

Remarque. 

Quoi que ce Problème foit indéterminé, parce que 
dans la valeur trouvée de x , il demeure la grandeur 
indéterminée y: neanmoins je l’ai bien voulu mettre 
au nombre des Problèmes déterminez , parce que 
cette grandeur y , fe trouve en quelque façon déter- 
minée, puifqu’elle doit être non feulement un nom* 
bre entier , mais encore un nombre premier. 

Le hazard nous a donné trois nombres tels que 
chacun avec fes parties aliquotes fait une même fom- 
me: mais fi vous les voulez trouver méthodiquement, 
mettez ix, 27, 3*,, pour ces trois nombres, &alors 
félon les conditions de la Queftion, vous aurez ceS 
deux Equations à refoudre. 

K±l 
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x+iy^sy+ 3 - 

*+i) 04 Z,+ 4 . 

Dans la première Equation, x+i )o 37+3, l’on trou- 
vera x)d 37+2. » & dans la fécondé x+i yj 42S+4, l’on 
trouvera le même x)o 42H-3 > d’où l’on tire cette troi- 
fiéme Equation , 3 74-2 )o 4*4-3 » dans laquelle on trou- 

vera y)o * 

? 

C’eft pourquoi fi l’on fuppofe *)o 5 , l’on trouvera 
y)0 7 , & x )o 2 3 , & les trois nombres qu’on cherche, 
feront 23 , 14, 15 , dont chacun avec fes parties ali- 
quotes fait 24 : & fi l’on fuppofe z-X> 1 7 * l’on trouvera 
7) 0 23 , & xÿ) 71 , & les trois nombres qu’on cher- 
che, feront 71, 4(5,51, dont chacun avec fes parties 
aliquotes fait 72. Ainfi des autres. 

PROBLEME VL 

‘Trouver deux nombres , tels que la fomme des parties ali - 
quotes du premier furpaffe la fomme des parties aliquo- 
tes du fécond d'un nombre quatre 

S I l’on met xxy, xxz, pour les deux nombres qu’on 
cherche , & le quarré uiu pour l’excès des parties 
aliquotes du premier fur celles du fécond, la fomme 
des parties aliquotes du premier fera x+xx+y+xy+i, 
& la fomme des parties aliquotes du fécond fera x+xx 
4-z,+x2S4-i » laquelle étant ôtée de la précédente, on 
aura l’excès, 7+X7 -2s— xz, qui doit être égal au quarré 
mco. Ainfi l’on aura cette Equation, y+xy-z-xz'ft uw> 

dans laquelle on trouvera x)0-^— 

y— z. 

Cette valeur aufli bien que chacune des dcuxquan- 
titez indéterminées, y, z, doit être un n®mbre pre- 
. mier, afin que les deux nombres xxy, xxz, n’ayent 

point 
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point d’autres parties ahquotes que celles que vous 
avez vues dans l’Analyfe. Si donc on met le nombre 

premier 5 pouf x, en forte qu’on ait 5 X> 

&6> y - " 3 * 

cette Equation fe réduira à celle-ci , — X> 7 ~^ j où l’on 

voit que le quarré «w doit être un nombre entier mul- 
tiple de 6, alïn qu’il fe puiife divifer par 6 . C’eft pour- 



quoi fi l’on fuppofe u)o 6 , au lieu de — , l’on auta 6 % 



uu 



& l’Equation precedente — )o y — z-, fe changera eti 

celle-ci, 6)07 — z., où l’on voit que les deux quanti - 
tez 7, z, doivent être deux nombres premiers, donc 
la différence foit 6 , tels que font les deux 13,7. St 
donc on fuppofe y)o 13, & z)d 7 , les deux nombres 
qu’on cherche, feront 325 , 175 : car la fomme 109 
des parties aliquotes 1,5, 13,25,65 , du premier 3 25* 
furpaffe lâ fomme 73 des parties aliquotes 1, 5, 7, 

35, du fécond 175 , du nombre quarré 36. 

On aura de plus petits nombres, fi au lieu defup- 
pofer x X) 5 , l’on fuppofe x )o 3 , & alors au lieu de a- y> 



mu—y+z. n»-~ H-« 

— , 1 on aura cette autre Equation, 3 )o — - — . 

7 —* % . uu y—*- 

qui fe réduit à celle-ci , — )oy — £, où l’on voit que lé 

quarré uu doit être un nombre entier multiple de 4* 
afin qu’il foit divifible par 4. Si donc on fuppofe u X> 4 * 
l’on aura 4)07 — z, où l’on voit aufli que les deux quan- 
titez indéterminées 7, z, doivent être deux nombres 
premiers , dont la différence foit 4 , tels que font les 
deux 11,7. Si donc on fuppofe /jo il > &z<)07» le£ 
deux nombres qu’on cherche, feront 99, 63 : car la 
fomme 57 des parties ahquotes , 1, 3, 9, n, 33, dit 
premier 99 , furp3lîe la fomme 41 des parties aliquoteft 
,2, 3, 7, y, 21 , du fécond 63, du nombre quarfé îôf 
$ Parti . T 
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PROBLEME VII. 

la fomme de fes parties 

U N femblable nombre eft apellé nombre parfait, 8 c 
Ton en peut trouver autan; que l’on voudra, par 
le moyen du nombre 1 , A de Tes puzfl'*nces 4, 1 6, 54, 
256, 1024 , &c. dont les Expofans font des nombres 
pairement pairs, &. dont la propriété eft telle que cha- 
cune avec fes parties aiiquotes fait un nombre premier, 
en cette forte. 

Si l’on met 2* pour le nombre qu’on cherche , l’oa 
aura félon la condition de la Queftion cette Equation, 
2x)o 3+*, dans laquelle on trouvera x» 3. Ainfi au 
lieu de 2* , l’on aura 6 pour le nombre qu’on cherche. 

Si vous voulez un nombre plus grand , mettez 4* 
pour ce nombre » & félon la condition de la Queftion, 
vous aurez cette Equation, 4x30 7+ 3 x> dans laquelle 
on trouvera xX)j ; c’eft pourquoi le nombre qu’on 
cherche, fera 28. 

Si vous voulez un nombre encore plus grand, met- 
tez 1 6x pour ce nombre, & félon la condition de la 
Queftion, vous aurez cette Equation, 16x303 i+mx, 
dans laquelle on trouvera x)o 3 1 , &le nombre qu’on 
cherche, fera 4 96. 

Si vouj voul.z un autre nombre encore plus grand, 
mettez 64' \ car ce nombre, & félon la condition de 
la Qutfti'’n, vous aurez cette Equation, 64x30 127 
+6}x, ou ’on trouvera xjo 127, lequel étant multi- 
plie par 64 , i’on aura 8128 pour le nombre qu’on 
cherche. 

Que fi vous en voulez encore un plus grand , met- 
tez 2 5 6 x pour ce nombre , & félon la condition de la 
- - . Queftipn 
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D‘ ALGEBRE, Liv. Itl. 29Ï 
Queftion, vous aurez cette Equation , 156X)) 5 1 i-t- 
25 jx, dans laquelle on trouvera *)05i 1, lequel étant 
multiplié par 256, l’on aura 130816 pour le nombre 
qu’on cherche. 

Pareillement fi vous voulez un autre nombre plus 
grand , mettez 1 024X pour ce nombre , & félon la con- 
dition de la Queftion, vous aurez cette Equation, 1024 
*X> 2047+1023X, où l’on trouvera x)o 2 047, lequel 
étant multiplie par 1024, l’on aura 2096128 pour le 
nombre qu’on cherche. 

I 

PROBLEME VIII. 

! Trouver deux nombres , dont chacun foit égal à la fomme 
des parties aliquotes de l'autre. 

S I l’on met4x, 41*, pour ces deux nombres, qu’oti 
apellewowÆw amiables ,on aura félon les conditions 
de laQuellion, ces d:ux Equations à refoudre, 
7+3x30 47*. 

7 + 77 + 7 z '+ 3 J** X> 4 X * 

Dans la première Équation, 7+3x3347*, l’on troù- 

verax)D- , & par confequent 4x33— , ÔC 

alors la deuxième Equation conditionnelle, 74-77+7* 
+37* X) 4X , fe changera en celle-ci, 7+77+7*+57* 3> 

— , dans laquelle on trouvera 7)3- , ou 

? 16 X . } 

>)0 3 + 717 > où l’on voit que* doit être plus grand qutf 

3 , à caufe du Dénominateur * — 3. Or comme les 
trois quantitez indéterminées x,7,*, doivent être des 
nombres premiers, fi l’on fuppofe *33 5 , l’on trouve* 
ra 7)0 1 1 , & par conféquent x33 7 1 » * les deux nom* 
bres qu’on cherche, feront 284, 22a 

T * H 
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Si vous voulez de plus grands nombres, mettez Sx, 
8}x, pour ces deux nombres, & félon les conditions 
de la Qucftion, vous aurez ces deux Equations à re« 
lôudre. 

tJ+7x)o8>2, 4 
Û + i 5 J+ 1 5 *+7)xX» Sx. 

t>ans la première Equation, i 5 + 7 x)q l’on trou. 

Verax)o — -, & pat conféquent 8x^0^^—^^^ 

& alors au lieu de la fécondé Equation conditionnelle, 
1 5+U7+iJfc+ : 7.J'*0o8x, on aura celle-ci, iï+m-f. 

4 l , . 64 .VZ 120 - , 

, dans laquelle on trouvera y Y> 
7*+'f x 7 . . J " 

» ou lon voit que 2. doit être un nombre pre- 

niier ptus grand que 7 , a caufe du Dénominateur x-7 
Si donc on fuppofe x)o 1 1 , l’on trouvera y x> 23 , & par 
conféquent x X) 2 8 7 , & les deux nombres quon cher- 
che, feroient 22 96 , 2024, fi la valeur trouvée de x 
fçavorr 287 étoit un nombre premier, car il eft com- 
pté, parce qu’il eft produit par la Multiplication de 
ces deux 7, 41, r 

Puifque donc cette valeur trouvée de x, n’eft pas 
un nombre premier, il eft évident que lesdeux nom- 
bres trouvez 2 296, 2024, ne fatisfont pas à la queftion, 
parce qu ils ont un plus grand nombre de parties ali— 
quo.tes que dans ! Analyle: & comme le même incon- 
vénient arrive toujours, quelque nombre premier que 
on prenne pour au lieu de fe fervir de 8 , qui eft 
Je C ime de 2 , l’on fe fervira de 16 , qui eft Iequarré- 
quaiTc du même nombre 2 , comme auparavant l’on 
selt lervi de fon quarré4« 

Si donc on met i6x, i6yz, pour les deux nombres 
p* lo j?. t ^°rche, l’on aura félon les conditions de la 
^Jjaeftion, c es deux Equations à refoudre, 

51+15» 
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31+15x^0 1 (Sjz,. 

3i+3i^+3iz,+ij;z.)o i6x. 

Dans la première Equation, 3 i+ijx)} l’on 

trouvera x)o — — — , c’eft pourquoi fi l’on change 
x cn lîffl. — L- j la deuxième Equation conditionnelle, 
2i+3iy+îi&4.i5Yz,}} i6x, fe changera en celle-ci, 

zfôyx .— 496 

31+3 1>+3 iz.4- 1 * dans laquelle on 

trouvera,»^ . où Envoie que, doit toc un 

nombre premier plus grand que 1 5 , à caufe du Déno- 
minateur z.-i 5. Si donc on fuppofe z.)o 23 , l’on trou- 
vera ^30 47 » & x)o 1 1 5 1 , & les deux nombres qu’on 
cherche, feront 18416, 17296. Ainfi des autres. 

PROBLEME IX. 

Trouver en nombres les hauteurs de deux Para üelepipedes 
reElangles , dont les longueurs & les largeurs font données 
aujji en nombres , en forte que lafomme de leurs foliditex. 
foit égale à la fomme de leurs bafes , & la differente des 
mêmes fait dit ex, égale 4 la differente de leurs hauteurs. 

i * ^ • 

S I l’on donne des noms en lettres à chacune des 
trois dimenfions de ces deux folides, comme vous 
voyez dans les deux figures fuivantes, afin d’avoir une 
folution indéfinie , la fomme de leurs fôliditez fera 
abx+edy , & la fomme de leurs bafes fera ab+cd , à 
legard des hauteurs exprimées par les deux lettres x,y. 
De même la différence de ces deux fôliditez fera^^x- 
cdy> & la différence des hauteurs fera x—y: de forte 
que félon les conditions de la Queftiop , 1 on aura ces 
çlçux Equations a refoudxc > 

T 3 don; 
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abx+cdy^y ab+cd. 
aùx — cdy'ftx — -y. 

dont la première donnera ab+cd — cdy, pour le folide 
abx> & la deuxieme donne x—y+edy, pour le même 
Jolide abx ; d’où l’on tire cçtte troifiéme Equation, 
ab+cd— cdy )o x—y+edy , dans laquelle on trouve 
ab+cd+y — 2 cdy t Ôc au lieu de abxy^ ab+cd — cdj , l’on 
aura aabb+abcd — mbcdy+aby'yy ab+cd — cdy , & dans 

cette Equationl’on trouvera x» ^ a6é +^-^—cd 

, . xabei — ab ci 

c elt pourquoi au lieu de xX) ab+cd+y-icd) , l’on au- 

cctU+i6:i — ab — ci • 

w - - . Ainfi le Problème fera refolu 

xnbiu — t b— ci 

cr. nombres, li l’on reftituë aux quatre lettres a,b,c,dt 
Jes nombres quelles repréfentenr 
Sia)oi, b'} oj, d') Oj, l’on trouvera x)o^. 



PROBLEME 
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PROBLEME X. 

Trouver deux nombres , dont la fo>mne foit égalé à un 
nombre donné , (y dont la raijoa Joit égale à 
ctüe de deux nombres donnez» 

D Eux pei Tonnes doivent partager entre eux, par 
exemple 120 piftoles, avec cetre condition, que 
l’un n’en aura que les deux tiers de l’autre, &: Ton de- 
mande la part de chacun. 

Pour la trouver, on voit qu’il n’y a qu’à partager 
le nombre donné izo en deux autres , dont le plus 
petit leitau plus grand, comme z eft à j. 

Si l’on met la lettre a pour le nombre donné 120» 
la lettre b pour le nombre donné 2, & la lettre c pour 
le nombre donné 3 s & que Ton apelle x le plus petit 
des deux nombres qu’on cherche. Si y le plus grand, 
afin d’avoir une (o'.ution générale ; on aura lelon les 
conditions de la Queftion, cette Equation, x+y)0/z, 

& cette analogie, x,y::b y c, & par con équenr cette 
Equat-.on , ex X) by. Ainli Ton aura ces deux Equations 
conditionnelles. 

x+y'X) 

cxy^by. 

Parce que dans la première *+7)00, l’on trouve 
x)0 u-jy en changeant x en a-y, la deuxième ex X)by t 
fe changera en celle-ci , ne — cyyyby , dans laquelle otl 

trouvera yy^^L., & au lieu dex^a—y» Ton aura 

p.b _ b-\-c 5 

x)d % Ainfi les deux nombres qu’on cherche , fe- 
ront tels, ab» ac - 

b+c 

A caufe de iîo, de byy 2, &de r)o 3 Jes deux 
nombres qu’on demande, feront 48 , 72 ; de forte que 

j 4 >? 
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la part d’une perfonne fera de 48 piüoles, & la part 
de l’autre perfonne fera de yz piitoles. 

On tire de cette folution générale, le canon fuivant 
pour refondre ce Problème. Si on multiplie féparément 
chaque terme de la ratfon donnée % par la fomme donnée , & 
qu'on divife les deux produits chacun par la fomme des 
deux mêmes termes , on aura les deux nombres qu'on cherche . 

- PROBLEME XI. 

faire la monnoye d'un écu valant 60 fols y en hards , (y 
en fols marquez, valans 4 hards , en forte qu'il y 
ait autant de hards que de fols marquez» 

S T l’on met x pour le nombre des Hards , qui doit 
aulfi êire le nombre des fols marquez, ce nombre 
<de fols marquez vaudra 4*, parce que l’on fuppofe 
qu’un fol marqué vaut 4 hards: & alors toutes les pie* 
ces deliards & de foh marquez vaudront enfemble 5x; 
& comme l’on fuppofe quelles font enfemble un Ecu 
valant do fols , on aura cette Equation, 60 , da«s 
laquelle on trouvera xX> i'z , pour le nombre desliards 
êc des fols marquez qu’on demande. 

•PROBLEME XII. 

s Trouver deux nombres tels que Ji /’ on en donne 3 du fécond 
, au premier , la fomme foit égale au refle : (y que Jt l'or\ 
en donne 3 du premier au fécond , la fomme Joit double 
du refle. : / 

P Ar exemple deux perfonnes en difeourant entèm- 
ble, le premier dit au fécond, fi vous me donniez 
3 de vos éçus, j’en aprois autant que vous: & le fé- 
cond dit au premier , fi vous me donniez 3 de vos 

çcus* 
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écus , j’en aurois deux fois plus que vous. On de- 
mande le nombre des écus de chacun. 

Si l’on met x pour le nombre des écus du premier,’ 
& y pour le nombre des écus du fécond , en forte 
que les deux nombres qu’on cherche , foient x , y % 
l’on aura félon les conditions de la Queftion , ces 
deux Equations à refoudre, 

#+$ 

y+ 3)D2.v-d. \ 7 

Dans la première Equation , *+ — -, y |» on 

trouvera xjzy — 6, c’eft pourquoi fi l’on change x en 
j— 6 , la deuxième Equation conditionnelle fe chan- 
gera en celle-ci» 7+3 X) *y — iS , dans laquelle on 
trouvera y') oz i , & au lieu de xyyy — 6 , l’on aur* 
*7) i S- Ainfi les deux nombres qu’on cherche, fe- 
ront 15» 2i , c’eft-à-dire que la prémiere perfonnç 
avoit 15 écus, & la deuxième en avoit $1. 

PROBLEME XIII. 

Trouver quatre nombres en continuelle proportion arithme* 
tique, dont on connaît Pexcès & la fomme. 

P Ar exemple un Courier a fait 120 lieuës en quatre 
jours de tems , en allant de Paris à Grenoble, & 
il a fait chaque jour deux lieues moins que le précè- 
dent. On demande combien il a fait de lieues cha- 
que jour, ce qui fera facile fi l'on fçait combien il en 9 
fait le premier. 

Pour le fçavoir, il eft évident qu’il n’y a qu’à trou* 
ver quatre nombres en continuelle proportion arithmétiques! 
dont la fomme loit 120, & Pexcès foit 2. 

Si l’on met a pour l’excès donné 2 , 8 c b pour la 
fomme donnée 120, afin d’avoir une fol ution géné- 
jajç : & que l’on mette x pour jt? premier & plus 

graqg 
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grand des quatre nombres qu’on cherche, les trois 
autres feront x— a, x — 2 a, x— 3 a, tklafommede 
ces quatre nombres fera 4 x—6a, qui doit être égale 
au nombre donné b j c’eft pourquoi l’on aura cette 
Equation, 4X — àajzb, dans laquelle oq trouvera 

6a 

x)Q » & les quatre nombres qu’on demande, 

4 

feront tels , 

b-\-6a , b-\riû) b — îa f b — 6 a 



A caufe de 2 » & de byz 1 20, les quatre nom- 
bres qu’on cherche , feront 33, 31, 29, ij, qui 
font connoîcre que le Courier a fait 3 3 lieues le pre- 
mier jour, 3 1 le deuxieme, 29 le troiliéme , & 27 
le quatrième. 

I SECTION II. 

■ Des Problèmes Plans. 

I L eft évident que la folution d’un Problème Plan 
peut être irrationnelle , parce que fon Equation 
conftitutive étant de deux dimenfions , chacune de 
(es deux Racines en termes analytiques eft irration- 
nelle , ce qui fait qu’en nombres elle fe trouve rare- 
ment rationnelle , comme vous allez voir dans les 
Problèmes fuivans , qui vous feront connoître que les 
deux Racines de l’Equation conftitutive d’un Problè- 
me ne font pas toujours utiles pour ù, refolution. 



P R O t 



Digitized by Gpogle 



jy ALGEBRE, Liv. ni. 19* 
PROBLEME I. 

Trouver deux nombres, dont la formnefoit égale à un 
nombre donné , & dont le produit fait égala lu 
différence de leurs quarrez*. 

S I l’on apelle a le nombre donné, 8c que l’on met- 
te x, 7, pour les deux nombres qu’on cherche, 
l’on aura félon les conditions dé la Q,ueftion, ces 
deux Equations à refoudre, 
x+j¥> a. 
xy'pxx—yy. 

Dans la première Equation , x+jXta, l’on trou- 
vera * y) u — 7» ainfi en changeant x en a — y , la deu- 
xième Equation conditionnelle x/X>**— 77» fe chan- 
gera en celle-ci, ay-yyy> aa-iay , o\iyy~}ayy>-aa a 

0 3* 3» 

dont les deux Racines véritables, font~4V— , — 

pour 7: mais la plus grande- -+V— ne peut 

4 1 4 

pas être d’u&ge, parce qu’elle eft plus grande que la fom- 

me donnée , a. Ainfi l’on prendra la plus pente — ✓ — 

1^1 - ^>^|| 

pour^&alors an lieu de x yyn-y, l’on aura x)o - — -H / —- 

Ainfi les deux nombres qu’on cherche , feront tels, 
— la+J^aa ^a-S^aa 

a 4 2 4 

Si ayy 2, les deux nombres qu’on cherche, feront 
de cette’grandeur, ✓5-x, 3— 
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PROBLEME IJ. 

Trouver trois nombres en proportion Géométrique, dont 
les trois différences foient en proportion arithmétique. 

S I l’on met x, y, z, pour les trois nombres qu’on 
cherche , l’on confiderera que puifque l’on veut 
que ces trois nombres foient en proportion géomé- 
trique , le produit des deux extrêmes fera égal au 
quarré du moyen , c’eft-à-dire que l’on aura cette 
Equation, xz'pyy: & que de même puifque l’on veut 
que leurs trois différences, *-y, y-z, x-z, foient 
en proportion arithmétique , la fomme des deux ex-» 
trêmes fera double de la moyenne: de forte que l’on 
aura cette autre Equation, —2 x-y-z# zy-zz. Ainâ 
l’on aura ces deux Equations à refoudre, 
xzyjyy. 

2 x-y-zyy zy-iz. 

Dans la première Equation , xz'pyy, l’on trouve 

yy . 

& dans la deuxième, zx—y—z'pzy—zz, Ton 

trouve le même x*)~ j c’eft pourquoi l’en aura 

cette troifiéme Equation , —t t ou zyj—iy^ 

*A,y)Q, laquelle étant diviféepar^ — z, fe réduit à 
celle-ci, zy — z,ÿo: où l’on trouve 2 y pourz,. Si 

donc on change z en zy, au lieu de x yy — , ou de* £ 

Ion aura xy>ly : & fi l’on fuppofe ^£2 , l’on aura 
*X>i > & Ainfi les trois nombres quon cherj 
çhe, feront de cette grandeur, 1, z , 4. 



?RCV 
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PROBLEME IIL 

Trouver. mis nombres en proportion harmonique, dont le* 
trois différences /oient en proportion géométrique, 

S I l’on met x, y, z,, pour les trois nombres quoi! 

cherche * l’on confiderera que puifque l’on veut 
que ces trois nombres foieht en proportion harmoni- 
que, le premier eft au dernier, comme la différence 
des deux premiers, eft à la différence des deux der- 
niers , de force que l’on a cette analogie , x, *,;i 
x— y, y— *•» & par conféquent cette Equation, xy — 
kz,x>xz.— yz,. De même parce que J’on veut que IeS 
trois différences x—y , y—z., x—z., foient en propor- 
tion géométrique, le produit des deux extrêmes fera 
égal au quatre de la moyenne , c’eft-à-dire que l’on 
aura cette autre Equation , xx — xz — xy+yz'fiyy — > 
zyz+ZA. Ainfi nous avons ces deux Equations à te* 
foudre* 

xy—sezy) xz—yu 

XX-xz-xy+yz X>yy— 2 yz+zz,. 

Dans la première Equation, xy— x&)qxz.— yz>, l’ofi 

yz 

trouvera x X> — - , & dans la fécondé xx— xz,— xy4* 
yz.y)yy—iyz.+zz , , l’on trouvera le même x)o^+jZ,4< 

5 yy — 1 oyz+<$zz : c’eft pourquoi l’on aura cette troi- 

*j y , • 

fiéme Equation, &: 

par l’antithefe on aura celle-ci,^——— )o W jyy- ïcÿZ 

• 4 ^ — xy 

4-çz.z,, laquelle étant délivrée de fra&ions &d’alyitt- 
metrie, fe réduit à celle-ci, y»~8y ; zH-i7yyzx — uyO 
+4^X)o> qui fe peut éxaétement divifer paryy— zyi» 
ff-*.*», & il vient cette Equation plus baffe, yy— <Syfc-H 

4 ** J) 0? 
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42 *.»©, dont la plus petite Racine véritable eft 
3 z.-Vj*x, pour y. C’eft pourquoi fi l’on fuppofe 
i » l’on trouvera jy X> 3— ^5 » & par conféquent 
x^O/ç-î- Ainfî les trois nombres qu’on cherche, - 
feront en entiers de cette grandeur, /5-1 ,<5-/20, 2. 

PROBLEME IV. 

7 rouver trois nombres en proportion géométrique , dont 
les trois différences foient en proportion harmonique. 

S I l’on met x,y,*,, pour les trois nombres qu’on 
demande , l’on confiderera qu’afin que ces trois 
nombres foient en proportion géométrique, il faut 
rendre égal le produit des deux extrêmes au quarré 
du Moyen, par cette Equation, yy: & que de 
même afin que leurs trois différences x— y t y— z,,x— z, 
foient en proportion harmonique, il faut que la pre- 
mière loir à laderniere, comme la différence des deux 
premières eftà la différence des deuxdernieres, c’eft- 
à dire qu’il faut faire cette analogie, x—y, x— z,:: 

2 y—x—z, , x—y , & par conféquent cette Équation , 
xx—zxy+yy'p ixy— xx— zyz.+z,z>. Ainfi nous avons 
ces deux Équations à refoudre, 

xx—zxy+yyX) zxy—xx—zyz.+z,z,. 
xz,y>yy. 

dont la première donne z.yyy+S 1 x X — ^.xy-t-iyy , & 

yy 

la deuxième donne le même z,»— , d’où l’on tire cette 

X 

troifîéme Equation , y+SlTx—+ X y+iyy )o y l , ou yy— 

x 

xyy)^ix4—^3y+ lX xyyy laquelle étant délivrée d’afym- 
metrie, fe réduit à celle-ci , y 4 —zxy’+xxyyX> zx 4 — 
/^x’y+zxxyy, ouy 4 —2xy ; —xxyy-f-^xy—2X 4 )Jo, qui 
fe peut divifer éxa&ement paryy—zxy+xx, &il vient 
cette Equation plus baffe > yy—zxx)j o , où l’on trou- 
ve 
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ve yy^^ïxx. C’eft pourquoi fi l’on fuppofe x>)i> 
Ion trouvera ^^0/1» & par conféquent t]oi. Ainfï 
les trois nombres qu’on cherche , feront de cette 
grandeur, 1 , 1* 

PROBLEME V. 

Trouver quatre nombres en continuelle proportion ttrithm 
tique t dont l’excès & le Produit Plan-plan j oient 
égaux à des nombres donnez* 

S I l'on donne 4 pour l’excès, & 3465 pour le pro- 
duit Plan-plan , & que l’on mette x pour le pre- 
mier & plus petit des quatre nombres qu’on cherche^ 
les trois autres feront tels, x+4, x+8, x+12, & 
leur produit Plan plan fera x 4 4-24x ? +i7dxx4-$84’f , 
qui doit erre égal au nombre donné 34 65. Ainfï 
l’on aura cette Equation confiitucive, x 4 -!- 1 zx 5 + 1 y6xx 
+384* X> 34^5» dont la Racine véritable fe trouvera 
en cette forte. 

Parce qu’en prenant la Racinequarrée du Membre 
inconnu x 4 -H2x’-q-i7'5xx+384x . il refte —25 6 t 
vous ajoüterez ce relie 156, qui tft le quarré-qnarré- 
de l’excès donné 4, d chaque Membre de l’Equation, 
pour avoir cette autre Equation , xV-iîx^+iydxx-t- 
3 84x4-25 6 X) 3721» où prenant la Racine quarrte.de 
chaque Membre, l’on aura cette Equation plus baf- 
fe, xx+i 2 x+i< 5)0 6t » ou xx-H 2*)045 , d laquelle 
fi l’on ajoute de part & d’autre le quarté 36 de la moi- 
tié 6 du côté coefficient 12 , l’on aura cette autre 
Equation , xx-M 2x4-3 6» 8 1 , où prenant encore la 
Racine quarrée de chaque Membre , l’on aura cette 
derniere Equation, x+6) 09, dans laquelle on trou- 
vera a, X) 3 , pour le plus petit des quatre nombres 
qu’on cherche, lefquels par conféquent feront de cette 
grandeur, 3, 7, 11, 1 j. 
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PROBLEME VI. 

Trouver les cotez, d’un Parallélogramme reBangle , dont 
la Diagonale ejl connu V, & dont faire [oit égale à 
fon contour . 

S I l’on donne par exemple , le nombre 6 , que 
nous apellerons a , pour la Diagonale AC du 
Parallélogramme reâa ngle fui van t ABCD, & que l’on 
mette la lettre x pour la longueur, AB, ou CD, & 
y pour la largeur AD, ou BC , l’on trouvera , far 
47. 1. dans le Triangle redangle ABC, eette Equa- 
tion , xx+yy?) aa : & parce que l’aire xy doit êtrô 




égale au contour 2x4 -27, l’on aura cette autre Equa- 
tion xyïsix+zy. Amfi l’on aura ces deux Equations 
à refoudre, 

xx+yy'pdd. 
xylQ zx+zy. 

Dans la première Equation , xx+yy'ioaa, l’oiï x 

' tto* 
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trouvera y’ftSaa—xx , & alors en changeant y eh. 



Saa—xx, la deuxieme Equation xy¥) ix-\ty , fe 

changera en celle ci, xSaa—xxyi zx-±2/aa—xx, où 
prenant le quarré de chaque Membre, l’on aura cette 

autre Equation, aaxx— x*yy;\cia+%xS aa— xx, &par 



l’antithefe on aura celle-ci i aaxx-x'~$aa'yy 8 xSaa—xx, 
où prenant encore lequarréde chaque Membre , l’oh 
aura cette derniere Equation , u 4 x 4 — iaax?+x * — 
2 a 4 xx+$aa v 4 -f- 1 6a 4 )0 6/\acixx — 64x^0 U x* — xaax 6 -h 
8 aax*+a 4 x 4 +6îx 4 — 64 aaxxX) — 16a 4 , qui eft déri- 
vative d’une Equation de quatre dimenfions, &que 
nous refoudrons d’une maniéré femblable à celle dix 
Problème precedent, comme vous allez voir. 

Parce qu’en prenant la Racine quarrée du Membre 
inconnu x8 iaax 6 -\-%aax 4 -\-a 4 x 4 +6/±x 4 -64aaxx >i[ refte 
— 1 6a 4 — 25 6aa — 1024, lî l’on ajoute ce refteaffedé 
d’un figne contraire , fçavoir 16^+256^+1024, £ 
chaque Membre de l’Equation , l’on aura cette autre 
Equation , x* — 2 <wx 6 +8.'Mx 4 +æ 4 .v 4 +64x 4 — ô^aaxx 
+i6æ 4 +2 56^+1024)0 256.M+1024 , où prenant la 
racinequarrée de chaque Membre, l’on aura cetteEqua- 

tion plus baffe , x^-aaxx+^aa+i 2)0/2 5 <5aa-hi 024, 

ou — x 4 +aaxx — 4 aa — 32 X>/2 5 6^+1024 * & P ac 
l’antithefe on aura celle-ci , x 4 — aaxx+qaa+3 2 £ 

Si 5<S<7fl+ 1024, o\xx 4 ~aaxxy> 4^-3 2-^2 5 6^1+1024, 
qui eft dérivative d’une Equation de deux dimen- 
fions, & que par conféquent on reloudradelamême 
façon, comme vous allez voir. 

//. Part , V 




I 
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Ajoûtez à chaque Membre de l’Equation preceden- 
te, le quarré ia 4 de la moitié \aa % du coefficient aa % 
pour avoir cette autre Equation , x 4 — aaxx+\a*yy ? « 4 - 



^aa — 3 2 -Va 5 6aa+ 1024, où prenant la Racine quar- 
rée de chaque Membre, l’on aura cette autre Equation 



- " ‘ ' 1 " ' — ■ — 

plus baffe , 4^— 32— ✓256^+1024, 



ou xx)Jr aa+>/\a.* — 4^—32 — ✓256^+ 1 024 , & par 
la Racine quarrée , l’on trouvera xyy i+s\aa+i+ 



V\aa — -2 — Saa+ 4, pour la longueur AB, ou CD; 
c’eft pourquoi la largeur AD, ouBC, fera i+v'^m+i- 



*f\aa-ï-y/ aa-s-^. 

Acaufede a) 06 , l’on aura i+^io+v^Va , pour 
la longueur AB, ou CD, & 1+/10 — /J+/2, pour 
la largeur AD , ou BC, & l’aire & le contour vaudront 
chacun ✓160+4. 

En changeant tant foit peu l’analyfe , au lieu d’une 
Equation dérivative , l’on aura une Equation Ample- 
ment de quatre dimenfîons, mais fa refolution en fera 
plus difficile, parce qu’on ne pourra pas, comme la 
precedente, l’abaiffer par la Racine quarrée, & alors 
il faudra recourir à la méthode de Monfieur Defcartes, 
comme vous allez voir. 

Dans la première Equation, xx+jyyy aa, l’ôn trou- 
ve yy'lQ aci—xx , & dans la fécondé xy~yy ix+2 y., l’on 

IX ^XX 

trouve y &par conféquent yyyy : & 

parce que l’on a déjà trouvé yy~yy aa — xx , l’on aura 

cette Equation, aa — xx)0 — , laquelle par l’an- 

xa.^+ 4 tithefc 



t 
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tîthefe & par l’ifomerie fe réduit à celle ci , x 4 — 4 c 54. 
8xx — aaxx+qaax — qaa )o o , qui ne fe peut pas abaif- 
fer par l'extraétion de la Racine quarrée, c’eft pour- 
quoi il en faut ôter le fécond terme , en fuppofànc 
xX>*«+i » pour avoir cette autre Equation fans fécond 
terme, z. 4 +2*a — aaz.z,+ 8 z*+iaax,+ i — aaX>o, à la ' 
place de laquelle, on mettra félon les préceptes de 
Monfieur Defcartes , que nous avons expliquez ail- 
leurs, ces trois autres, 

— iz,uu-+ù>^-\- 2 u — aa(a-+%-+tacï ) 0 0. 
zz,z,ûp-+2 >z.o»m-+« 3 -+z« — aau — 8— laa ' po . 

« 6 — fy-rta 4 — iaa ** — 1 \-a x uui— 6 ^— 3 zna—^a^y^ol 

dont la derniere fe peut divifer exaâement par «<^4- 
aci ') 0 o, ce qui donne aa + 4 pour «», & parconiéquent 

*/aa + 4 pour « ; & comme dans celle qu’on voudra des 
deux premières des trois Equations precedentes, on 

AA Æ AA féOé 

trouve*. DOÎ*+* / — -——1—— , fi l’on metàlâ 

X U m 4 

p’ace de «, fà valeur trouvée ^+4, l’on aura*. £ 



i-W\(ia— 2 — Saa+ 4 , & à caufe de * J) 1 1 l’on aura 



i-W\aa+i+S\aa — 1 — Vaa+ 4, & par conféqucnt 

7^) i+v'Jafl+r — '/\aa — 1 — Vaa+ 4, comme aupara- 
vant. 

Mais on peut refoudre ce Problème plus fim- 
plement , & par une feule Equation de deux dimen- 
fions, en mettant x+y pour la longueur AB, & x-/, 
pour la largeur AD, & alors on aura ces deux Equa- 
tions à refoudre, 

V % ix* 
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zxx+iyy'yyaa. 

xx—yy) 04.V. 

Dans la première Equation, zxx+i ly'&aa. Tort 
trouvera yyyy\aa-xx, & dans la fécondé xx-yy'yy.yx) 
l’on trouvera le même yy¥> xx-qx , c’eft pourquoi l’on 
aura cette troifiéme Equation, \aa — xxftxx — 4*, 
ou xx — ix)j~aa, dans laquelle on trouvera x%) x+ 

v'-aa-t 1 , & alors au lieu deyyyylaa— xx, ou àt y y^y 

xx — 4*, l’on àuraj^ft^ra — 2 — Vaa-y- 4, & par con- 



féquenty'pi/iart — z — Saa+ 4, & les deux cotez AB, 
BC, fe trouveront les mêmes qu’auparavant. 

Remarque. 

L’on a ici fuppofé ay)6, pour avoir des nombres 
entiers , & auflî pour n’avoir point de Racine univer- 
felle, telle qu’eft ici la valeur trouvée de y, fçavoir 



^\aa~iWaa +^ , où vous voyez que pour déterminer 
la valeur de a, ou de la Diagonale AC, fuivant les con- 
ditions que je viens deprefcrire,il faut rendre quarrée 

1 

la puiflance \aa-i-Vaa+ 4, afin que l’on puifle mettre 
* k - 
fa véritable Racine quarrée à la place de Slaa-iWaa+4, 
Mais pour rendre quarrée cette puiflance \aa — 2— 

</aa+ 4, ou ce qui eft la même chofe , pour en tirer 
la Racine quarrée, on la confîderera comme un Binô- 
me, dont la partie rationnelle eft i aa—t , 8c l’irration- 
nelle eû Vaa+ 4 , & l’on ôtera le qüarré aa - f 4 de cette 
partie irrationnelle, du quarré^i 4 — aa+ 4» delara- 
* - tionneUe 
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tionnelle, yia- 2, &l’on prendra la Racine quarrée üu 
refte T \a 4 -zaa t & parce que ce refte n’a point de Ra- 
cine quarrée, il elt évident qu’il en aura une, fi on le 
rend égal à un quarré. Ainfi nous avons cette puif- 
fance à égaler au quarré , - a (û-raa. 
l5 Pour cette fin, multipliez-la par le nombre quarré 
aâ , pour avoir en entiers, & en moins de dimenfions 
cette autre puilîance à égaler au quarré, aa — 32. 
Ce quarré doit contenir le quarré aa , afin que ce quar- 
ré aa fe détruife, & qu’ainfi la valeur de la lettre a , 
fe trouve rationnelle. C’eft pourquoi l’on pourra pren- 
dre a-b pour le côté de ce quarré , lequel par confé- 
quent fera aa-iab+bb. Si donc on fuppofe cette Equa- 
tion , aa- 3 2 X> aa-iab+bb , l’on trouvera ayi --4- 4-. 

1 b 

Ainfi la valeur de a te trouve rationnelle , mais oit 
veut encore, qu’elle Toit un nombre entier, qui doit 
être pair, afin que les cotez du Re&angle AB CD; 
foient exprimez par des nombres entiers, à eaufe du 
quarré \aa , qui fe rencontre dans leurs valeurs trou- 
vées. Pour cette fin , il faut que chacun des deux Mo- 
nômes qui compofent la valeur trouvée de a , fçavoir 
b * 

- , & — , foit un nombre pair , parce que la quantité b, 

* b 1 6 

doit mefurer 16, à caufe de la fraâion —, & que cet- 
te quantité b doit être neceifairement un nombre pair, 
à caufe de la fraétion /, & de plus un nombre paire* 
ment pair , qui mefure exactement 1 6 , ce nombre ne 
peut être que 4 , ou que 8. Si donc on fuppofe b } 0 4. 
ou by^ 8, l’on aura "fi 6 pour a , comme il a été fup- 
pofç. 



y 3 
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PROBLEME VII. 

prouver trois nombres , tels que le produit des deux premiers 
foit double du troijtéme , que le produit des deux derniers 
Joit triple du premier, & que le produit des deux extrê- 
mes foit quadruple du moyen. 

S I l’on met x,y , *, pour les trois nombres qu’on 
cherche , l’on aura félon les conditions de la Quef- 
tion, ces trois Equations à refoudre, 

, xjQo*.*» 

: y*) os*. 

• Dans la première Equation, xyyy 2z, Ton trouve- 
ra z,yy—, & dans la fécondé y c jx, l’on trouvera le 

2 3 * xy 

même z~X) — ; d’où l’on tire cette Equation, — 

laquelle étant multipliée par iy , fe réduit à celle-ci, 
xyyY) 6x , où l’on trouve^ £ /6, pour le deuxième des 

\ y» 

trois nombres qu’on cherche , & au lieu de , 
ou de a»—, l’on aura *.*) — ; , & enfin au lieu de la 

y i/6 

troifiçrae Equation conditionnelle , xz,yy^y, on aura 

y xx 

celle-ci, - — ^9 < 5 , dans laquelle on trouvera x)o ^8, 



*/6 






& alors au lieu de *,) 0 — » l*on aura Ainfi 

1/6 

les trois nombres qu’on cherche, feront tels, /8 , S 6, 
f/i 2. 

Remarque. 

On auroit pu propofer cette Queftion plus généra- 
lement en cette forte ; trouver trois nombres tels que le 
produit des deux premiers foit multiple du troijiéme par le 

timbre 
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nombre donné a , que le produit des deux derniers / oit mul- 
tiple du premier par le nombre donné b, Çy que le produit 
des deux extrêmes foit multiple du moyen par le nombre 

donné c , & alors on aura ces crois Equations à rc~ 
foudre; 

xyyyaz,. 

yz.yybx. 

xz.)Dcy. 

Dans la première Equation, xy^az . , l’on trouvera 
& dans la fécondé y^bx, on trouvera le 

4 IfX 

même x.yy — : c’eft pourquoi l’on aura cette Equation, 
ïLyy b JL y où l’on trouvera;}) éab, & au lieu de £ — * 

* y bx ixx * 

ou de z . » — , l’on aura ✓- — , & enfin au heu de 

J * „ . bx\ 

la troifiéme Equation, x*,» cj , on aura celle-ci, ✓— 

X) Sabcc, dans laquelle on trouvera xX) éac : c’eft pour- 

bxx • 

quoi au lieu de d — ■» Ion aura x.)o Sbc» Ainfi 

les trois nombres qu’on cherche» feront éac% Sab, 
ébc. 

SiaXDg, b) 04 ; &c»ç, les trois nombres qu’on 
demande, feront %/ 1 5, ✓ 1 at, ✓20: mais fi aft 1, £)Q4» 
& c>)p, les trois nombres qu’on cherche, feront, 3, 
2 , <$. Par où l’on voit que la folutioji ne peut être 
rationnelle, que lorfqué les multiples donnez feront 
ou des quarrez, ou des nombra plans fembiables» 
afin que le produit de deux quelünques foit un nom* 
bre quarré. ^ 

*' / 
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PROBLEME VIII. 

Trouver trois nombres , tels que le produit de deux 
quelconques foit égal à un nombre donné. 

S I l’on met x, y y pour les trois nombres qu’on 

cherche » & qu’on veuille eue le produit des deux 
premiers foit égal au nombre donné 6 , que nous apel- 
lerons a , que le produit des deux derniers foit égal au 
nombre donné 1 1 , que nous apellerons b y & que le 
produit des deux extrêmes foit égal au nombre donné 
i'8, que nous apelleronsc; l’on aura félon les condi- 
tions de la Queftion, ces trois Equations à refoudre» 

xyj3a. 

y^b. 

' i x&Xk. 

Dans la première Equation , xy") o a , l’on trouvera 
& dans la fécondé yz>y>b, l’on trouvera 

; y Y 

& alors au lieu de la troifiéme Equation condition- 

• • \ •> * ■••• ai 

nelle, xzX>c, on aura celle-ci , — X>c, dans laquelle 

on trouvera j C’eft pourquoi au lieu de x)o - 

*c c b , y 

l’on aura x>}/-j-, & au lieu de *,>)-» lonaura*)0 

— . Ainfi les trois nombres qu’on cherche» feront, ✓— 

*ab bc ‘ b 

< — i d — . ^ 

A 

A caufe de ay ) 6, de by) n , & de c)o 18 , les trois 
pombres qu’on demandé, feront tels, 3,2,6. 



PROBLEME 



\ 

\ 
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PROBLEME IX. 

i 

î Trouver deux nombres, dont la fomme & le produit foient 
égaux à des nombres donnez ,, 

C ’Eft comme fi du Reâangle ABCD, l’on con- 
noifToit l’aire & le contour, & quon voulût trou- 




ver les deux cotez AB, BC, qui repréfenteront les 
deux nombres qu’on cherche, dont la fomme fera rc* 
préfentée par la moitié du contour. 

Si donc on donne 41 pour le contour, que nous 
apellerons c, & 1 08 pour l’aire , que nous apellerons 
an, la moitié de ce contour fera 21, ou J, qui ferai* 
fomme des deux cotez AB, BC, ou des deux nom- 
bres qu’on cherche. 

n C’eft pourquoi fi l’on met x pour l’un de ces deux 
cotez, l’autre côté fera e ,—x, & fi on les multiplie en* 
femble , on aura " — xx , pour l’aire du Reâangle 
ABCD, & comme cette aire a étéapellée aa, l’on aur* 
cette Equation, ? — xx'&aa, ou xx — ? — aa, qui 

a deux R acjnes véritables, fçavoir £+✓£ — aa > $—> 

✓ T? — aa , qui feront les deux cotez, ou les deux nom- 
bres qu’on cherche. 

A caufe de aa) 0 ro8, & de c) 042 , les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront 12, 9, pour la longueur 
& pour la largeur d,u Rectangle ABCD. . - - . ■ 

Remarque , * 
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Remarque. 

Ce Problème fe peut refoudre fans Algèbre, fi apres 
avoir prolongé la longueur AB, vers E, en force que 
la partie BE toit égale à la largeur BC , pour avoir tou- 
te la ligne AE égale à la fomme des deux cotez AB, 
BC, ou égale au nombre donné ai j l’on divife cette 
ligne AE , au point F, en deux parties égales AF, EF, 
dont chacune fera par conféquent égale a y. 

Cette préparation étant faite, l’on confiderera, que 
puifque la ligne AE eft divifée en deux également au 
point F , & inégalement au point B , le Redangle des 
deux parties inégales AB, BE, c’eft-à-dire, le Redan- 
gle ABCD, ou 108, avec le quarré de la partie inter- 
ceptéeBF , eft , par 5. a. égal au quarré «J* de la moitié 
AF, ou EF, qui vaut y. C’eft pourquoi fi de 108 
l’on ôte , le refte | fera le quarré de la partie inter- 
ceptée BF, & par la Raci:/e quarrée l’on trouvera | 
pour cette partie BF, laquelle étant ajoutée à la moi- 
tié AF, ou à y , l’on aura 1 2 pour la longueur AB , & 
étant ôtée de la moitié EF, ou de y, le refte donnera 
9, pour la ligne BE, c’eft-à-dire, pour la largeur BC, 
qu’on demande. 

Ou bien après avoir retranché de la longueur AB, 
la partie BG égale à la largeur BC , l’on confiderera 
que la ligne AB, ayant été augmentée de la ligne BE 
cgale à U partie BG, le quarré 441 de toute la ligne 
AE, qui vaut 21 , eft égal à quatre Re&angles fous 
AB, BE, c’eft-à-dire, au quadruple du Redangle, 
ABCD, & au quarré de la ligne AG, par 8. z. C’eft 
pourquoi fi de 44 1 l’on ôte 43 2 , qui eft le quadruple 
du Redangle ABCD, le refte 9 fera le quarré de la 
ligne AG, ou de la différence des deux cotez AB, BC, 
laquelle par conféquent vaudra $. Si l’on ôte cette 

~ ' ' différence 
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différence AG, ou 5 , de toute la ligne AE, ou de ai, 

11 reliera 18 pour la ligne EG, dont la moitié BE, ou 
BC. vaudra par confequent 9 : & fi l’on ôte cette moi- 
tié BE, ou 9, de la tomme AE, ou de zi, il relier* 

12 pour la ligne AB , * comme auparavant. 

• 1 * , 

PROBLEME X. 

Trouver deux nombres , dont on connoit la fortune % & auffk 
la fomme de leurs quart ex,. 

«. .i • 

C ’Eft comme fi du Re&angle ABCD , Ton con« 
noilfoit le contour, ou la fomme des quatre 




cotez , & la Diagonale AC, & par conféquent fon 
quarré, ou par 47. 1. la fomme des quarrez des deux 
cotez AB, BC, qui repréfenteront les deux nombres 
qu’on cherche, dont la fomme fera reprefenfée par 1* 
moitié du contour. 

Si donc on donne le nombre 4 6 pour le contour# 
que nous apellerons c, de le nombre 1 7 pour la Dia- 
go ale AC, que nous apellerons di la moitié de cô 
contour ftra 23 , ou î, qui fera la fomme des deuxeô- 
tez. AB, BC, ou des deux nombres qu’on cherche: 
& le nombre 289 , ou dd } fera la fomme des quarreï 
de ces deux nombres. 
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i . C’eft pourquoi fi l’on met x pour l’un de ces deux 
nombres, ou cotez AB, BC, l’autre fera ‘ 3 — *, & la 
femme de leurs quarrez fera % — cx+zxx, qui doit être 
égale au fçcond nombre donne dd. Ainfi l’on aura 
cette Equation, %—cx+ixx'ft dd , ou xx — £ 

dont les deux Racines véritables font * — 

— • J > '* 'f 

Si — pour les deux cotez, ou pour les deux nom- 
bres qu’on cherche. 

A caufe de c)o 4<S » & de dd)D 289 , les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront 15, 8, pour la longueur 
AB, & pour la largeur BC du Re&angle ABCD. 

’ Remarque . 

Ce Problème peut , comme le précèdent, être re« 
folu par la feule Synthefe , fçavoir en prolongeant, 
comme auparavant, la longueur AB vers E, en for- 
te que la ligne BE foit é^ale à la largeur BC, pour 
avoir toute la ligne AE égalé à la femme des deux 
cotez AB, BC, ou égale au nombre donné 23 moi- 
tié du contour donné 46, & en raifonnant de la 
forte. 

Farce que le quarré de la ligne AE, fçavoir 529 , 
eft par 4. 2. égal à la femme des quarrez, des deux 
lignes AB, BE, ou AB, BC, ou par 1. au 
quarré 2 89 de la Diagonale AC, & au double 
Re&angle des deux memes lignes A B , B C , c’eft- 
à-dire, au double du Reâangle ABCD; il s’en- 
fuit que fi du quarré 529 , on ôte le quarré 289 * 
la moitié 1 20 du rçfte 240 , fera l’airç du Reâan-, 
g(e ABCD, laquelle étant ainfi çonnuç, avec la 
femme 2 , $ des deux cotez AB, BC, ces deux cotez 
pourront être connus par le Problème precedent, ou 
pieu en cette forte. 

" ; Ayant 
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Ayant retranché de la longueur AB, la partie B F, 
égale à la latgeur BC, pour avoir en AF, la différen- 
ce des cotez. AB, BC, l’on confiderera que puilque 
là ligne AB eft coupée en F, la Tomme desquarrez 
de cette ligne AB, & de (à partie BF, ou BD, c’eft- 
à-dire le quarré de la Diagonale AC, par 47. 1. eft» 
par 7. a. égal au quarré de l’autre partie AF, & an 
double du Re&angle fous les mêmes lignes AB, BF» 
c’eft à-dire au Double Reétangle ABCD, ou à 240} 
c’eft pourquoi fi de 289 , l’on ôte 240, il reliera 49, 
pour le quarré de la ligne AF ; laquelle par conféquenc 
vaudra 7. Ainfi ôtant cette ligne AF , ou 7, de bi 
ligne AE, ou de 25 , il reliera 16 pour la ligne EF, 
dont la moitié BE, ou BC vaudra par conféqucntî, 
comme auparavant, &c. 

Ou bien encore , ayant divifé la ligne AE en deux 
également au point G, auquel cas la moitié AG ou EG» 
vaudra V , & Ton quarré vaudra ; Ton con fiderera que 
puifque par g. 2. les quarrez des parties inégales 
AB, BE , ou AB , BC, ou, par 47. t. le quarré 
289 de la Diagonale AC , eft double du quarré de 
la moitié AG , & du quarré de la ligne BG , fi de 
289 l’on ôte le double du quarré 'i* de la moitié 
AG , le relie V fera le double du quarré de la ligne 
BG, lequel quarré par conféquent vaudra y, dont la 
Racine quarrée donnera , pour cette ligne BG , la- 
quelle étant ajoutée à la moitié AG , ou à V , l’on 
aura 1$ pour le côté AB , & étant ôtée de la moitié 
ÈG, ou de J , le relie donnera 8 pour l’autre côté 
BC, ou BE, comme auparavant. 




PRQ* 
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PROBLEME XL 

Trouver deux nombres , dont la différence éy le produit 
foient égaux à des nombres donnez,. 



c 




’Eft comme fi du Triangle ABC,reâangIe en B, 
l’on connoifloit l’aire, & la différence des deux 

cotez AB, BC, & 
C qu’on voulür trouver 
ces deux cotez, qui 
reprélenteront les 
deux nombres qu’on 
cherche, dont le pro- 
duit fera repréfentc 
par le double de .’a ire 
idu Triangle reétangle ABC , par 41. 1. 

Si donc on donne 7 pour la différence des d ux 
cotez AB , BC , que nous apellerons d , & 60 pour 
l’aire du Triangle ABC, que nous apellerons aa, 
fon double laa , ou 120 fera leproduit des dr-ux nom- 
bres qu’on demande , ou des deux cotez AB , BC, 
que l’on trouvera en cette forte. 

Si l’on met x pour l’un des deux cotez AB, BC, 
comme pour le plus petit BC, l’on aura *4 -d pour le 
plus grand AB , & leur produit , ou le double de 
faire du Triangle ABC fera xx+dx, qui doit être égal 
au fécond nombre donné 120, ou 2 aa. Ainfi l’on 
aura cette Equation, xx+dx ) 0 2 aa, dont la Racine 



véritable cft v'iaa+^—U pour le plus petit côté BC, 

«• — \ 

fcàcaufe de x+d, l’on aura Siaa+^+ï peur 1 autre 
côté AB. Ainfi les deux nombres qu’on cherche, 



feront tels, Siaa+“- Vit Siaa+f—i. 



A 
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A caufe de dy^y , & de aaÿ)6o, les deux nom- 
bres qu’on cherche , feront de cette grandeur, 15 

Remarque. 

Ce Problème Ce peut refoudre làns Algèbre , fi après 
avoir retranché du plus grand côté AB, la partie BD 
égale au plus petit BC , pour avoir en AD, la diffc-' 
rence des deux cotez AB, BC; l'on divife cette dif- 
férence AD, en deux partieségales AE, DE, dont 
chacune vaudra 1, parce que la différence AD, vaut 
7. Après quoi l’on raifonnera en cette forte. 

Parce que la ligne AD fc trouve divifée en deux 
également au point E , & que la ligne DB, lui eft 
ajoutée, l’onconnoît, par 6. 2. que leReftangle fous 
toute la ligne AB, & l’ajoûtée BD, ou BC, c'eft-â- 
dire le double de faire du Triangle ABC , ou iiq, 
avec le quarré y, de la moitié AE, ou DE, fçavoir 
*X* eft égal au quarré de la ligne BE compofée de la 
moitié DE , & de l’ajoûtée BD , c’eft pourquoi en 
prenant la Racine quarrée de '**, l’on aura y pour la 
ligne BE , de laquelle fi l’on ôte la ligne DE, ou J, 
l’on aura 8 pour la ligne ajoûtée BD, ou pour le plus 
petit côté BC: & à laquelle fi l’on ajoute la ligne AE , 
ou ’, l’on aura ij; pour le plus grand côté AB, com* 
me auparavant. 

PROBLEME XII. 

Trouver deux nombres , dont on connoît la différence , 
la famine de leurs quarrez 

C ’Eft comme fi du Triangle ABC re&angle en B,’ 
de la figure précédente, fonconnoiffoit ladiffe- 
rence des deux cota AB, BC, & l’HypotenufcAC, 
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& par conlëquent Ton quané, ou, par 47. 1. la foin- 
*he des quarrez des deux cotez AB , BC , qui re- 
préfenteront les deux nombres qu’on cherche. 

Si donc on donne 7, pourladifferencédecesdeux 
nombres, ou des deux cotez AB, BC, & 189 pour 
la Tomme de leurs quarrez , ou pour le quarré de 
l’Hypotenufe AC , laquelle par conféquent vaudra 1 7: 
& que l’on mette x pour le plus petit des deux nom- 
bres cfu’on demande , ou pour le plus petit côté BC, 
le plus grand AB fera x+d: & parce que la Tomme 
ixx+idx+dd de leurs quarrez, où la lettre d repré- 
fente la différence donnée 7, doit être égale au fécond 
tiombre donné 189 , que nous apellerons m , Ton 
aura cette Equation conftitutive , ixx+idx+ddy) aa, 

ouxx+dx» s dont la Racine véritable eft 

, 2 

✓Y— ç— o pour le plus petit côté BC, c’eft pourquoi 

au lieu de x + d, l’on aura ✓*—£+{', pour le plus 
grand côté AB. Ainfi les deux nombres qu’on cher- 
che, Tcronttels, ✓?— ' i* ' ?+r* 

A caufe de d)o 7, & de ai» 189 , les deux nom- 
bres qu’on demande, Teront de cette grandeur, 8,if; 

Remarque. 

Ce Problêtrie Te peut aüfli refoudre fans Algèbre, 
fçavoir en faifimt une préparation femblable à la pré- 
cédente, & en raifonnant ainfi. 

Parce que la ligne AD eft divifëe en deux égale- 
ment au point E, & que la ligne BD , luieftajoütée, 
Ifc quarré de toute la ligne AB , avec le quarré de 
l’ajoutée BD, ou BC, c’eft- à- dire ,^47. 1. lequarré 
4 e THypoçenufc AC, ou z8^ , eft , par 10. a. double 
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de la fomme des quarrez des deux lignes AE , BE. 
C’eft pourquoi fi de 2 89 l’on ôte le double V du quar- 
té V de la ligne AE, qui vaut U comme étant la moi- 
tié de la ligne AD , qui vaut 7 , il reliera q» pour le 
double du quarré de la ligne BE , lequel par confé- 
quent vaudra ’i», dont la Racine quarrée V fera U 
valeur de la ligne BE , laquelle étant ainfi connue , 
les deux côtez AB , BC , ouïes deux nombres qu’on 
cherche, feront aufii connus , comme vous avez vu 
âu Problème precedent. 



PROBLEME XIII. 



Trouver deux nombres , dont on connoît la fomme, &\Li 
différence de leurs quarrez.. 

. . . . ■ • • • 1 . .. • 

C ’Eft comme fi du Triangle ABC reélangle en B, 
l’on connoiffoit le côté AB, par exemple de 1 y 
pieds, & la fomme de l’Hypotcnufe AC, & de l’au- 
tre côte BC , par 
exemple de 2 5 pieds, 
& qu on voulût con-» 
noïtre le côté BC, 
& l'Hypoteniife AC* 
qui repreientené les 
deux nombres qu’ort 
cherche -, étant cer- 
tain, pdr 47. 1. que la différence de leurs quarrez eft 
égale au quarré 22 < du coté AB, qui a étéfuppolë 
de r y pieds. 

Si l’on met la lettre a pour Ce nonibre donné 1 y dii 
coté AB , & la lettre b pour l’autre nombre donné 
2 5 de la Tombe de l’Hypotenufe AC, & de l’autre 
cotéBC, pour avoir une folutioh générale: &t qu’otl 
apelle x l’Hypotenufe AC, ou le phis grand desdeu* 
//. Part. X nom- 
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nombres qu’on cherche , l’autre nomo. e , ou le côté 
BC lera b — x , & la différence des quarrez de ces 
deux nombres fera zbx — bb, qui do* être égale au 
quarré 225 , ou aa du côté AB. C’eft pourquoi 
l’on aura cette Equation, ibx—bbX>aa, danslaquelle 

aa-\-bb 

on trouvera x)o — -*v, pour l’Hypotenufe AC, ou 
pour le plus grand des deux nombres qu’on cherche, 

bb — a a 

& alors au lieu de b— x. Ton aura — pour le côté 

BC, ou pour l’autre nombre qu’on demande. Ainfi 
les deux nombres qu’on cherche , feront tels , 

bb-\-a* , bb —a* 
xb 

A caufe de a~X) J 5 » & de 25 , les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront de cette grandeur, 1 7. 8. 

Remarque. 

Bien que ce Problème ne foit quefimple, puifque 
fon Equation conftitutive n’eft que d’une dimenfion: 
neanmoins je n’ai pas laide de le mettre au nombre 
des Problèmes plans , parce qu’il fe peut refoudre 
geometriquement comme s’il étoit plan , & que par 
là on le peut refoudre en nombres fans Algèbre, 
comme vous allez voir. 

Si l’on décrit du point C , comme centre , par le 
point B, la circonférence du cercle BED, qui tou- 
chera en ce même point B, le côté AB , par 16. 3. 
& qui coupe ici l’Hypotenufe AC, au point E, & 
qu’on prolonge cette Hypotenufe AC jufqu’en D; 
toute la ligne AD, qui fe trouve terminée enD, par 
la circonférence du cercle BED, fera de 25 pieds, 
parce qu’elle eft la fomme de l’Hypotenufe AC, 8c 
du côté BC , que nous avons fuppoiée d’autant. Or 

comme 
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comme, par 36. 3. te Re&angle des deux lignes AD, 
AE, eftégal au quarré 225 de la touchante AB, 
qui a été (uppofée de 1 5 pieds, il s’enfuit que fi l’on 
divife ce quarré 225 par a 5 , qui eftla longueur de 
la ligne AD^ l’on aura 9 pour la ligne A E • laquelle 
étant ôtée de AD , ou de 2 f , il reliera 16 pi ur le 
Diamètre DE , dont la moitié CE H ou le côté BC 
fera par conféquent 8 : & fi l’on ajoute cette moitié 
CE, à la ligne AE, c’eft-à-dire 8 à 9, l’on aura 17, 
pour i’Hypotcnufe AC , comme auparavant, 

. SECTION III. 

Des Problèmes Solides. 

Q uoique les Problèmes folides ne foient pas en 
nombres d’un ufage fi ordinaire que les Plans, 
& que les fimples: neanmoins je nelailferai pasd’en 
mettre ici autant que dans les deux Séditions précé- 
dentes, pour vous faciliter à leur imitation la ma- 
niéré de refoudre les autres qui peuvent venir dans le 
befoin. 

PROBLEME L 

Trouver deux nombres tels que le produit fous leur fommt 
(7 la fomme de leurs quarrez , , & le produit fous leur 
différence & la différence de leur s quarrez . , foient égaux 
à des nombres donnez .. 

S Chooten refou cette Queftion en mettant x+y, 
& x — 7, pour les deux nombres qu’on cherche, 
& Viete en mettant x pour leur fomme: mais lare- 
folution en fera plus naturelle, fi l’on met x, y , pour 
ces deux nombres ; & alors fi l’on veut que le pro- 
duit folide fous leur fomme & la fomme de leurs quar- 
rez foit égal au nombre donné 715, que nous apel- 

X a lerons 
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leror.s cfi , & que le produit folide Tons leur different 
ce & la différence de leurs-.quarreZ-foic égal au nom- 
bre donné 99, que nous apellerons^’ , l’on aura fé- 
lon ces deux conditionscestdeuxEqnationsà refoudre, 
x'+xxy+xyy+y’ X> 

• x'*-xxy—xyy-\y'yib'\‘ 

Si de la première Equation l’on ôte la deuxième, 
l’on aura cette troifiéme Equation, ixxy+ixyyX>a s -b’ t 
& divifantpar 2 , l’on aura cette quatrième Équation, 

, ai— li 

xxy+xyyf) — " — , dont le triple donnera cette cin- 
quième Equation, 3 xxyy- ixyy )o 1^!Z1L!. Mais fi à 

Z 

la première Equation l’on ajoute la deuxième , l’on 
aura cette fixiéme Equation , 2 x î +iy 3 yya 1 +b i t dont 

» - . ai+bi 

la moitié x’+y'fy fait connoître que la fomme 

des cubes des deux nombres qu’on cherche, efi: éga- 
le à la moitié de la lommedes deux nombres donnez. 

O* A • • / ^ t 1 

Si l’on ajoute cette moitié x*+y )o ■ > a la cin- 

quicme Equation, $xxy+ 3 x)j 0 o — — — , Ion aura 

2 

cettefeptiémeEquation,x 5 +3*x^+3Xj94-/)o 2a’-b* , 
& par la Racine cubique l’on aura cette huitième 

Equation, x+yYWi^—b ’ , qui fait aufli connoître , 
que la fomme des deux nombies qu’on cherche , 
eit pareillement connue , puifqu’elle eft égale à 

*■ 3 — 

Vicv — b\- 

Ainfi vous voyez que pour refoudre ce Problème,, 
il n’y a qu’à trouver deux nombres , dont la fomme & la 
femme de leurs cubes foient données , ce qui fepeut aifé- 
ment faire par 1 . 4 , Diopb. ou bien plus facilement 
en cette forte. 

Dm- 
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„ A . ^-+-43 

Pivifez la moitié x’^-/}o , de la fixiéme Equa- 

' *, • . 1 ? 

tion , par la huitième - x -rj')0 / 2 a % —b\ pour avoir 

i, «î-mj % 

cette neuvième Equation , xx—xy+xy jo ~j — ~~ : & 
la quatrième xxy+xyy'p par la même huitième 

5 1 • ■ ’ ■ - ( 

x-ty)3 / 2 a' —b ’ , pour avoir cette dixiéme Equation , 

*3-/3 _ | 

xyü -jzznz, par où l’on voit que le produit des 

143 — i3 

deux nombres qu’on cherche eft auflî donné. 

Puifque donc l’on connoît la fomme de ces deux 

\ 3 s . 

nombres, fçavoir Sia>— V>, & leur produit, fçavoir 

4 ? — b> 



3 , on les peut aifcment trouver par Probl. g. 

ay'is» — b} 

de la Seétion precedente, ou bien plus facilement erç 
cette forte. *3— ^3 

. Otez la dixiéme Equation , xyft ~ » de la 

43-f-é3 ly/ia? — b 3 

neuvième xx—xy+yy¥> ~ , pour avoir cette 

a^u3 — bi b) 

onzième Equation , xx—zxy+yy'X) ~ , & par 

1/ ia> — bî 

la Racine quarréç l’on aura cette deuxième Equa- 
bi ' * 

tion, x—vlQ/— x par laquelle onçonnojt que 

b lu 3 — bi 

la différence des deux nombres qu’on cherche çfl 

bi 

Suffi connue , fçavoir / 3 > 

^taî—bi 3 <- 

Ainfâ connoiffant la fomme ^za’—li* de ces deu* 

bl 

«ombres , & leur différence / 3 , l’on pourra 

y 143 — 

X 3 trouve? 
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trouver la valeur de chacun par le canon du Probl. i. 
StSl. i. ou bien, ce qui revient au même, en cette 

forte. ? 

Si à la huitième Equation, x+y^p</ia> — b > , l’on 

• t ,- bi 

ajoute, & qu’on ôte la douzième, 

7 i ' 

les moitiez de la fomme & du refte, donneront 

3 6> f . 3 b> 

%/ia 3 — b’+W Ôcy'Xtyia^—b 3 — y, » 

,/irt—bi 

pour les deux nombres qu’on cherche. 

Acaufe de ^30715» &de£ J ) 099 » les deux nom- 
bres qu’on cherche , feront de cette grandeur 7, 4. 



Remarque. 

Parce qu’il s’agit ici d’une fomme & d’une différen- 
ce , & par conféquent de deux nombres inégaux , on 
aura un calcul moins embaraiîé , fi à l’imitation de 
Schooten, l’on met x+y, x-y , pour ces deux nom- 
bres , & alors on aura félon les conditions de la Quef- 
tion, ces deux Equations à refoudre, 

xyyy)a>. 

8 xyy^bK 

bl 

dont la fécondé donne — pour yy , & alors la première 
fe changera en celle-ci, 4x î +^ ,; )0« î > dans laquelle on 

trouvera x)o y & au lieu dej^^o — , l’on aura 

a 8 * 

yyy) . & les deux nombres qu’on cherche, fe 

— bl 

trouveront les mêmes qu’auparavant. 



PROBLEME 
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1» [J ** ■*' • 

* 1 ■ 

Trouver deux nombres tels que le folide fous leur fomme & 
la différence de leurs quarrez, y & le folide fous leur dif- 
férence (j la fomme de leurs quarrez , , foiertf égaux à 
des nombres donnez 

S I Ion veut que le folide fous la fomme des deux 
nombres qu’on cherche» & la différence de leurs 
quarrez. fuit égalau nombre donné 12 8. que nous spol- 
ierons a’ y & que le folide fous la différence des deux 
mêmes nombres, & la fomme de leurs quarrez, foie 
égal au nombre donné 68 y)b> , & que l’on mette x, y, 
pour les deux nombres qu’on cherche; l’on aura félon 
ces deux conditions les deux Equations fui vantes à' 
refoudre, x’-4-xxy — xyy — fy^a 1 . 

x ? — xxy-Srxyy — f y$b'\ 

do r t la deuxieme étant ôtée de la première, l’on aura 
cette troifiéme Equation, ixxy — ixyyX>a s — b> , c’eft 
pourquoi en divifant par z , l’on aura cette quatrième 

Equation , xxy—xyy') 0 - — — , dont le triple donne cette 

1 - 43 — :b1 

cinquième Equation, 3 xxy — ixyy'p — - • 

Mais fî l’on ajoute la deuxième Equation à la pre- 
mière, l’on aura cette fixiéme Equation, zx^-zy'yy 

a 3 +b* y dont la moitié x*-^ 5 ) 0 — - — fait connoître, 1 

i 

que la différence des cubes des deux nombres qu’on 
demande, eft égale à la moitié de la fomme des deux 
nombres donnez. 4?4-^ 

Si de cette moitié x>-y 1 )o , l’on ôte la cinquième 

jaî— 1 . . , 

Equation, ^xxy-^xyy 30 — - — , 1 on aura cette fepneme 

Equation , x 5 — $xxy+$xyy — y J )0 & pa r 1 * 

X 4 , Racine 
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Kacine cubique l’on aura cette huitième Equation, 

x-yX , qui faitaufli connoître que la différen- 

ce des deux nombres qu’on cherche eft pareillement 

donnée, puifqu’elle eft égale à hb'> — a>. 

■ Ainfi vous voyez, que pour refoudre ce Problème, 
il n va qu a trouver deux nombres y dont la différence & 
ta dijferencede leurs cubes /oient données y ce qui fe peut 
aifément taire par 2. q. Diopb. ou bien plus facilement 
en cette forte. 

. Divifez la moitié x’-y*y) — de la fîxicme Equa- 
tion, par la huitième x—y-yy pour avoir 

qetjre neuviénie Equation, xx+xy+yy )o ~zzr , & 

_ . ». _ ai-éi iy/ibi—ai 

auffi la quatrième, xxy—xyy'Xs pour avoir cette 

.... ’ ai—6i 

dixième Equation, xyy >- — — , qui fait connoître 

* ^ 'y/lbi — ai » 

que le produit des deux nombres qu’en cherche, eft 
autfi donné.. ‘ 

Puifque donc on connoît la différence de ces deux 

, r . ? , ai—bi 

nombres, içavoir/z£ J — a 3 y & leur produit - f 

; iy/lbi—ai 

on les peut aifément trouver par Probl 11. de la Seétion 
précédente, ou bien plus facilement en cette forte. 

\ ai — bi 

Ajoutez la dixiéme Equation, xyY)- , à la 

ai-f-ij 1%/ibï-ai 

neuvième, xx+xy+yy% — — , pour avoir çette 

xi/ibi—ai ai 

onz érae Equation, xx+ z xy+yy )o ; , & par la 

. - y/lbi ai 

Racine quarrée l’on aura cette douzième Equation, 

~*+yÜ 

* • 1 • / 



Digitized by Googl 




D’ À L G E B R E j Liv. III. a i* 

Mi 

x+yj 3 Sjzzzzz, par laquelle on voit que la Comme 

j/z bi — ai 

des deux nombres qu’on cherche, eft auflî connue, 
lçavoir </ 3 i :. ■ ■ • 

Jibi—ai ai 

Ainfi connoiflant la Comme , •. de ces deux 

« K . > * s , \ « - 

- • j^bl — ai 

nombres, &leur différence!^ 3 — a > , on les pourra 
connoître par le canon du Probl. i. SeEï. i. ou bien, ce 
eft qui la même chofe , en cette forte. 43 t 

Si à la douzième Equation , x+v W :~ - , Ton 

^ibi — 43 

ajoute & qu’on ôte la huitième, x—y^Si b> — a * , les 
moitiez de la Comme & du refte, donneront xy^l 

3 ai ai t 5 — * 

Vib'>—a>+W T=Z » & y^OWi —+y'ib>—a\ 

t/ibi—ai i/lii—ai 

pour les deux nombres qu’on cherche. 

A caufede^X» 128, & de£ 3 X>68, les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront de cette grandeur j, 5. 

4 

Remarque. 

Parce qu’il s’agit ici pareillement de la Comme & de 
la différence, l’on pourra mettre, pour abréger le cal- 
cul , x+y, x—y , pour les deux nombres qu’on cherche, 

& alors félon les conditions de la Queftion , l’on aurai 
cp s deux Equations à refoudre, 

^ 5 -+4xxy)D bK y 

■ Sxxyyyal. 

dont la deuxieme donne xx)o — , & alors en chan- 

43' , ' 8 y • 

géant xx en —, la première Equation , 4/+4**?)3 
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k char géra en celle-ci , X)b 3 , dans laquelle on 

trouvera yü \dzb 3 —a 3 , & les deux nombres qu’on 
cherche , fe trouveront les mêmes qu’auparavunt. 

* .... • 

P R O BLEME III. 

Trouver deux nombres « tels que le folide fous leur différen- 
ce & le qucirré du plus grand , foit égal au Johde 
fous leur fomme & le quatre du plus petit. 

S I l’on metx, , pour les deux nombres qu’on cher- 
che, & que l’on prenne x pour le plus grand, leur 
différence fera x — y , laquelle érant multipliée par le 
quarré xxdu plus grand, on aura ce produit lohde, 
x* — xxy: & leur fomme fera x+y , laquelle étant mul- 
tipliée par le quarré^ du plus petit, on aura cet autre 
produit folide, xyy+y 3 ; 6c comme l’on veut que ces 
deux folides foient égaux , on aura cette Equation , 
x 5 — xxyyy xyy+y 3 , ou x ; — xxy — xjy — -y 3 y oo, de la- 
quelle il faut ôter le fécond terme : & pour éviter les 
fra&ions, fuppofez y^} 3 , pour avoir cette autre Equa- 
tion, x 3 — 3XX— px— 27)0 o, d’où l’on ôtera le fécond 
terme en fuppolant x )bz,+ 1 » car alors on aura cette 
autre Equation fans fécond terme, z? — izz — 38)30, 

3 3 

dans laquelle on trouvera z.)o 1/19+S19 74V19-V297: 

at alors au lieu dex)02.+i , l’on aura x'pdiç+dzç 7 

+/ipVap7+i. Ainfi les deux nombres qu’on cher- 
3 3 

che, feront tels, — ✓297+1, 3. 

Remarque. 

On auroit pu propofer ce Problème plus générale- 
ment en cette forte , trouver deux nombres tels que le 

produit 



/ 
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produit fous leur différence & le quand du plus grand, fait 
au produit folide fous leur Jomme le quand du plus petit , 

en raifon donnée: mais lai refolution n’en fera pas plus 
difficile , car fi les deux termes de la raifon donnée font 
a, b, l’on aura cette analogie , x» — xxy, xyy+y y :: 
a ils» & par conléquent cette Equation conftitutive, 

bx' y — bxxy X> axyy+ay y , ou x 5 -s-jc xy— — — — X)o, 

V; ; b b 

que l’on refoudra comme la precedente. 

PROBLEME IV. 

Trouver deux nombres , tels que le produit folide fous le 
plus grand & le quand de leur fomme , foit égal au 
produit folide fous le plus petit & le quand de leur fomme. 



S I l’on met x+y , x-y, pour les deux nombres qu’on ' 
cherche, leur fomme fera ix , & leur différence fera 
2 y, Si par conféquent le quarré de leur fomme fera 4x5c, 
& le quarré de leur différence fera 4 yy : & félon la con- 
dition de la Queftion, l’on aura cette Equation confti- 
tutive, ^x’-qxxy'ftAxyy+ty', ou yï+xyy+xxy-x* X) o, 
d’où il faut ôter le fécond terme: mais auparavant, 
afin d’éviter les fra&ions, fuppofez x)o 3 , pour avoir 
cette autre Equation, y +3^j4-9j/— 27)00, de laquelle 
on ôtera le fécond terme, en fuppofant/)o*--i , car 
ainfi l’on aura cette Equation (ans fécond terme, z, 5 q- 

6 z . — 34^0, dont la Racine véritable eftv*/ 297+17- 

î'Szçy — 1 7,j pour : & alors à caufe de 7J0 z, — 1 , 

3 * 3 . 

l’on aura 7>3/* / 297+i7 — dr'zçj — 17— 1. Ainfi les* 
deux nombres qu’on cherche, feront de cette gran- 



deur 3, ♦V297+17 — VV297 — i 



7 — 



x. 

PROBLEME 



/ 
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PROBLEME V .■'■il 

' -' ..VÀ . ,•••// 

Trouver trois nombres en proportion arithmétique , dont 
textes y & le produit fo h de foient égaux à des 
, nombres donnez. 

S I l’on donne 3 pour l’excès, & 280 pour le produir 
folide, & que l’on mette xpour le premier & plus 
petit des trois nombres qu’on cherche, les deux autres 
feront x+3 , x+ 5 , & leur produit folide fera x’+çxx 
+1 Sx, qui doit être égal au fécond nombre donné 280. 
Ainfi l’on aura cette Equation, x 5 +pxx+ 1 8x)o 180, 
d où il faut ôter le fécond terme , en fuppofant x)o>-3 » 

& alors on aura cette autre Equation fans fécond ter- 
me, / — 9^X>^8o, dans laquelle on trouvera 7)0 

3 ? 

- *Vi9<?*7+r4o+//i9<>27 — 140: & parce que la Ra- 
cine cubique de ✓ 19627+140 , e ft £+✓£, & que la 
Racine cubique de Siqôzj — 140 , eft J— ✓*,% l’on • 
aura 7)0 7: c’eft pourquoi à caufe de xfty — 3, l’on 
aura x)c>4* & les trois nombres qu’on cherche, fe- 
ront de cette grandeur 4,7,10. 

PROBLEME VI. 

Trouver deux nombres , tels que leur produit , & la fomme 
de leurs cubes , foient égaux à des nombres donnez. 

S I l’on donne 8 pour le produit , que nous apelle- 
rons aa , & 72 pour la fomme des cubes , que nous 
apellerons b 3 , & que l’on mette x, y, pour les deux 
nombres qu’on cherche, l’on aura félon les conditions 
de la Queftion , ces deux Equations à refoudre , 

xyy^aa. 

X'+y’fib 3 . 

£ J*.*. ■ dk)OÇ 
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dont la première donnera y'jo—» & par conféquenc 

a 6 x > > 

r )o & alors la deuxième fe changera en celle-ci, 

*3 -*< -, 

x'+—y)ù'>, ou x 6 -b ; xiy)a b t qui eft dérivative d’une 

A 3 -y .. '• 

Equation de deux dimenfions, & qui par confisquent 
fis réduira de la même façon , comme vous allez voir. 

Ajoutez à chaque Membre de l’Equation preceden- 
te , x 6 — b ; x> j)û 6 ) le quarré de la moitié du 
coefficient b>, pour avoir cette autre Equation, x 6 - 
l ; x’+±/> 6 )D;6 6 — a 6 , où prenant la Racine quarrée de 

chaque Membre, on aura celle' ci, x ' — ]b 3 )o 

eu — a 6 y 3c par la Racine cubique l’on 

aura x'£S\b i +*/ib b — et, & au lieu de —, l’on au- 

X 

ra — V\b b — a 6 , pour les deux nombres qu’on 

cherche. 

A caufe de aay^ 8 , & de b' )o 72 , les deux nombres 
qu’on cherche , feront de cette grandeur 4, 2. 

PROBLEME VII. 

« - . . ' • V 

Trouver deux nombres, dont le produit , & la différence 
de leurs cubes, J oient égaux à des nombres donnez* 

S I l’on donne 24 pour le produit, que nous apel- 
lerons aa, & i$2. pour la différence des -cubes, 
que nous apellerons b’ , & que l’on mette x, y, pour ^ 
les deux nombres qu’on cherche , l’on aura félon les 
conditions de laQueftion.les deux Equations Vivan- 
tes à refoudre, 

donr 
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.. -:wp«h 

, * v'.y **—?■) ohK 



dont ta première donnera — pourj , & par conféquent 

—pour y» & alors an lieu delà fécondé 'Equation, 
*3 J *6 

on aura célle-ci, .v* x>£ J , ou* 6 — 

/ xi 

è>x> X> û 6 ,qui étant dérivative d’une Equation de deux 
dimenfions, le refoudra de la même façon, comme vous 
allez voir. 

Ajoutez donc à chaque Membre de l’Equation pré- 
cédente, x 6 — le quarré de la moitié & 
jdu coefficient b * , pour avoir cette autre Equation , 
x 6 — Px >+#> 6 X> a 6 + x b 6 , où prenant la Racine quarrée 
de chaque Membre, l’on aura celle-ci, x ; — 



w 

*/a 6 +ÿ>’t ^oux î X)^ î -fVu 6 +^ 6 , dans laquelle on trou- 



vera xX)^ 5 +/fl 6 +^ 6 , pour le plus grand des deux 
nombres qu’on cherche, & alors au lieu de^)o , 

l’on aura yyy*/Sa 6 +y> 6 — \b\ Ainfî les deux nombres 



qu’on cherche, feront de cette grandeur /Sa( s +y> 6 +ÿ> 1 , 

îstt+ÿ 6 —^. 

Acaufe dert«)0 24, &de^ J X)i52i les deux nom» 
bres qu’on demande, feront tels < 5 , 4. 



PROBLEME 
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* * V 

PROBLEME VIII. 

Trouver deux nombres » tels que Us folides fous chacun & 
la fomme de leurs quart ex. y Joient égaux à des 
nombres donnez.. 

S I l’on met x,y, pour les deux nombres qu’on cher- 
che, & que l’on veüille que le foîide fous le premier 
x, & la fomme xx+yy de leurs quarrez , foit égal au 
-* nombre donné 170, que nousapellerons a'> j & que le 
folide fous le fécond 7, & la même fomme xx+yy , foie 
égal au nombre donné 1 oz, que nous apelleroas b J ; 
l’on aura ces deux Equations à refoudre, 
x ? -h xyyy>a\ 
f-+xxyX>b\ 

dont la première étant divifée par x, Ton aura — pour 
la fomme xx+yy % & la deuxième étant divifée par r, 
1 on aura — pour la même fomme xx+yy , d’où l’oa 

y 4 ? 

cire cette troifiéme Equation , , ou a'y'yyb'x, 

dans laquelle on trouvera, yX> — * & au lieu de xx+yy 
X»-> l’on aura xx+ ou a 6 x’+b 6 x>yya 9 t où 

* ffi X 

1 on trouvera xfy TU. » & alors au lieu de y y) _~ 

S*6+é6 ' *3 

1» ' ' 

1 on aura 7)3 ~ — . Ainfî les deux nombres qu’on 

y/a 6 +b 6 « 3 , bi 

cherche, feront tels, ~ — y par où l’on voit, que 

y/^+b* 

pour avoir ces deux nombres, il n’y a qu’à divifachâ - 
cun des deux nombres donnez, far la Racine cubique de la 
fomme de leurs quarrez* 

Acaufc 
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Acaufè de a *) 0 V^b, &de 102, les deux nom- 

bres qu’on cherche’, feront de cette grandeur 5,2. 

f R O fl EME IX. 

1 • V/’ ; * •> 

Trouver deux nombres y tels que les folide s fous chacun & 
la différence de leurs quarrez , j oient égaux à 
■ ; des nombres donnez. 

S I, comme auparavant, on met x,>-, pour lesdéux 
nombres qu’on cherche, & que l’on veuille que le 
folide fous le premier x, que je fuppofe le plus grand, 
& la différence xx — yy de leurs quarrez, foit égal aù 
nombre donné 80, que nous apellerons d 3 , &quélè 
folide fous le fécond y , & la même différence xx — yy t 
foit égal au nombre donné 48 , que nous apellerons 
t >> , L’on aura ces deux Equatiôns à refoudre 
x’ — xyÿ ) Q al y 

xxy—yifûbh , aJ j 

dont la première étant divifee par x, donnera — pour 

X 

la différence xx — yy, & la deuxième étant divifee par 

fa 

y , donnera — pour la même différence Xx — yy, ce qiïi 

. . y «3 bs „ 

donne cette troifieme Equation , — yy — , ou a 3 yyyb 3 x, 

b'ix x y 

dans laquelle on trouvera y'X»—, & alors au lieu de 
xx— yy ) 0 — , l’on auraxx — -~~yy ~~ * ou a * xi — ^x* 

. • x a 6 x 

, «3 ^ 

)3a 9 , où l’on trouve x)6 , C’eft pourquoi 

y/» 6 — b 6 

c, bi - t 

jlulieu de yfy _, l’on aura^X) Ainfî les deux 

x y/ aP — b 6 ai , bi 

nombres qu’on cherche, feront tels , , , pair 

%/* 6 — b* où 



t 
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bù l’on voit que pour trouver ces deux nombres, il 
n’y a qu’à divifer chacun des deux nombres donnez, par la 
Racine cubique de la différence de leurs quatre z,. 

A caufe de a 3 X> 80 , 8 c de b* X> 48 , les deux norfr- 
bres qu'on cherche, feront de cette grandeur 5,3. 



PROBLEME X. 

Trouver deux nombres , tels que les Solides fous chacun & 
le quatre de leur fomme, foitnt égaux à des 
nombres donnez,. 



S I l’on met x, y , pour les deux nombres qu’on cher- 
che, & qu’on veuille que le folide fous le premier 
x, & le quarré xx+zxy+yy de leur fomme x+y t foit 
égal au nombre donné 320, que nous apeilerons a 3 , 
& que le folide fous le fécond y, & le même quarré 
xx+ixy+yy , foit égal au nombre donné 192 , que 
nous apeilerons b 3 , l’on aura les deux Equations fui* 
vantes à refoudre , 

x 3 4 ~lxxy+xyyyy a? . 
y*+zxyy+xxyy)bK 

dont la première étant divilée par x, donne — poür 



le quarré xx+ixy+yy , 8 e la deuxième étant divifée par 

y , donne — pour le même quarré xx+ï x)+yy , d’où 

l’on tire cette troifiéme Equation, — 30- > ou a' y ] O 

* y 



fox 



b’x, dans laquelle on trouvera y~X > — : c’eit pourquoi 



d » 



al 



tl 



au lieu de xx+ixy+^r^O — , ou de xx+zxy+yyfy—' 

ifoxx o 6 xx f «B . 

Ion aura xx-f — . — h X> — » ou ^x’+zæ’Æ’x’-h 

ai x 6 x j 

b 6 x’X>a 9 , où l’on trouvera xyi; : . C’eft 

aibi-\-b 6 

//» Part, Y pOÈli^ 
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, blx j ^ 

pourquoi au lieu dey X — , l’on aura y X 

* 3 v'a 6 -j-ia3o3- f-46 

Ainfi les deux nombres qu’on cherche, feront tels, 

« 3 , *3 

j ' » par où l’on voit que pour trouver ces 

i/.i 6 +lali?+6 6 * 

deux nombres, on doit tkvifer chacun des deux nombres 
donner par la Racine cubique du quarré de leur fomme. 

Acaufede^X^o, & de£ J jo 192. lcsdeux nom- 
bres qu’on cherche, feront de cette grandeur 5 ,3. 

P II O B L E M E XI. 

Trouver deux nombres , tels que les fohdes fous chacun & 
le quarré de leur différence , /oient égaux à des 
nombres donner. 

S I l’on met x , y , pour les deux nombres qu’on cher- 
che, & qu’on veuille que le folide fous le premier 
x, que je fuppofele plus grand, & le quarré xx—ixy+yy 
de leur différence x-y, foit égal au nombre donné 20, 
que nous apellerons a? : & que le folide fous le fécond 
y, & le même quarré xx — ixy+yy , foit égal au nom- 
bre donné 1 2 , que nous apellerons b 3 , l’on aura ces 
deux Equations à refoudre, 

x 7 — ix\y+ xyyX cë* 

. ' y 3 — 2xyy+xxyX)b 3 . 

dont la première donne — pour le quarré xx—zxy+yy, 

bî x 

& la deuxième donne — pour le même quarré xx—ixy 
d’où l’on tire ce rte troisième Equation, ~X>—. 

bix x y 

où l’on trouve ^^7-, & alors au lieu de xx— 2 xy+yy 

JO — , Ion aura xx — 1 )D — , ou a 6 x > — * 

* 4Î 46 * 1 a>Vx*+ 
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a 3 

n. a 3 b 3 x 3 +b 6 x 3 X> a 9 » où l’on trouvera x)o : 1 

pour le plus grand des deux nombres qu’on cherche: 
& au lieu de ^)q_, l’on aura ^ )D . Ain- 

X * . v'- S ~*3-‘&+£ s 

fi les deux nombres qu’on demande > feront tels 

7 ZH Il » que l’on trouve par conféquent en di~ 

•z/»/flwr chacun des deux nombres donnez, par la Racine eu - 
bique du quarre' de leur différence. 

A caufe de a 3 y, 20, ôc de b 3 X> 1 2, * les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront de cette grandeur 5 > 3. 

PROBLEME XIL 

Trouver deux nombres , tels que le folide de ces deux nombres 
& de leur fomme , (y le foltde des deux memes nombres (j 
de leur différence ffoient égaux à des nombres donnez 

S I l’on met x y y, pour les deux nombres qu’on cher- 
che , & qu’on veuille que le folide fous ces deux 
nombres x,y, Ôc leur fomme x+y, foit égal au nom- 
bre donné 120, que nous apellerons a } , & que le fo- 
lide fous ces deux mêmes nombres & leur dif- 
férence x — y , foit égal au nombre donné jo,’ que 
nous apel erons b> ; l’on aura les deux Equations Vi- 
vantes à refoudre, 

XXy+xyy'yy a 3 . 

• xxy-xyyX>b\ f f . 

dont la fomme & la différence donneront ces deux 
autres Equations, 

lxxyy)a 3 +b\ 

ixj/yX>a 3 —b } . 

Y i Pan$ 
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Dans la première de ces deux , on trouvera y 

*3-f-*3 ' al+bl 

, & fi 1 on change y , en , la deuxième 

rxx ixx 



Equation, ixyyfya.' — b> , fe changera en celle-ci» 

a 6 +lzt bl+b 6 4 

-)Orz ; — , ou a (l +ia’b>+b (j yyia’x'— ib> 



1 x 3 



J * 6 +ia 3 i 3 + 6 * 



x', où l’on trouvera x)o/ 

îai — zb 3 

. v aï+bl _ V» s — ialél+i<S 

lieu de , Ion aura y 

y ixx y îal+ibl 



- > & alors au 
. Ainfi 



des deux nombres qu’on cherche , feront tels » 

3 «à+zuibî+b 6 3 \.\ 6 — zalb'+b 6 x „ * 

/ — > / , par ou Ion connoit. 



ia3 — 1^3 



IAÎ+113 



que pour trouver ces deux nombres, il faut divifer le 
quarré de la fortune des deux nombre s donnez, par le dou- 
ble de Uur différence , & réciproquement le quarre' de leur 
différence par le double de leur fomme, & prendre la Ra- 
cine cubique de chaque quotient. 

A caufe de <j 5 )oi2o, & de b 3 f)^o , les deux 
nombres qu’on cherche , feront de cette grandeur , 



5 » 3 * 

PROBLEME XIII. 



! Trouver deux nombres tels quelle folide fous leur fomme & 
le quarré de leur différence , & le foltde fous leur diffé- 
rence & le quarré de leur fomme foient égaux à des 
nombres donnez 

S I l’on met x , y, pour les deux nombres qu’on 
cherche , & qu’on veuille que le folide fous leur 
fomme x+y , & le quarré xx — ixy+yy de leur diffé- 
rence, foit égal au nombredonné 3 2, que nous apel- 
lerons ad : & que le folide fous leur différence x — y » 
& le quarré xx+ixy+yy de leur fomme x+y , fort 
égal au nombre donné r 28, que nous apellerons b * 9 
l’on aura ces deux Equations à refoudre, 
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x 1 — xxy—xyy+y’ ¥)a\ 

X * —rxxy—xyy —) 5 X> b' 1 . 

Pour avoir un calcul plus aifé, changez x en'z,+-'«, 
&^en jz , — > , pour avoir x+yjyZ’ » & x — yX> «, 
& ainfi en changeant x+y en & , & x — y en w , l’on 
aura ces deux autres Equations à refondre , dont la 

. - z.uu'yyaK 

b . 

*3 

première donnera z,yy — , & alors au lieu de la fécondé 

"" *« 

z,z,uyyb' , on aura celle ci, — yyb ; , danslaquelleon 

3 i 6 *3 

trouvera & au lieu de z.)q «ai j 1 on aura 

1&6 bi , 5 ,;6 
✓— , & enfin au lieu de *£&+>, l’on aura .v)o y — 

*3 34 6 3£« 3 4 û *3 

+ï ✓— , & au lieu deyftî-i.-Xl’on aura y 'yj y— y-- » 

b 3 J a ,3 o 3 

pour les deux nombres qu’on cherche, lefquels étant 
réduits en même Dénomination peuvent le repréfenter 
£34-43 . £3—4? 
ainfi, j 

*/8*3£3 

A caufe de aï )o 3 1 , &de£ ? ;x>i28, lesdeuxnom- 
bres qu’on cherche , feront de cette grandeur ,5,3. 

Par cette folution générale » l’on connoît aifémenr, 
que fi far le double de la Racine cubique du produit des 
deux nombres donnez, on divife fép.irément leur fomtne & 
leur différence , on aura les deux nombres quon cherche. 

Sans qu’il foit befoin de faire de nouvelles fuppo- 
fitions, on pourra fe fervir des deux premières Equa- 
tions , dont la fomrne & la différence donnent ces 

2x3— al — £î 

deux autres , dont la première donne - 



z x ’■ — z xyy X) a ’ ■ +b J . 
zy 3 — ixxyyy a?~b>. 

Y 3 



XX 



pou^ 
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o , . , 2x*y+aî— b% 

pourj/j, & la deuxieme donne pour le 

même yy , d’où l’on tire cette troifiéme Equation , 

2*3 — «3 — bï ixxy-t-al — b3 

~ X» — , OU b>x — a’x y . ) a*y+b>y, dans 

laquelle on trouvera &'par conféquent 

b 6 xx — iaZbZxx-j-. 6 xx ^3— f— f 3 

V ~ : & P arce c l ue l on a déjà trou- 

, îx3 — *3 — bz „ , z, 

ye yyjo ->l onaura cetteEquation,_J 

2X 

b G xx — xt>.3r,Z i G xx 

JO — 777 — » dans iaquclleon trouvera xY> 

b G -j-ia Z0Z-+-* 6 1 

az-y-bz 

3 » comme auparavant. 

^ts-.zbz 



CHAPITRE IL 

i 

Des Simples , des Doubles , des Triples Egalités: 
Pour Li folution des Problèmes indèterminez, en 
nombres rationnels. 

C Omme les plus belles folutions des Problè- 
mes indèterminez qu’on propofe dans les 
nombres , font celles qui fe peuvent donner 
en nombres rationnels , ou exprimables: on voit 
aifément que cela fe fera fans peine, lorfque le 
Problème fera fimple, c’eft-à dire lorfque dans l’E- 
quation conftitutiye du Problème , la lettre incon- 
nue? n aura qu une dimenfion , parce que la valeur 
de cette lettre inconnue fera toujours rationnelle , 
fi les quantitez données , & celles qui étant indé- 
terminées peuvent être prifes comme données > 
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D’ ALGEBRE, Liv. III. 54? 
font rationnelles , comme nous fuppofcrons par 
tout , bien qu’il puifle arriver quetqu.fois que 
cette valeur foit rationnelle , quoi que toutes les 
quantités données & indéterminées ne le Lient 

Pa Mais quand le Problème eft Plan , Solide , &c. 
c’ert-à-dire lorfque dans l’équation conftitutive du 
Problème^ la lettre inconnue a p'.ufieur s dimenflons, 
la valeur de la même lettre inconnue étant irration- 
nelle t on la doit tendre rationnelle , en égalant la 
Puiflance à une Puiflance reguüere homogène , en 
telle lorte que la valeur de la lettre inconnue, qui re- 
fusera de cette Equation, foit rationnelle, ce qui ar- 
rivera , lorfque l’équation étant réduire , la lettre 
inconnue , dont on cherche la valeur , demeurera 
fimple dans un eu plufieurs termes avec une feule 
dimenflon. Lorfqu’on a une relie Puiflance à refou- 
dre , cela fe nomme Simple Egalité , u Doubk Egalité 
quand on en a deux à refoudre , & loriqu’or. en a 
trois , cela s’apelle Triple Egalité. Lorfque dans la 
Puiflance propofée la lettre inconnue, dout on cher- 
che la valeur , n’aura qu’une dimenflon , on pour- 
ra toujours égaler cette Puiflance a telle autre Puif- 
(ance reguiiere qu’on voudra , (ans qu il (oit befoin 
d’aucune précaution , pour faire que la valeur de 
la lettre inconnue foit rationnelle, fl ce n eft quel- 
quefois pour rendre cette valeur affirmée, car dans 
les nombres on n’admet point de folutions né- 
gatives ; & il ne fera pas difficile de pourvoir a 
cet inconvénient , fçavoir en faifant une détermi- 
nation conforme aux quantitez niées, qui fe trou- 
veront dans la valeur de la lettre inconnue ; qui eft, 
qu’elles doivent être moindres que les affirmées * 
afin que la valeur de la lettre inconnue foit aufli affir- 



mée. 



Y 4 
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lettre inconnue, laquelle valeur changera la Puiffance 
propofée en une autre , qui aura fa Racine quarrée, 
puisqu'elle fera la même que le quarré indéterminé 
quon lui a égalé. 

Mais avant que devenir à la pratique, vouspren- 
drez garde que nous mettrons les lettres x,y , z . , «, 
pour les quantitez inconnues ; i& les autres lettres 
de l’Alphabet indifféremment pdur les quantitez con- 
nues, & indéterminées , excepté la lettre / , qui re- 
préfentera toujours l’unité. Nous nous en fervirons 
feulement , lorsqu’il s’agira de comparer enfemble 
deux quantitez de divers genre, comme un Plan avec 
un Solide , ou avec une autre grandeur p'us ou 
moins élevée, afin que multipliantla grandeur moins 
élevée par l’unité /, ou divisant la plus élevée par la 
même unité / . autant de fois qu’il fera befoin pour 
rendre Homogènes ces deux quantitez Heterogénes, 
on obferve en cette façon la loi des Homogènes ; & 
cette quantité qui aura été multipliée ou divifée pat 
l’unité / , fera toüjours la même , parce que l’unité 
n’aporte point de changement dans la Multiplication, 
ni dans la Divifion. 

Puiffance avec un feul terme. 

Qu’il faille premièrement égaler au quarré cettç 
Puiflànce 2 ax , où il n’y a qu’un terme. Prenant à 
plaifir lç quarré indéterminé bb, & l’égalant àlaPuif- 
fance propofée xax , par cette Equation, 2 axyzbb, 

on trouvera , & fubftituant cette valeur à la 

2 a 

place de x, la Puiffance propofée 2 ax fe changer» en 
ce quarré bb , d"»nt le côté eft b. 

Comme il eft libre de prendre tel quarré qu’on vou- 
dra, pour l’égaler à laPuifTancepropofçe, on pourra 
faire que dans ce quarré celui de la lettre inconnue fç 
fençontre, après qu’il aura été multiplié, ou divifé fî 

Ion 
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l’on veut, par quelqu’autrequarreinUererminé.pour 
avoir une folution plus générale : * fi le produit ou 
le quotient n’eft pas homogène à la Puilùncepropo- 
fée, on le pourra encore multiplier ou d.vifer par 
quelqu’autre quarré indéterminé, qni rendra la folu- 
tion encore plus générale. 

Solution plus générale. 

Ainfî pour égaler au quarré la Puiffance propofée 

bbxx 

zax , on pourra prendre le quarré -j— , <& faire cette 
Equation, zaxX> » dans laquelle on trouvera x)o 

XHCC ^ cc 

-7—. Si donc à la place dex, on met fa valeur trou- 

Ou 2 .UCC 

vée — , la Puiffance propofée z ax fe changera en 

^ Î4 C 

celle-ci: -77-» dont la Racine quarrée eft 

bb b 

Il eft évident que cette folution eft plus générale 
que la première, à caufe des deux quantitez indéter- 
minées b, c , que l’on peut prendre en nombres en 
une infinité de maniérés differentes. Comme fi l’on 
a, & qu’on fuppofe b a z , &c)C>3» on trou- 

vera x X) ? - & la Puiffance propofée z ax fe changera 
en ce quarré 9 , dont le côté eft 3. Mais fi l’on 
fuppofe by^Sz, & c)o/8, ou b} 01, & CX)2 t on 
trouvera x)o 8, & la Puiffance propofée z ax (échan- 
gera en ce quarré 16, dont le côté eft 4. Ainfi des 
autres. 

Solution en entiers. 

Si vous voulez une folution en entiers, c’eft-à-dire 
fi vous voulez que la valeur de I3 lettre inconnue foit 
un entier, on égalera à l’unité le Dénominateur qui fe 
trouvera dans la valeur de la lettre inconnue, ou bien 
on le fera égal à une partie aliquote du Numéra- 
teur. 

Ainfi 
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iacc 

Ainfi dans la demiere valeur • de la lettre incon- 

o b zacc 

nuë x, en fuppo'ant bby^ccy au lieu de xX>— - , on 

ob 

aura x^o aa , & au lieu de la Puilîance propose iax, 
pu aura ce quarré 4 aa , dont le côté elt ia. Ce qui 
manque ici , fe trouvera dans (exemple luivant. 
Putjfawe avec deux termes qui tien valent qu'm. 

Qu’il faille maintenant égaler au quarré ce rte Puif- 
fance ax+foe , dont les deux*termes n’en valent qu’un, 
parce que la lettre inconnue fe trouve dans chacun. 
Prenant un quarré à volonté , comme cc , ou l'éga- 
lera à la Puilîance propofée ax+bx , par cette Equa- 
tion , ax+bx'pccy dans laquelle on trouvera x)a 

cc cc 

— Si donc on met — 7 à la place de x la Puif- 

a+b a+b r 

fance propo ée ax-+bx , fc changera en ce quarré cc x 
dont le côté eft c. 

Solution en entiers. 



Comme le quarré ce eft indéterminé', & qu’il eft 
libre de le prendre tel que l’on voudra , li l’on veut 
pne folution en entiers , on doit prendre au lieu du 
quarré cc y un autre quarré qui fe puifle divifer par le 
Dénominateur a+b , ou par la quantité connue qui 
multiplie l'inconnue dans la Puilîance propofée : 
comme aa+iab+bby dont le côté eft a+b , en forte 
qu’on ait cette Equation , ax+bxy) aa+zab+bb , dans 
laquelle on trouvera x)0 a+b, & au lieu de la Puif- 
fance propofée ax+bx, on aura celle-ci, aa+zab+bb, 
dont la Racine quarrée eft a+b. Ce qui manque ici, 
fe trouvera dans l’exemple fuivant. 

Puijfance avec deux termes. Détermination. 

Qu’il faille encore égaler au quarré cette PuilTance, 
ax+ab y qui eft çompoiçe de deux termes. Prenant 

pac 
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par la réglé générale , le quarré indéterminé cc , & 

1 égalant à la Puiffance propofée ax+ab , par cette 

cc — ab 

Equation, ax+aby^cc, on trouvera xX> , où 

Eon voit qu’afin que la quantité inconnue x foit affir- 
mée , le quarré indéterminé cc doit être plus grand 
que ab, à caufe du Nùmerateur cc — ab. C’eft pour- 
quoi on aura Si donc à la place de x, on 

cc — ab 

met fa valeur trouvée , la Puiffance propofée 

ax+ab , fe changera en celle-ci , cc, dont la Racine 
quarcée eft c. 

Solution en entiers. 

Si l’on veut une folution en entiers, quand cela eft 
poffible , on travaillera comme il a été dit dans l’e- 
xemple précèdent, ou bien, ce qui eft lamêmecho- 
fe, on réduira la Puiffance propofée en deux parties 
aliquotes, fi elle en a deux, & on les égalera enfem- 
ble par une Equation , dans laquelle on trouvera la 
valeur de la lettre inconnue en et, tiers, puifque la 
quantité connue qui la multiplie dans la Puiffance 
propofée mefure exa&ement l’autre terme. 

Ainfi comme il arrive que la Puiffance propofée 
ax + ab, aces deux parties aliquotes a , x+b, que 
nous apellerons déformais les deux nombres produifans, 
on fera cette Equation a'nx+b t dans laquelle on 
trouvera xX>a — b , où l’on voit que la quantité a ~ 
doit être plus grande que la quantité b. Si donc à la 

J >lacedex, on met fa valeur trouvée a — b> la Puif- 
ànce propofée ax+ab , fe changera en ce quarré cia, 
dont le coté eft a. 

De même pour égaler au quarré cette Puiffance 
ax+bx+aa — bb , dont les deux nombres pro- 
duifans font a+b, x+æ — b , on fera cette Equation, 

a+b 
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a+by) x+a — b* dans laquelle on trouvera .y)o i£, & 
mettant zb à la place de x , au lieu de la Puiflance 
propofée ax+bx+aa — bb, on aura celle-ci, aa+zab 
+bb , dont la Racine qüarrée eft a+b. 

... Solution plus générale. 

7 . Si vous ne voulez pas une folution en entiers, vous en 
pourrez avoir une plus générale» en donnant aux deux 
nombres produifanStf+Æ, x+a — b f laraifondedeux 
quarrezindéterminez, comme if» dd> par cette ana- 
logie, a+b, x+a — b:: cc, d’où Ion tire cette 
Equation, add+bddy^ccx+acc — bcc , dans laquelle 

bec — *(c+add+bdé 

on trouvera xX> » & la Puiflance pro- 

pofée ax + bx+ aa—lb , fe changera en ce quarré 

aadd\ xabnd+ bdd ad+bd k 

, dont le cote eft , qui don- 

cc cc 

nera une folution en entiers , en prenant c pour 
l’unité. 

Cette méthode pour égaler au quarré une Puiflan- 
ce par le moyen de (es deux nombres produifans, eft 
très- fécondé, & de grand uiage pour les Puiflances 
quarrées, qui n’ont aucun terme quarré, commevous 
verrez dans la fuite. Sa démonttration eft évidente 
à celui qui fçait qu’un quarré eft produit par la Mul- 
tiplication de deux quantitez égales. 11 y peut arri- 
ver une difficulté, que nous résoudrons dans le Pro- 
blème fuivant. 

PROBLEME II. 

« 

Egaler au quarré une Puijfance , où la lettre inconnue a 
deux dimenfions. 

P Our rendre quarrée une Puiflance, où la quanti- 
té inconnue monte au fécond degré, ell£ ne doit 

pas 
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pas avoir moins de deux termes, ôc elle n’en peut pas 
avoir plus de trois. , 



Puifiancequi contient la lettre inconnue dans tous fis termes. 



Premièrement fi la lettre inconnue fe.trouve dans 
tous les termes de la Pmilance propofée , on pourra 
toujours rendre quarrée cette Puiifance, en l’égalant 
à un qnarré indéterminé , dans lequel celui de la let- 
tre inconnue fe rencontre. ' ' 

Ainfi pour rendre quarrée cette Puiifance, ab xx~ 
a>x y qui contient la lettre inconnue dans chacun de 
fes deux termes , on l’égalera au quarré c exx , par 
cette Equation , abxx — æ ; x) o ccxx , dans laquelle on 
*3 

trouvera x)3 ~^Z~> où l’on voit que le quarré in- 
déterminé cc doit être moindre que le Plan ab , fi l’on 
veut que la quantité % foit affirmée. Si donc à la 

place de x, on met fa valeur trouvée laPuif- 

fance propofée alxx — a'x fe changera en ce quarré, 
— , dont le côté eft —— — . 

**bb — xabcc+c* ab... cc 

Solution plus générale. 

On peut donner une folution plus générale, par- 
ce que la Puiifance propofée abxx—a i x , a ces deux 
nombres produifans ax, bx — aa , aufquels on don- 
nera la raifon des deux quarrez indéterminez cc y dd t 
par cette analogie, ax t bx — aa:-. cc y dd y d’où l’on 
tire cette Equation, addxx) bccx—aacc , dans laquelle 



uacc 

on trouvera xY> ; -, & la Puiifance propofée a bxx 

écc—add r fi dd 

~-a'x , fe changera en ce quarré, 



dont le côté eft 



aied 



bbc+—xat>ccdd-\-aau*i 



ba . . .ndd 



Vufiance 
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Put fiance avec trois termes , qui nen valent que deux. 

Qu’il faille maintenant égaler au quarré cette Puif- 
lânce, abxx— aabx — aacx t qui contient la lettre in- 
connue dans tous fes termes , qui n’en valent que deux 
les deux aacx, paflantpourunfeul, parce que 
la lettre inconnue s’y trouve dans un même degré ; 
fi on legale au quarré ddxx , paj cette Equation^ 

abxx — aabx — aacx )d ddxx , on trouvera x Y) 

, _ ab—dà 

ou 1 on voit qu afin que la quantité x foit affirmée, 
le quarré dd doit être moindre que le Plan ab , &c que 
par conféquent on a dQSab. Si donc à la place de 

aab-f-aae 



x , on met là valeur trouvée 






la PuilTance 



Hl/ Ui* 

propofée abxx— aabx— aacx , fe changera en ce quar- 

, **bbdd+ia4bcdd-i-a4ccdd »abl-Lj*rJ 

K> dont le c °¥ «a 

Solution plus générale. 

Parce que la PuilTance propofée abxx— aabx— aacx 
a ces deux nombres produifans ax, bx — ab — ac , on 
en pourra donner une folunon plus générale par une 
méthode femblable à la précédente , fçavoir en don- 
nant à ces deux nombres p-oduifans la raifon de 
deux quarrez indéterminez , comme des deux quar- 
rezdi/, n», par cette analogie , ax, bx — ab — aezz 
dd * mm , d’où l'on tire cette Equation, ammxy^bddx 

‘ zbdd- aedd , dans laquelle on trouvera x)o — — ~ 

& la PuilTance propofée abxx — aabx — aacx, fechan- 

„ pv ~ , ^bhàlmm-\.x^Ab'idmm^-x^ccddmm 

géra en cequarre : : dont 



Vl * ww^juaut — 

lecôtéeft ** bclm + aacdm 



bdd . , , amm 



Puijjanct 
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Puijfance où le premier terme efi quarré. 

« On peut autrement égaler au qü'arré une femblablé 
puiflance, lorfque le premier terme, ç’eft à-dire, celui 
où le quarré de la lettre inconnue fe rencontre, eft 
quarré: fçavoir en prenant pour le cô:ç du quarré 
qu’on doit égaler à la puiflance propofée} la Racine 
quarrée de ce premier terme, augmentée ou diminuée 
de quelque quantité indéterminée, afin que ce quarré 
détruife celui de la «lettre incotinuë, & qu’ainfi la va- 
leur de la même lettre inconnue fe trouve rationnelle. 

Comme pour égaler au quarré cette puiflance, aaxx 
+abbx, dont le premier terme aaxx a fa Racine quar- 
rée ax , on prendra ax...cd pour le côté de ce quarré 
lequel par conféquent fera aaxx—zacdv+ccdd, telle- 
ment qu’on aura cette Equation, aaxx+abbxX ) aaxx — 



ccdd 



lacdx+ccdd, dans laquelle on trouvera x)o 

abb+iscd 

& là puiflance propofée aaxx+abbx , fe changera en ce 

, c4d*+xbbcidi+b4ccdd . „ 

quarré > dont la Racine qusrree eft 

^ b+++bbcd++cdd 



ctdd+bbci 



W4" ccd 

Nous avons plutôt pris le côté ax...cd, que ax+cJ, 
pour avoir une folution fans détermination: car iî l’on 
avoir pris ax+edy pour le côté du quarré qu’on doit 
égaler à là puiflance propofée aaxx+abbx , on aurait 
ccdd 

trouvé abb—ïaed * * 0n V0 * C *ï Ue ^ a ^ ^oit 

être plus grand que le Solide zacd y & par conféquent 
cd t ou cdQjbb. 

PuiJJance qui a un troifte'me terme. 

' On fe fervira de la même méthode , pour rendre 
quarrée une puiflance, qui n’aura pas la lettre incon- 
nue mêlée dans tous fes termes, c’eft-à-dire , qui aura 

uni 
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un troifiéme terme £ poarvû que le premier terme foie 
quarré , car autrement on ne pourrait pas le détruire* 
ce qui eft neanmoins neceflaire, pour faite que la valeur 
de la lettre inconnuë fe trouve rationnelle, lorfque le 
troifiéine terme n’eft pas quarré : car quand il fera 
quarté on pourra aulïi le détruire fans faire évanouir 
le premier, pour avoir une foltmon rationnelle, ce 
qui fait voir que dans ce cas il n’eft pas neceflaire que 
le premier terme foit quarré , & que pour refoudre une 
femblable puiflànce, il fuffit que le premier, ou bien 
le dernier terme foit quarré , comme vous allez voir 
dans l’exemple fuivant. 

Pour égaler au quarré cette puiflance xx+iax+M, 
en prenant x...c pour le côté de ce quarré, lequel pat 
conféquent fera xx — zcx+cc , en forte qu’on ait cette 
Equation, xx+iax+bb~X) xx — zcx+cc , on trouvera 

* cc m nm bb \ • • 

x)o , ou l’on voit que b doit être moindre aue c * 

& fi à la place de x on met fa valeur trouvée 

' xd+xà 

la p ui {Tance propofée xx+zax+bb fe changera en celle- 

. b*‘\-$abbe+\AAcc-\-ibbcc+±'4C 3-f-c4 

ci, — , dont la Racine 

/ym+üac+^cc 

/ n M+x.u+cc 

quarree eft — . 

XJ+XC 

Comme il arrive ici que le troifiéme terme bb eft 
quarré , on peut autrement égaler au quarré la puiflan- 
ce propofée xx +2 ax+bb, fçavoir en prenant pour le 
côté de ce quarré 1a Racine quarrée du troifiéme ter- 
me, augmentée ou diminuée de la lettre inconnue pri-; 

CX 0 

fe autant de fois que l’on voudra: comme b...~ü , & 
l’on aura cette Equation , xx+iax+bbyibb— — -+ 
dans laquelle on trouvera x)o où l’on 

Tt n ((—ldi 

IL Part . Z roil 
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voit que des deux grandeurs indéterminées c, d, la 
première c doit être plus grande que Sidd. Si donc à 

la place de x, on met fa valeur trouvée la 

*- s CC idd 



puiflànce propofée xx+2 ax+bb fe changera en celle-ci, 
bbc*++bbccdd+<\bbd4-{-\abcîd-\-%(rf?cdï+^MCcdd , 

— ■ — ■ — - — — * * - — ■ ■ iContla ua- 

/- 4 — A rr 



c4 — . 4ff</(/-f-4</4 

. n bcc+ibdd-\-iaed 

cinc quarree eit . 

te... 1 dd 



j 



Puijfance où le [eeond terme manque . 

C’eft de la même façon que l’on rendra quarrée une 
puiflànce qui n’aura point de fécond terme , pourvu 
que l’un des deux autres foit quarré. Comme pour 
égaler au quarré cette puiflànce xx — ab y on prendra 
x. . .c pour le côté de ce quarré, & l’on trouvera x)o 



— & pour égaler au quarré celle-ci, abxx+aabb, 

XC 



on prendra ab...cx pour le côté de ce quarré, & l’on 

trouvera x)o , où l’on voit que c doit être plus 
grand que VabJ c ~* b 

Puijfance qui na aucun terme quarré'. 

Si le premier & le troifiéme terme ne font point quar- 
rez, on réduira la puiflànce propofée en une autre, 
dont le troifiéme terme foit quarré, ce qui fera toujours 
pofllble, pourvu que la fomme des unitez foit un nom- 
bre quarré, & que dans la puiflànce propofée il n’y ait 
qu’une même lettre connue. 

Comme s’il eft propofé de rendre quarrée cette puif- 
fance , 2,xx-{-3 ax — aa , où la fomme des unirez fait le 
nombre quarré 4 , dont le côté eft 2 ; on fuppofera 
x)0 y+a* & mettant jr-H*à la place de x, &. yy+iay+aa 
à la place de xx , on aura cette autre puiflànce à égaler 
au quarré zyy+yay+^aa , dont le dernier terme 4 aa a 
fa Racine quarree 2 a : c’eft pourquoi on prendra ra . . . 

h c pour 
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èi >•> ’* 

_ pour le côté de ce quarré, & l’on trouvera j/^q 

T b + ' a l — , & au lieu de x^y+a, on aura xyy 

bb ICC 



, où l’on voit que b doit être plus grand 

bb icc 



que t/iccy & la puifiance propofée 2xx+3<rx — aa» 
fè changera en un quarré , dont le côté fera 

8acc-j-ysbc labb 




Parle moyen d'une folution en trouver une infinité i autres* 
Il y a plufieurs belles remarques à faire là -deffiis, 
mais il nous fuffira pout le préfent de vous avoir ouvert 
le chemin pour en dire davantage. Je dirai feulement 
ici que par Cette méthode on peut donner une infinité 
de folutions differentes , quand on en a une. Car puif- 
que dans la puifiance propofée 2XX+3 ax—aa t la Tom- 
me des unitez eft un nombre quarré , c’eft une marque 
évidente que cette puifTance deviendra quarrée en fup- 
pofant q u i eft une folution: & pour en avoir 
une autre par le moyen de cette première, on n’a qu’à 
fuppofer xX>y+a, comme il a été fait auparavant, où 

nous avons trouve x)o , qui eft une fg- 

bb——ic 

conde folution : & pour en avoir une troifiéme parle 
moyen de celle-ci , on n’a qu’à fuppofer x)3Z/+i 
+Mbc-j-f*cc-\-*bb . r . 

— — , & amli enfuite. 

bb » ce 

Quand même la fomme des unitez ne fèroit pâS un 
nombre , on pourra encore rendre quarrée une telle 
puifiance, pourvu qu’dle foit produite par la Multi- 
plication de deux autres, c’eft- à- dire, pourvu qu’elle 
ait deux nombres produifans. Car fi on égale enfèm- 
ble ces deux nombres produifans, la puifiance propo- 

Zi fée 
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3 î<T NOUVEAUX ELEMENS 
fée étant produite par la Multiplication de deux côtéz 
égaux fera quarrée , comme nous avons déjà fait voir 
auparavant , & comme nous ferons encore voir ici 
plus particulièrement. 

Puijfance qui a deux nombres produifans. 

Qu’il faille rendre quarrée cette puiflance %aa+ax- 
2xx , dont les deux nombres produifans font a+x, 
3 a — zx. Si de ces deux nombres produifans on fait 
cette Equation, a+x'jo jû — 2x, on trouvera x)o Y» 
& Ct l’on met y à la place de x , la puiffance propoiée 



$flfl+flx— zxxfe changera en ce quarré V—, dont le 
côté eit y. 9 

Si vous ne voulez pas vous fervir des deux nombres 
produifans a+x, ^a-zx, vous aurez une folution plus 
générale, en égalant la puiflance propofée 3flfl+flx- 
zxx au quarré indéterminé^, par cette Equation , 
jflfl+flx — 2xx)o yy* dans laquelle vous trouverez x)o 



-~t_ J . — — — Ainfx on aura cette puiflance à égaler 
an quarré i saa-Syy, pour le côté duquel prenant ja. 

h . io aie , „ 

on trouvera y)0 : ceit pourquoi on aura 

e i xcuc—nbb bb+%cc 

*X>' 



bb+'àcc 

fe changera en celle ci , 



& la puiffance propofée 3flfl+flx-2xx 

icoaabbcc , , 

, dont la Ra- 



cine quarrée eft 



, 0 abc b*+i6bbcc+<>v*' 
bbA-icc 



Si les deux nombres produifans ne peuvent pas être 
égalez entre eux, à caufe de la valeur de la lettre in- 
connue, qui fe trouveroit niée, ou à caufe de quel- 
qu’autre abfurdiré qui s’enfuivroit ; on leur donnera 
la raifon de deux quarrez indéterminez, comme nous 
avons déjà fait ailleurs : ou bien ce qui eff la même 
chofe on les changera en deux autres , qui leur foient 
réciproquement proportionnels, fçavoir en multipliant 

l’un 
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D’ ALGEBRE, Liv. TIT. 
l’an par un nombre indéterminé, & en divifant 1 ! autre 
par le meme nombre mcérerrainé. Car ainli on aura 
deux autres nombres produifans, qu’on pourra égaler 
enfemble, & qui étant en rai Ton réciproque avec les 
deux premiers, produiront par leur Multiplication la 
puiiiance propoiée. 

Comme pour égaler au q narré cette puiflance zaa- 
ax — 6xx , qui a ces deux nombres produifans a- 2 x, 
tM 3», qu’on ne doit pas égaler enfemble, parce que 
dans cette Equation, a-zx^za+ix, on trouve 
qui e H; une valeur niée; on multipliera le premier nom- 
bre produifautrt—ix par le nombre indéterminé —, ôc 



C 

on divifera l’autre nombre produifant za+jx par le 
le même nombre indéterminé pour avoir ces deux 

autres nombres produifans —tz!pL , 1* C P CX dont 

. V c i 

on fera cette Equation, dans la- 

C b 

11 » ’ ltCC y .. 

quelle on trouvera x£ , ou I on voit que l doit 

etre plus grand que */zcc. Si donc on met à 

xbb-\-^cc 3 

la place de x, la puiiiance propofée zaa-ax-6xx t fe 
changera en celle-ci, , dont la Racine 

, n J abc tfr+iibbcc+yc* 

quarreç ell 

xbb-\-$cc 

Nous avons tiré de cette réglé générale , l’abrégé 
fuivant, pour égaler infiniment au quarré une puilfon- 
cequia deux nombres produifans, lorfque dans cha- 
cun la lettre inconnue n’a qu'une dimenfion. 

Abrégé de la Réglé précédente. 

Choififfee à plaijtr deux quarree indéterminée & inégauxl 
& multipliée les deux nombres produifans chacun par l’un 

Z 5 ' M 
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3*S NOUVEAUX ELEMENS 

de ces deux quarrex. indéterminé , pour avoir deux pro- 
duits, dont vous ferez, une Equation , dans laquelle vous 
trouverez, la valeur de la lettre inconnu?, laquelle valeur 
rendra quarre'e la puijfance propofee. 

Comme pour rendre quarrée cette pujfiance 3^- 
io/ix+8xx, dont les deux nombres prodûifans' font * 
a — zx, 3*1 — 4X: en prenant les deux quarrez indéter- 
xninez bb, cc, & en multipliant le premier nombre 
produifant a—ix par le premier quarré bb, & l’au- 
tre nombre produifant 3^~4x par l’autre quarré cc, 
-on aura ces deux produits abb — zbbx , 3 acc~qccx, 
dont on fera cette Equation , abb—zbbxy) lacc—qçcx, 

dans laquelle on trouvera xOû » ou 1 on voit 

4 cc — 1 bb 

quei doit être moindre que /icc, ou bien plus grand 
qi.e V ^cc. Si donc à la place de x, on met fa valeur 

trouvée lapuilfance, propof éc$aa — iortx+ 

^:b~i£6 aabbcc 

Bxx, k changea en ce quarré, — . dont le 
.côté eft r,;— 7j. 

Pour rendre raifon de la détermination que nous 
avons faite , on confidereraquafin que la quantité in- 
connue x foit affirmée, il faut que le Numérateur 8c 

le Dénominateur de fa valeur trouvée , foient 

4 cc — i bb 

de même affe&ion. Si l’on veut premièrement que 
chacun foit affirme, c’eft-à-dirc, plus grand que 0 , 
pn aura ces deux inégalitez, 

3 acc — abiff)a, 

4CC — zbb(f)o. 

(dont la première s’enfuit de la fécondé, ainfi il faut 
feulement avoir égard à la deuxième <\cc—zbb(f)o , 

• dans laquelle on trouvera bQSzcc. Ce qu’il faloit pre- 
mièrement démontrer. Mais fi l’on veut que chacun 

foit 
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D’ A L G E B R E, Liv. III. 35*: 
foit nié , ou moindre que o , on aura ces deux in- 
égalitez > 3 acc — abb @ o. 

„ 4 cc — zbbQo. 

dont la deuxième s’enfuit de la première. Il faut donc 

feulement avoir égard à la première iacc—~abbQo, 

dans laquelle on trouvera bQyyc. Ce qui reftoit à 

démontrer. 

Pareillement pour rendre quarrée cette pui {Tance 
$aa+ioax+8xx , dont les deux nombres produifans 
font a+ix , 3<M-4x : on multipliera le premier a+zx 
par le quarré indéterminé^, & le deuxieme ^ci+^x 
par le quarré indéterminé cc, & on égalera enfemble 
les deux produits par cette Equation, abb+zbbxy) 

• . ' J acc—abb 

7cicc+<\ccx, dans laquelle on trouvera xf> , 

* xlb — 4 cc 

où Ton voit que b doit être entre /2cc & /grc, & la 
puiffance propofée $aa+iox+2xx fe changera en ce 
quarré Mbbcc , dont le côté eft . 

^4 — ±bbc(-\-±c* bb...xcc 

Quoi qu’en égalant enfemble les deux nombres pro- 
duifans a+zx, 3 a+4x , on ait une folution négative, 
(çavoirx)0 — a: neanmoins on peut au moyen de cet- 
te folution négative en tirer une affirmative, par une 
méthode femblable à celle que nous avons enfeignée 
un peu auparavant , pour trouver une infinité de folu- 
tions differentes, quand on en a une. 

Tirer d“ une folution négative une affirmative. 

Ain fi parce que dans cet exemple nous avons x)o -a, 
on fuppoferax)oy-a, &au lieu de la puiffance propofée 
3tf/i+iortx+8xx, on aura celle-ci, 8 ÿ)-6ay+aa, qu’on 
égalera au quarré par les méthodes precedentes, fçavoir 
éy 

en prenant a...—, pour le côté de ce quarré, lequel par 

c xaby 'bbyy 

conféquentferartd- — + — -. Ainfi on aura cette Equa- 

Z 4 tion, 
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3<$o NOUVEAUX ELEMENS 
ti°n» Syy-6aj+aax> aa-—L+p!L , dans laquelle 

6 acc — 2 abc c te 

on trouvera 'JffZJT 5 c’eft pourquoi au lieu de 



*bb-iacc-iabe 

xyiy — a * ° n aura — > où l’on voit que 

k doit être entre éScc & c+v^cc, & au lieu de la puif- 
fance proposée 3^+io^x+8xx, on aura ce quarré, 

a»)* — ixa*!?lc+fia*bb'c — çàuaicl+ô+aac* 

' — ~ — : —, dont le côté eft 

64.C4— 1 Oe>bcc-}-b* 
ubbSrfc+'èacc 

J • 

8 ff — -bb 



La raifon de la détermination que nous avons faite, 
eft qu’àcaufe du Dénominateur 8 cc—bb, qui fe trouve 
dans la valeur de x , il faut que bb foit moindre que 8cc, 
& par ccnféquent bQs 8cc: & qu’à c&ufe du Numéra- 
teur abb — zacc — hibc , il faut que (ibb foit plus grand 
que zacc+zabc , & conféquemment bb — zbcQzcç, & 
dans cette inégalité confiderée & refoluë comme une 
Equation de deux dimenfions , ajoutant de chaque cô- 
té le quarrç cc> on aura cette autre inégalité M—zbc+> 
fc@ 3 cc, où prenant la Racine quarrée de chaque par- 
tie, on aura b — c0/3 cç, & par conféquent^c-jVjcc. 
Donc puisque nous avons ^0r-+v$cc, & que nous 
avons trouvé auparavant bQv'ücc , il eft aifé de con- 
clure que b doit être entre /S cc, & c+S$cc. 

Le même abrégé pour égaler infiniment au quarré 
une puiffance, qui adeuxnombres produiiàns, dans 
chacun defquels la lettre inconnue n’a qu’une dimen- 
sion , fç peut énoncer & pratiquer autrement en cette 
forte. 



Second abrégé. 

Faites des deux nombres pro iuifans une fraBion ; tX 
fgaiez. cette fraSîion à un quarré indéterminé , qu'il fera bon 
fie refcref enter aufft par une fraüiw, quand la lot des ho - 

mogenti 
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D’ALGEBRE, Liv. III. 

moines le permettra , pour avoir une folut’ou plus genêt ale ,• 
pa une Equation, dans laquelle mous trouverez,! a valeur 
de la lettre, inconnue' > qui rendra quarree la f rail ton pro~. 
pofee 

Ainiî pour égaler au quarré cette pu i (Tance 6aa — 
5 ax — 6xx, dout les deux nombres produifans font 
a a — $x, 3 a-{-zx, faites de ces deux nombres produi-' 

fans lafraétion — - — , & l’cgalez au quarré indécer- 



bb $«•+-** . »«— Jx bb 

miné — , par cette Equation , — - — £ — , dans la-. 

ce r 1 }•*-*-!* ce 

race — iabi K , 

quelle on trouvera x)q , ou 1 on voit que c 

* 2 bb-f- îcc * 

\bb 

doit être plus grand que / — , & la puiflance propo- 

2 i ôginbbcc 

fée 6aa-%ax-6xx fe changera en celle ci, — 7; . 

, n '3**0 4^+1 làbcc+p* 

dont la Racine quarree elt . 

* xsb-\-±cc 



Mais on peut encore autrement & très-facilement 
égaler au quarré une femblablc puiflance, fç avoir en la 
reduifant à une autre, où la lettre inconnue fe rencon- 
tre par tout: ce qui fe fera en égalant à une lettre in- 
déterminée, comme à y , l’un des deux nombres pro- 
duifans , par une Equation dans laquelle on trouvera 
la valeur de la lettre inconnue, qui changera la puif- 
lance propofée en une autre , où la même lettre indé- 
terminée fe rencontrera par tout. 

Comme'dans la puiflance precedente 6aa — 5 ax—> 
6xx ,dont les deux nombres produifans font za— $x, 
^a+zx, fi Ton fuppofe za — 3 x ^0 y, on trouvera x)q 



, & la puiflance propofée 6aa — 5 ax — 5xx, 

3 1 3 *y— xyy 

fe changera en celle-ci , , laquelle étant 

, bbyy î 1 

égalée au quarré — , on trouvera y» — -< — , & au 

« * îbb+ict ]j CU 
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NOUVEAUX ELEMENS 

2 tt-y 2 abb — i»cc 

lieu de x)o — » on trouvera x)o , comme 

3 ibb-\-icc 

auparavant , lî l’on change b en c , & c en b. 

PROBLEME IL 

Egaler au quatre' une puiffance , où la lettre inconnue a 
trois dimenfiom - 

Puiffance avec un feul terme. 

P Ropofons en premier lieu cette puiffance ax 3 , gui 
n’a qu’un terme. Pour la rendre quarrée, divifez- 
la par le quarré xx, pour avoir en moindres termes 
cette autre puiffance ax , qu’on pourra égaler au quar- 
ré, par Probl. i. parce que la lettre inconnue n’y a 
qu’une dimenfîon. Si donc on prend b pour le côté 
de ce quarré , on aura cette Equation ax^pbb , dans 

laquelle on trouvera x)o — , que l’on auroit aufli trou- 

a 

vé en égalant la puiffance propofée ax 3 au quarré bbxx. 
Si donc à la place de x, on met fa valeur trouvée — . 

a 

è s 

la puiffance propofée ax 3 fe changera en ce quarré — . 
dont le côté eft b -L 

a 

Solution plus générale. 

Si vous voulez une folution plus générale égalez la 

, _ bbxx 

puiffance réduite ax au quarré — — , ou bien la puif- 

C r bêx* 

lance propofee ax 3 au quarré , 8c vous trouverez 



acc 



cc 



x )0 , & au lieu de la puiffance propofée ax 3 , vous 



a*c 6 



A(U 3 



aurez celle-ci , , dont la Racine quarrée eft — 

r oî 

Puiffance 
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D’ ALGEBRE, Liv. III. 363 

Puijfattce où le $& le 4 terme manque. 

Ç’eft de la même façon que l’on rendra quarrée cette 
autre Puiflance (ixi+ukxx, où le troifiéme & le qua- 
trième terme manque, fçavoir en la divifant premiè- 
rement par le quarré *x , pour avoir en moindres 
termes cette autre Puiflance ax+ab , qu’on pourra 
égaler à ce quarré indéterminé cc , par cette Equa- 
tion, ax+aby^cc , dans laquelle on trouvera x])o- 

_ j b , où l’on voit que c doit être plus grand que Sab. 
Si donc à la place de x , on met fa valeur trouvée 

t t—b i qu’on auroit aufli eu en égalant la Puiflance 

propofée ax’+abxx au quarré ccxx, cette Puiflance 

c 6 — iabc^-\-aabicc 

ax’+abxx , fe changera en ce quarré • 

. , n cl... abc ** . . 

dont le cote eft 

a 

Puiffance où le 3 terme manque. • r 

Pour rendre quarrée une Puiflance où le troifiéme 
terme manque, il faut que le dernier terme foit quar- 
ré, & dans ce cas on I3 pourra égaler au quarré en 
deux maniérés, fçavoir en l’égalant à fon dernier ter- 
me qu’on fuppofe quarré, ou bien en l’égalant à un 
autre quarré , dont le côté foit égal à fa plus proche 
Racine quarrée qu’on trouvera fans peine, par le moyen 
du dernier terme que l’on fuppofe quarré. 

Comme fi on égale cette Puiflance ax> — ilbxx+ 
aabb à fon dernier terme aabb , qui eft quarré , par 
Cette Equation, ax’'-ibbxx+aabb'paabb, l’on trou- 
vera x)o — , & au lieu de la Puiflance propofée ax 3 
a 

r— ibbxx+aabb , on aura celle-ci , aabb, dont la Ra- 
cine quarrée eft al. ... 

Ou bien pout égaler au quatre la mêm,e Puiflance 



Digitized by Google 



3«4 NOUVEAUX ELEMENS 
ijjc ! — Mxx+aaU, on prendra fa plus proche Racine 

bxx 

quarrée ab — — - pour le côté de cequarré, lequel 
par conféquent fera aabb— zbbxx+^.Amh l’on aura 

a* i , 

cette Equation, ax 3 — ibbxx+aabb £ aabb — zbb xx-f. 

bbx 4 

— , dans laquelle on trouvera xyo-, &IaPuilfan- 

M ib 

ce propofée ax> — zbbxx-+aabb fechangera en ce quar- 

, 1*6 *’° V ** 

re, aabb— 77+17» dont le côté cft ab.-. 

Quand le dernier terme riefl pas quarr é. 
Quoique le dernier terme de la Puilfance propo- 
fée ne foit pas quarré, on la pourra neanmoins ren- 
dre quarrée , pourvu quelle ait deux nombres pro- 
duifans, dont l’un foit quarré , & dans chacun des- 
quels la lettre inconnue le rencontre: car fi on égale 
au quarré l’autre nombre produifant , la Puilfance 
propofée deviendra quarrée, parce que le produit de 
deux nombres quarrez eft un nombre quarré. 

Ainfi parce que cette Puiflànce ax l —iaaxx+abxx 
•\-a’x—ia,abx+a>bt a ces deux nombres preduifans , 
aa— zax+xx» ab+ax » dont le premier aa—iax+xx 
a fa Racine quarrée a...x , on égalera le deuxième 
ab+ax au quarré indéterminé cr, par cetfe Equation, 

,k , cc — ab 

ab+axyscc, dans laquelle on trouvera , & 

A 

la Puilfance propofée ax’—iaaxx+abxx’+a i x—iaabx 

+a J b fe changera en un quarré , dont le côté fera ~ 

• . .bc ... ac. 

Ou bien on rendra le dernier terme quarré par une 
méthode femblable â celle que nous avons enfeignée 
au Problème precedent, où nous avons fuppofé que 
U foraine des unirez était un nombre quarré» & que 

dans 
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D* ALGEBRE, Liv. lit . g 
dans la Puiflance propofée il n’y avoit qu’une meme 
lettre connue, ce que Von doit auffi fuppofer ici. 

Ainli pour rendre quarrée cette Puiflance ax 1 — 
2aaxx+i o a 4 , où il n’y a que la lettre connue a , & 
où la Comme 9 des unitez eft un nombre quarré ; on 
fuppofera x'o^+a , pour avoir cette autre Puiflance 
à égaler au quarré , ay i +aayy— rfy+ça*, pourlecôté 
duquel prenant 3/M— ^ > on trouvera y "X) —{J' : c’eft 
pourquoi au lieu de xy)y+a, on aura x)o£, & au 
lieu de la Puiflance propofée /uc*— z/mxx+io/ïS on 

466+8044 . 6 & 3 <m 

aura ce quarré — — - — — , dont le coté eft — — • 

' 466f6 $6. 

Parce que la Puiflance réduite ay'-\aayy— u 7 y-+ 
5M 4 , a tous fes termes & que le dernier elt quarré, 
on la peut encore autrement égaler au quarré par une 
méthode femblable à celle de l’exemple fuivant. 

Puijjance qui a tous fes termes. 

Enfin pour rendre quarrée une PuifTance, où tous 
les termes font, il faut auflï que le dernier terme fort 
quarré , & prendre de la même façon la plus proche 
Racine quarrée de la Puiflance propofée, pour avoir le 
côté du quarré qu’on lui doit égaler : & ce côté Ce peut 
auiïî prendre en deux façons , car il peut être un Bi- 
nôme, qui détruira les deux derniers termes, ou bien 
un Trinôme, qui détruira les trois derniers termes, 
ce qui fe peut foire aifément, en commençant à tirer 
la Racine quarrée par le premier terme qu’on fuppofe 
quarré. 

Ainfî pour égaler au quarré cette Puiflance ax*-\. 
aaxx+ib’ x+b* , où tous les termes font , & donc le 
dernier b x a fa Racine quarrée bb , on prendra bb+bx 
pour le côté de ce quarré, lequel par conféqeentfera 
b 4 +ib’x+bbxx. Ainfi l’on aura cette Equation , ax * 
+a«xx+aé ; x-f^ 4 X)^ 4 -4-i^ î x+^xx, dans laquelle on 

trouvera 
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bb—M ' N rc 

trouvera xft — — , où l’on voie que b doit être plug 
grand que a , & la PuilTance propofée^x^^xx-f 

4-£ 4 , fe changera en ce quarre ■ 

j . XJ' lu bl+»bb.,.Mb M 

dont le cote elt .. 

a 

Ou bien en continuant de prendre la Racine quar- 
réc de la Puifïànce propofée ax'+aaxx+ib’x+b* , on 

. . aixx 

aura ce Trinôme bb+bx-i -—-, — ïxx dont le quarre 

aax 3 44x4 1 , 44X4 

-—bx y - 



b*+ib~x+aaxx+ 



-h 



— h?x 4 étant égalé 
1 b b 



k 4 ^ ^ 

à la PuilTance propofée ^ 5 +flaxx+2^ J x+^ 4 ,ontrou- 

4^54-44^4 — 444^3 v 

vera xyy > où l’on trouvera que /-doit 

«4 — iaaùb-{-b$ 

être plus grand que y 5 aa— la, & la Puiflànce propofée 
ax j +<mxx+z£ 5 x+£ 4 fe changera en une autre , don t la 

t xabi- x±a1b7 - %aAb 6 -4-iitf bi-\-x%bb 

Racine quarréefera r : — 

4 8 — 44 644*4— 444^ 6 -}-4 S 

* Puijfance où le fécond terme manque. 

Ces deux méthodes le peuvent auffi apliquer au* 
PuilTances où le fécond terme manque, pourvu que le 
dernier terme foit quarré. Comme pour égaler au 
quarre cette PuilTance ax’-\-iabbx-\-b * , on prendra 
bb-yax pour le côté de ce quarré , lequel par confé- 
quent fera b^+iabb v+aaxx , de forte qu’on aura cette 
Equation ax y +2abbx-+b*y}b*+zabbx+aaxx , dans 
laquelle on trouvera x)Orf » & la PuilTance propofée 
nx’+iabbx+b* fe changera en ce quarré, aa+zaabb+b\ 
dont le côté eft aa+bb. 

Ou bien en continuant de prendre la Racine 
quarrée de la PuilTance propofée ax* + iabbx+b*, 

aa xx • ^ r 

on aura ce Trinôme bb+ax , pour le cote 

a f>b 

du 
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du quarré qu’on lui doit égaler lequel parconféquenc 

«3x3 «4X4 ‘ ' , _ / 

fera b*-\-iabbx' h — , de forte que l’on aura cette 

hb t 4^4 a3xJ 44j(4 

Equation, ax 3 +zabbx+b*yyb 4 -\-iabbx- 1 

' $iA+\aabb bb 4^4 

dans laquelle on trouvera x)o , & au lieu 

«3 

de la PuifTance propofée ax* + iabbx+b* , on aura 

. 64^ ' °-f- 1 9 \a*b ' °-f- 1 9 l«4£8-|_y ra, 6 b 6 -\-ga^lA 

celle-ci, , donc 



la Racine quarrée eft 






«4 



Puijfance où le 2 & le 4 terme manque. 

Il n y a point de réglé afluree pour rendre quarréa 
une PuifTance , où le fécond & le quatrième terme 
manque, à moins que dans cette PuifTance la fomme 
des unitez ne foit un nombre quarré , & qu’il n’y ait 
qu’une même lettre connue: car alors on la peut éga- 
ler au quarré en une infinité de façons, comme nous 
avons fait voir ailleurs, & comme nous allons encore 
faire voir ici. 

Proposons cette PuifTance ax’+ia’x t oùlafomme 
4 des unitez eft un nombre quarré. Suppofezx)0y+tf, 
pour avoir cette autre PuifTance à égaler au quarré, 
ay’+iaayy+6a’y+^a*, pour le côté duquel prenant 
zaa+ u i , en forte qu’on ait cette Equation , ay 1 + 
3 aayy -+ + 4 ^ 4 X> 4* 4 + 6a> y + l’on trouvera 

7)0-?: c’eft pourquoi au lieu dex^y-H*, on aura 
x X> ? » & la PuifTance propofée ax’- 4-3 a’x, fe changera 

49«4 7 as 

en ce quarré — , dont le côté eft — . 

64 - s - — jt 



P R O- 
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Egaler au quarré une Puijfance , où la lettre inconnu $ a 
quatre dimenfions. 

Puijfance qui n'a que les deux premiers termes. 

U Ne Puiflance où la lettre inconnue monte jufr 
ques au quatrième degré, doit avoir au moins 
deux termes, & premièrement fi elle n’a que les deux 
premiers termes, on la divifera parie quarré de la let- 
tre inconnue , & l’on aura en moindres termes une 
autre Puiflance où la lettre inconnue n’auraquedeux 
dimenfions, & que par conféquent on pourra rendre 
quarrée par Probl. 2. 

Ainfi pour rendre quarrée cette Puiflance abx*- f- 
albx qui n’a que les deux premiers termes , en la 
divifant par le quarré xx , on aura en moindres ter- 
mes cette autre Puiflance à égaler au quarré , abxx 
+abbx , pour le côté duquel prenant ex, en forte qu’on 
ait cette Equation , abxx+abbxjQ ccxx ; on ttouvera 

# q U ’on aurait aufli trouvée en égalant la 

* cf — ab 

Puiflance propofee abx^+abb*’ au quarré ccx*. Si donc 

obi 

à la place de x , on met fa valeur trouvée >IaPuiflan- 

r • cc—ab 



ce propof éeabx*+abbx’ (è changera en ce quarré, ex.+tbe 6 

astfac 



a+?$cc 



dont le côté eft 



c4 — x*bcc-\-a*bb 



•J* (mabbe* — 'fyaibîCC-\- î4i4 

Solution plus générale. 

Parce que la Puiflance réduite abxx+abbx , a ces 
deux nombres produifans bx> ax+ab , dont chacun 
contient la lettre inconnue , on aura une folution 
plus générale , en donnant aux deux nombres pro- 
duifans la raifon de deux quarrez , ce qui fe fera en 
' — les 
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les multipliant chacun par un qu*rr.é indéterminé, & 
en égalant enfembie les deux produits.. Si donc on 
multiplie le premier nombre produifant bx par le 
quarré indéterminé cc\ & le fécond ax+ab par le 
quarré indéterminé dd , & qu’on égale cnfemble les 
deux produits » on aura cette Equation , beexpaddx 
, abdd 

+abdd , dans laquelle on trouvera & U 

Puiflance propofée abx'+abbx> fe changera en un quar- 

• A ttab>:dî 

ré, dont le côté fera — , 

bbc 4 taèccdd-i-uad* 

t 

Puiffance qui n a que les trois premiers termes. 

Pour rendre quarrée une Puiflance qui n’a que les 
trois premiers termes, il faut que le premier ou bien 
le troifiéme terme foit quarré , & dans ce cas la Puif- 
fance propofée fe pourra rendre qua-rée en deux fa- 
çons: & fi le premier & le troifiéme terme font tous 
deux quarrez, on la pourra égaler au quarré en qua- 
tre façons , comme vous allez voir dans l’exemple 
fuivant. 

Qu’il faille égaler au quarré cette Puiflance, x 4 — 
ax*+bbxx, où il n’y a que les trois premiers termes, 
& dont le premier & le troifiéme font quarrez. Di- 
vifez-la par le quarré xx , pour avoir en moindres 
termes cette autre Puiflance, xx—ax+bb, qu’on peut 
égaler au premier ou au dernier terme, puilqu’ils font 
quarrez, ou bien l’on en peut prendre la plus proche 
Racine quarrée en commençant par le premier ou par 
le troifiéme terme. 

Si on égale la Puiflance réduite xx—axp lb au pre- 
mier terme xx, ou la propose x^—ax’+bbxx àfon 

bb . 

premier terme x 4 , on trouvera xp — , &au lieu de 

<* 

' JL Part, A a 1 * 
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la Puiftance propofée x 4 — ax 3 +bbxx on aura celle-ci i 

ss r ' j ^ t fa . 

— , dont la Racine quarrée eft — 

A4 'i . 

Si on égale la Puiftance réduite xx — ax+bb , au 
dernier terme bb-, ou lapropôféex 4 — ax>y^bb.xxi Ton 
troifiéme terme bbxx , l’on trouvera x)o a y & au lieu 
de la Puiftance propofée x*—ax>+bbxx , on aura ce 
quarré àabb , dont le côté eft ab. * 

. Si l’on commence à tirer la Racine quarrée de la 
Put (Tance redufte xx^-ax+bb par le premier terme 
xx, on aura x+c félon la réglé générale* pour le cô- 
té du quarré qu’on lui doit égaler , lequel par con- 
féquent fera xx+icx+cc , dans laquelle on trouvera * 

bb — cc 

xY)- 7 — , &la Puiftance propofée x*—ax>+bbxx , Te 
changera en une autre, dont la Racine quarrée fera 

b\-\-xbbc — aeî — c4 
, “ - — - ■ 

aa+ . . 

Enfin fi Ton commence à tirer la Racine quarrée 
delà Puiftance réduite xx — ax+bb par Ton dernier 

ex 

terme bb , on aura par les réglés du Probl. i. b+~- 
pour le côté du quarré qu’on lui doit égaler » lequel 
par conlequent fera bb+----+~- X - , & Ton aura cette 

r d dâ 

2 bcx CC X X 

Equation, xx— ax+bby>bb-\ H ; dans laquelle 

rhed+xdd d 

on trouvera x)o —r, , & au lieu de la Puiftance 

dd — cc 

propofée x*—ax>+bbxx , on en aura une autre dont 

I bbc’id+ zbbcd1+ ^abccdd+abdl+aac.ii 

la Racine quarrée eft 

d$ — iccdd+c 4 

Puijf.mce où tous tes termes font. 

On peut aufli en quatre façons rendre quarrée un e 
, Puiftanc$ 
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Püiflance, où touSlestermeç/ont, pourvu que le pre- 
mier & le dernier foient qnarrez, parce qu’ils fervent 
à prendre la plus proche Racine quarréç de la Puif- 
(ance propofée , endécruilant tous les tetmçç excepté 
deux. La première façon détruit les trois premiers ter- 
me», la deuxieme détruit les deux premiers termes 
& le dernier , la troifiéme détruit les trois derniers 
terfnes , & la quatrième détruit les deux derniers ter* 
mes avec le premier. 

Comme pour égaler au quarré cette Püiflance , 
x 4 — lax'+^aaxx — 6abbx+b x , où tous les termes 
font , & dont le premier & le dernier font quamz : fi 
vous en prenez la plus proche Racine quarrée, en 
commençant par le premier terme x 4 , en forte qu’elle 
détruife les trois premiers, vous aurez xx— ax+iaa, 
dont le quarré x 4 — zax’+^aaxx — 4^ 3 x+4« 4 étant 
égalé à la Püiflance propofée x 4 — zax>+jaaxx— ôalbx 

+4.» — 6 * 

+£ 4 , on trouvera x)} , où l’on voit que b 

doit être moindre que , ou bien plus grand que 

Siaci. 

Si a)o 1 » & l'X> 2 , on trouvera x)oi, & la Puif- 
fance propofée x^—zaxî+îaaxx—ôalbx+b*, fcchan-' 
géra en ce quarré ’ 4 y/ , dont le côté eft 

Ou bien en commençant par le même premier ter- 
me x 4 , en forte que la Racine quarrée détruife les 
deux premiers & le dernier, on aura xx — ax+bb; 
dont le quarré x 4 — 2 ax'+aaxx+ibbxx — 2 abbx+b* , 
étant égalé à la PuifTance propofée x 4 — 2 ax’+jaaxx 

x<bb 

. — 6abbx-\-b 4 , on trouvera x)o , où l’on voit 

xa i—bb 

que b doit être moindre que jiaa, . 

Si a) 0 1 , & bx> 1 , on trouvera x)o 2 , & la Puif- 
fancepropofét x 4 — 2ax ; -+5 aaxx—^abbx+b^, fe chan- 
gera en ce quarré 9 , dont le côié Ut 3. 

A a z Maif 
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Mais en commençant par Jeiiernier terme b 4 , en 
forte que la Racine quarree détruifelestroisderniers, 

" ia*xx 

on aura ht—. làx—~-jr~ > dont le quarré b 4 ~6abbx+ 

5 aaxx+ étant égalé à la Puiflanceprôpô- 

fée x 4 — zax'+jaaxx— 6abbx+b 4 , on trouvera x)Q » , 
— — , où l’on voit que b doit etre plus grand 
que Sx aa. < 

Si//X)i> on trouvera x^o 5 /, & la Puif- 

fance propofée x 4 — xax^+'ÿaaxx—ô abùx+b 4 fe chan- 
gera en ce quarrc "Ji 14 , dont le côté eft ‘J 4 . 

Ou bien enfin en commençant par le même der- 
nier terme b 4 , en forte que la Racine quarréedétruife 
les deux derniers & le premier, on aura M— j/zx+xx, 
dont le quarré b 4 — 6abbx~\-çaaxx+xl>bxx — 6ax>+x 4 
étant égalé à la Puilfance propofee x 4 — zax’+jaaxx 

bb 

— 6abbx+b 4 , on trouvera x) 0 tf+— . 

. ** 

Si a )3 t , & b )o 2 1 on trouvera x)o 3 , & la Puif- 
fence propofée x 4 ~zax' , +<ÿaaxx-~6abbx+b 4 , fechan- 
gera en ce quarré 1 6 , dont le côté elt 2 . 

Puiffance où le quatrième terme manque . 

Si le quatrième terme manque dans la Puiffance 
propofée, & que le premier foit quarré, on la pourra 
égaler au quarré en détruifant les trois premiers ter- 
mes : & li le dernier terme eft encore quarré , on la 
pourra rendre quarrée en diitruifant les deux premiers 
termes & le dernier, ou bien feulement le premier Sc 
le dernier. 

Ainfi pour égaler au quarré cette PuilTafcce , x 4 -f- 
zax’—bbxx-i-aabb , qui n’a point de quatrième terme, 

<x dont le premier & le dernier, font quarrez, on 

aura 
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aura pour le côé de ce quarré , premièrement xx+- 
ax+\aa-^~bb , dont le'côrc x [ +zqx r -+ah e+'^+-~bbxx 
—abbx+'iMibb+'J)* étant égalé à a propofée 

ï C;' - * 4 vi 4 if*iÆ 4 -^ 

x 4 4-2rtx’— bbxx+aabb j on trouvera-xï) . 

S 4 ÉM-+-»*» 

* Si ay 3 1 , & 2 , on trouvera x o S: la Puif- 

fance propofée x^+^ax'— bbxx+aabb , le changeraen 
ce quarré , dont le côté eft |i|. • \ 

Ou bien on aura xx+ax—ab , dont le quarré x 4 + 

2 ax'+aaxx^-z abxx— z aabx+a. ibb étant égale à la Puif- 
fance propofée x*+zax> — bbxx+aabb , on trouvera 

« 2a*»v J 



A4 — XA+jb 

Si ,?)o i , iScbyi 2, on trouvera x^o 4 & laPuiflance 
propofoe x 4 +2 ax> —bbxx+aabb , le changera en ce 
quarré 324, dont le côté eft 18. 

Ou bien encore on aura xx+a r > y dont le quarré x 4 
+2 abxx+aabb étant égalé à la Puiflance propofee x 4 

+zax*— bbxx+aabb , on trouvera x)o ~+b. 

ia 

Si a~X) 1 , & b ') 0 2 , on trouvera xX)4» & la PuiP 
fance propofée x"+zax> —bbxx+aabb » fe changeraen 
ce quarré 3 24, donc le côté eft 18. 

Puijfance où le fécond terme manque. 

Si le fécond terme manque dans la Puilïance pre- 
pofée, & que le premier foit quarré , on la pourra 
égaler au quarré en détruifant le premier & le troifïé- 
me terme: &(ile dernier terme eft encore quarré» 

' on la pourra rendre quarréc en detruifautle premier 
& le dernier terme , ou bien les trois derniers. 

Ai nfi pour égaler au quarré cette PurlVance, x 4 + 
2 aaxx — aabx+aabb y qui n’a point de fécond terme» 
& dont le premier & le dernier font quarre 2, on aura 
pour le côté de ce quarré , premièrement xx+aa , 
dont le quarré x 4 -t-2<wxx+rt 4 etantégaléàlaPui(!?nce 

■A a 3 pro* 
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propofée x*+j.aa?ix-aabx+aab A, ôn trouvera x )ç> b-** 
où l’on voit que b doit être plus grand que a. (, ' 
Si ap i ’,•.&.£&&» on trouvera xx» I» &lapuiflan- 
ce propofée x 4 +2.4rtxx — aabx+aabb , fe changera en 
ce quarré #, dont le côté eft y. 

Ou bien on aura xx-ab , dont le quarré x*-iabxx+ 
aabb étant égalé à la puiflance propofée x 4 +2 aaxx — 

. ’ . ab 

aabx+aabb, on trouvera xX> 

7 îa+io 



Sia)o r, & bp %, on trouvera xX>^, & la puiflance 
propofée aaxx-aabx+aabb fe changera en ce quar- 
ré VV » dont le côté eft ' 5 7 . 



Ou bien encore on aura ab — \ax-\- 



yaxx 



dont le 



bb 

•j a xi 49 , 4 * 4 

quarré aabb — aabx+iaaxx “+-^r~ étant égale 

à la puiflance propofée x 4 +2 aaxx — aabx+aabb , on 

f 6 >ab ' m s . 

trouvera x)o , où Ion voit que a doit être 

49 * 3 — 6 ^bb 



plus grand que */. 

■ Si ap z , & A)o i, on trouvera xp & la puiflan- 
ce propofée x^+iaaxx — aabx+aabb , fe changera en 
ce quarré '£%-?, dont le côté eft 

Parce qu’on peut ôter fans beaucoup de peine le 
fécond terme d’une puiflance, on voit aifémentque 
par l’une des trois méthodes précédentes, on peut 
rendre quarrée une puiflance, où la lettre inconnue 
monte jufquc? au quatrième degré, parce que fi elle 
n’a pas les conditions neceflaires, on en peut ôter le 
fécond terme, quand le premier eft quarré. 

Puijjance où le troijiçme & le quatrième terme manque. 

Comme pour égaler au quarré cette puiflance x 4 — 
4 ax*+ 1 6 a * , où le troifiéme & le quatrième terme man- 
que, on ôtera premièrement le fécond terme, enfup- 
pofant x)oj+rt» & l’on aura cette autre puiflance à 
* ' * " ' * ' égaler 
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égaler au quarré, f-~6aayy— 8rtXH-r3rt 4 ,pour le côté 
duquel on prendra -yy-i^à , pour avoir cette ^quation, 
y 4 -4Saayy-*$ay+i 3 « 4 >)J 4 — danslaquelle 
on trouvera 7X1 = c’eft pourquoi ad lieu de xjbj+a, 
on aura xX V > & la puillance propofée x^ax’-f 1 6a\ 

fe changera en ce quarré — — » dont le côté eft Ü-Ü. 

16 4 

Comme il arrive que dans Iapuiflance propofée \ A -r 
qaxî+iôa+y le dernier terme i6« 4 eft quarré, on la 
peut égaler au quarré en trois façons , fans eu ôter le 
fécond terme, premièrement en l’égalant au dernier 
terme 1 (fa 4 , & alors on trouvera xX» 4^ > &lapuiflan- 
ce propofée x 4 — 4 ax'+i6<P fe changera en ce quarré 
1 6ià> dont le côté eft 4 aa. 

Ou bien en l’égalant à ce quarré x*-—%aaxx+i6a\ 
dont le côté eft xx . ..4 aa, & qui détruit le premier & 
le dernier terme, & alors on trouvera .vX niais 
cette valeur eft ici inutile , parce qu’elle rend la puif- 
fance propofée x 4 — qax>+\6a* égale à rien. 

Ou bien encore en l’égalant au quarré x 4 — 4<7x’+i 
4^axx, dont le côté eft xx... iax, & qui détruit les 
deux premiers termes, & alors on trouvera 
comme auparavant, 

Puifjance où le deuxième & le troijtéme terme manque. 

C’eft par la deuxième de ces trois façons que l’on, 
rendra quarrée cette autre puiflancç x 4 — za’x+ça*, 
où le deuxième & le troifiéme terme manque, & donc 
le premier & le dernier font quarrez, fçavoir en l’égalant; 
au quarré x 4 — 6aaxx+ça.^ i dont le côté eft xx... 3 aa 9 
& qui détruit le premier & le dernier terme , pour ayoic 
*X \ a > & la puiflànce propofée x 4 -2rt’x+£tf 4 , fe chan- 

géra en ce quarré, — — , dont le cote eft . 

s 1 p 

On la peut auflï égaler au premier terme x 4 * & alors 
çn trouvera xX V» & Iapuiflance propofée x^-ia'x+ya 4 

A a 4 fq 
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fe changera en ce quarré , — —1 , dontle côté eft 8 "** 

Si le dernier terme nétoit pas quarré, & qu’il n’y 
eût qu’une même lettre connue dans une femblable 
pif (Tance, on lapourroit neanmoins encore rendre 
quarrée, pourvu que la fortune desunitez fût un nom- 
bre qüârté , parce que dans ce cas elle peur être rédui- 
te en une autre , dont le dernier terme fera quarré , 
comme pous avons déjà fait voir dans les Problèmes 
précedens , & comme nous allons encore faire voir ici. 

Ptitjfance où les unit ez, font un nombre quarré. 

Qu’il faille égaler au quarré cette puiifance, x 4 

4ax ; 4-i dont les unitez font le nombre quarré <?. 
fuppofez pour avoir cette autre puiflance à 

égaler au quarré, y'-ôaayy-Ka’y+ya* , pour le côté 
duquel prenant iaa — ~ay+yy, on trouvera y) o ’j*, & 
par conlëquent x)o & la puilfance propofée x 4 — 



qax'+iza*, fe changera en ce quarré — , dont 

>ao6 

le côté eft Vf- r 



On peut très- facilement égaler au quarré une puif- 
fance, lorfqu’elle a quatre nombres produifâns, dans 
chacun defquels la lettre inconnuëfe rencontre multi- 
pliée par un même nombre : fçavoir en rendant pro- 
portionnels ces quatre nombres produifâns, c’cft-à- 
dire , en égalant le produit de deux au produit des 
deux autres, étant certain que le Plan-plan de quatre 
nombres proportionnels eft un nombre quarré. 

PuiJJance qui a quatre nombres produifâns. 

Air.fi pour égaler au quarré cette puilfance, 

x+-+yax s -4 6aaxx — !- z i abbx 0 .. 

—4 bx'~ 2 Sabxx — iqaabx Uabb 

-+ 3 bbxx 

qui a ccs quatre nombres produifâns, 
x-Hto, x — b j x — 3 b> x+a. 

fi 
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fi on égale enfemble le produit des dcux-premiefs, & 
le produit'des deux derniers, par cette Equation, 
xx+6ax — 'bx — 6aby}xx+ax — zbx—zab, on trou* 

V* . 5 

vera xX> 7- 

fa-f-iè - , ^ • 

Si aX>i, &Æ)o i» on trouvera x)o J, & laptüflànce 
propofée fe changera en ce quarre y/, dontlccôcc 

eiè y. -V' y» ’ 

• : On peut égaler le produit des deux extrêmes à celui 
des deux moyens, par cette Equation , xx+ jux+ 6 m 

)0xx-*4&x+3 bby dans laquelle on trouvera x)D— — — ? 

• 1 • « 74+4^ 

où l’on voit que b doit être plus grand que Siaa. x 
Si ayy 1 , & é)o 2 , on trouvera x)o ) , & la puiifance 
propofee fe changera en ce quarré dont le côté 
eft Vf. 

On peut aufli égaler le produit du premier & du 
troifiéme nombre produifant au produit des deux au- 
tres, par cette Equation , xx+5./x-3^x-i8^^ox.v+ 

ax — bx—ab , dans laquelle on trouvera x 

• S* — 

où l’on voit que à doit être plus grand que */. 

Si a^o 5 , & bX> 4 * ou trouvera x)o 20. & la puif- 
fance propofée fe changera en ce quarré iôcooo, dont 
le côté eft 400. 

SirtX>7j on trouvera x)o 63 , Arlapuif- 

fance propofée fe changera en ce quarré 14288400* 
dont le côté eft 3780. 



PROBLEME V. 

Egaler au quarré une puijfance , ou la lettre inconnue a 
plus de quatre dïmenfions. 

I L n’y a point de réglé générale pour égaler au quar- 
ré une puiifance où la lettre inconnue monte au 

delfus 
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deflus du quatrième degré, excepté celle qui n’a que 
les deux premiers termes. Ç’eft pourquoi nous don- 
nerons feulement ici des exemples de quelques-unes, • 
quon peut rendre quarrées. 

Premier Exemple . 

Pour rendre quarrée cette puiflance ax 5 +aax*; di- 
vifez-la par lç quarré x 4 , pour avoir en moindres ter- 
mes cette autre puiflance à égaler au quarré, ax+afa 
pour le côté duquel prenant b, en forte qu’on ait cette 

Equation , ax+M'x> bb , on trouvera x)o — -a, qu’on 

' auroit auffi trouvé en égalant la puiflance propofée 
ax s +aax 4 au quarré bbx*. 

Si b"X) z , & i , on trouvera x)o 5 , & la puiflàn- 
ce propofée ax 5 +aax*y fe changera en ce quarré 324, 
dont le côté eft 18. 

Second Exemple. 

Pour rendre quarrée cette puiflance, x'M-rfx^—tfÆx 4 , 
divifez-la par le quarré x 4 , pour avoir en moindres ter- 
mes cette autre puiflance à égaler au quarré, xx+ax 
— nb , pour le côté duquel prenant x...c, en forte 
qu’on ait cette Equation , xx+tfx — aby^ xx—içx+cc, 

ab-\-cc , . _ , 

on trouvera x)o ., quon auroit auffi trouve en 

égalant la puiflance propofée x 6 -hax s —abx 4 , au quarré 
x s —z cx s +ccx* t dont le côté eft x > . . , cxx. 

Si 1 , 8 c by) 2, & qu’on fuppofe c)04, on trou- 
vera x)0 2 , & la puiflance propofée x 6 +ax 5 — abx*, 
fe changera en ce quarré 64, dont le côté eft 8. 

‘Iroifiéme Exemple. 

Pour égaler au quarré cette puiflance , ax^-znabx'-h 
<t 4 xx , divifez-la par le quarré xx , pour avoir en moin- 
dres termes cette autre puiflance à égaler au quarré, 
ax'>-zaabx+a * , pour le côté duquel prenant aa... bx, 

en 
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en forte quon ait cette Equation , ax'—^znal’x+a^X) 

A bf> * • . • ' 7 X 

— 2 aabx+bbxx »' on trcmvera x)o — , qu’on auroic 

aufll trouvé en égalant la puiflance propo fée ax iaabx^ 
+rt 4 xx, au quarré a*xx—2aabx’-\-bbx*, dont le côté 
eft aax...bxx. Si donc à la place de x, on met fa va- 
leur trouvée —, la puiflance propofée ax'— zaabx'-b 

» b'° — Itf3ê7 -f-* fi *4 ' ; ' 

a'xx, fe changera en ce quarré — —— , dont 

, ^*-«bb « , ■/ 

le cote eft . , : . . ; 



a» 



Quatrième Exemple. 

Pour rendre quarrée cette puiflance x 6 — qaabx* 4- 
8 aab s x, dont la plus proche Racine quarrée eft x ’ — • 
zaab , que l’on prendra pour le côté du quarré qu’il 
faut égaler à la puilTance propofée, de forte qu’on au- 
ra cette Equation, x 6 — ^aabx'’+%aab'xX) x 6 — qaabx 3 + 

ad 

4a*bb, dans laquelle on trouvera x£ — , & la puiflan- 
ce propofée x 6 — ^aabx’+Saab'x > fe changera en ce 
q uarré, — — dont le cote eft 

^ 6\b 6 8*3 

Cinquième Exemple. 

Pour égaler au quarré cette puiflance, x 6 — 3^x 4 + 

3 aabbxx — a*b 3 , dont la Racine cubique eft xx — ab , 
il faut égaler au quarré cette Racine cubique xx — ab ; 
comme au quarré xx — 2cx+cc, & alors on trouvera 

ab-\-cç 

*)0 • 

2 C 

Si aX) 3 * & 04, & qu’on fuppofe c)3 î , ou x 6 

l’on trouvera x X) 4 , & la puiflance propofée x 6 -3 abx 4 * 
+3 aabbxx — a’b'> , fe changera en ce quarré 64, dont 
le côté eft 8. 

•On bien parce que la puiflance propofée x 6 -3^x 4 

+3 aabbxx 
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•y-îaabbxx—cyb* a ces deux ronühreS pVouuifans, x 4 ~ 
inbxx+atibb i xx— ab , & que Je présider "x 4 — zabxx+ 
aa.bb tijb quarré , il fuffira d’égaler eu quarré le.kcond 
xx-qb, comme il a été fait, ou bien en cette lorte. 

1 Egalez le fécond nombre produifant xx-ab au quar- 
ré yy, pour avoir xx-yyXiab : & parce que xx—yy a 
ces deux nombres produifans x-y , x -\-y , &. que ab 
a çes deux a, b, on peut fuppofer x~y yy a , àc x+> x> b , 

pouràvoir xXi^. Scxy^b-y t & par conféqutnt cette 
Equation, a+y'yyb-y , dans laquelle on trouvera yyy 

lll, & au lieu de x)o tf+jF > ou de x Y> b-y , ou aura 
- hJrd ' : 



x]0— • 



Parce que nous avons fuppofé 5 , & 04 , on 

trouvera x)oi, & la puilfance propoiee x 6 — 3 abx 4 -h 
^aabbxx — a s b>, fe changera en ce quarré f,, dont le 
côté eft f. 



PROBLEME VL 

<ï« quarré une puiffance , 0» r/y a plufieurs lettres 
inconnues. '• v 

L A maniéré d’égaler au quarré une puiffance, qui a 
plufieurs lettres inconnues, ou indéterminées, eft 
la même que celle que nous avons expliquée dans les 
Problèmes précedens : mais elle n’eft pas ici fujette à 
tant de conditions, parce que quand ces conditions 
manquent, on les fait aifément venir, fçavoiren chan- 
geant quelqu’une des lettres inconnues, en forte que 
fa valeur renferme ces conditions que l’on demande» 
comme vous allez voir dans les Exemples fuivans. 
Premier Exemple. 

Pour rendre quarrée cette puilfance X4 — zax'- f- 
abxy-aayy , on voit que cela fetoit facile, s’il n’y avoit 

quç 
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que les deux premiers termes x 4 , 1 ax’, & qu ’ainfi 
cette conoition marque à la puiftance propofée, pour 
la pouvoir égaler au quarré.. Il faut donc faire évanouie 
les deux autres termes alxy, aayy, ce qui fe .peut ici 
faire* parce qu ils font de differente affeétion , car fi 
on les égale entre eux, ils fe détruiront mutuellement. 
Faifons donc cette Equation, obxyX>aayy, ce qui eft 
la même chofc que fi l’on faifoit celle- ci , abxy-aayy X> o, 

bx _ bx 

dans laquelle on trouvera y'p — . Si donc on met — 

* * 

à la place de_y, les deux derniers termes abxy, aayy , 
s’évancüiront , & la puiftance propofée x 4 — •; tax*+ 
alxy — aayy, fe réduira en celle-ci, x 4 — zax> , laquelle 
étant di vree par le quarré xx, on aura en moindres 
termes cette autre puilïance à égaler au quarré, xx— 
zax, pour le côté duquel prenant x...c, en forte qu’on 
ait cette Equation , xx— laxy^xx— zcx+cc, on trou- 
cc hcc 

vera x £ — — * & au lieu de^ )o — » on aura y )o • 

\c — x» a inc- MA 

* Si ax 1 t i & 6 , & qu’on fuppofe O 0 4 , on trou- 

vera xX>t» & yï! id , & la puifTance propofée x 4 — 
zax’+abxy — aayy , fe changera en celle-ci, *£ 4 , dont 
la Racine quarrte eft 

Ou bien dans l’Equation fuppofée abxyX^aayy, on 
trouvera x)o — , & la puiftance propofée x 4 — zax>+ 

b ' ^ 44^4 i.i4 yï 

abxy — aayy , fe changera en celle-ci , — — * 

f « 

Multipliez-la par le quarré , pour avoir en entiers 

»*yy 

& en moindres termes cette autre puiftance à égaler au 
quarré, yy — 2 by, pour le côté duquel prenant y...c, 
en focte qu’on ait cette Equation, yy-zbyX}yy-zcy+cc t 

on trouvera y & au lieu de x)o— , on aura 

acc ic -ib b 

*yy^~lbï Parce 

t 
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Parce qitt> bous avons fuppoié t , & fi 

l’on fuppofçcX) 8> on trouvera x)q|, 6c yX> 16, com- 
me auparavant : mais fi l’on fuppole c ) d j 2, on trou- 
vera x)o 2, &.y) 0 12, mais ces valeurs ne font pas pro- 
pres^ parce quelles rendent la puiflance propofée, a 4 - 
îax^abxy-ïaayy, égale à rien. Ainfi la quantité indé- 
terminée c, a befoin de détermination, qui fe fera en 
cette forte. Détermination. act 

Si à la place.de x, on met fa valeur trouvée — 7 »' 

1 - cc xbc-xbb 

& à la place de y, fa valeur trouvée — , la puif- 

' • r ■ • ic—ii> 

lance propofée x 4 — 2 ax'+dxy — aayy , fê changera en 
une fradion quarrée, qui aura pour Numérateur le 
quarré fuivant , a*c* — ^abc 1 y-^bc 6 , dont le côté eft 
aac*...zaabc> , où l’on voit que la quantité indéter- 
minée c, doit être plus grande ou moindre que zb : & 
comme à caufc du Dénominateur 2c — zb de la valeur 



trouvée d e>, on connoît que la même quan- 

1 c — 1 b 

tité indéterminée c , doit être plus grande que b , d’où 
l’on conclut que pour fes jultes limites elle peut être 
plus grande que zb, ou bien entre b & 2 b. 

Au lieu de faire évanouir les deux derniers termes, 
on peut détruire les deux premiers x 4 , 2 ax 3 , parce 
qu’ils font auflï de contraire atLdion. Si donc on les 
égale enfemble par cette Equation, x 4 X> zax 3 , on trou- 
vera x)0 za, & la punlance propofée x*—iax 3 +abxyr- 



aayy fe changera en celle ci , zaaby — aayy : divifez la 
par le quarré aa , & vous aurez en moindres termes 
cette autre puiflance à égaler au quarté, zîy-yy, pour 

c y 

le côté duquel prenant —, en forte qu’on ait cette 



Equation, zly—yy'p 




xhdd 

on trouvera y * 

CC-\-dd 
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& au lieu de la puiflance propofée x 4 -—iax>+alxy — 

4 aabbccdd . . 

aayy , on aura ce quarré — , dont le côté 

M bci «+xccdj+d* , 

eft . 

cc-\-dd 

Parce que nous avons fuppofé ayy 1 , & lyy 6, on 
trouvera xyyi, & fi l’on fuppofe cjy 1 , & dyy 1 , on 
trouvera yX) < 5 , & la puiflance propofée, x 4 - — 2ax>+ 
abxy — aayy fe changera en ce quarré 36, dont le côté 
eft ô. 

Ou bien fans détruire aucun terme, égalez lapuif- 
fance propofée x 4 -2 ax’+abxy-aayy , au quarré x 4 -2<ïx* 
+a>x+'-'fiy dontle côté eft xx . . . ax. . . \aa , pour avoir 

4ayjr-f-<jî x 

x)o J ou l’on voit que la quantité indéterminée 

\by-y»a, aa 

y doit être plus grande que — . 

b 

Parce que nous avons fuppofé ay> 1 , & byyô, G 
l’on fuppofe yyy 1 , ouj)0ï> on trouvera x)0;, & la 
puiflance propofée x 4 — zax^+abxy — aayy , fe changera 
en ce quarré dont le côté eft i». 

On peut aufli égaler la puiflance propofée, x 4 — 
„ iax*+abxy — aayy, au quarré x 4 , & alors on trouvera 

bx-\- xjbb~% IX m ~ 

J^O — , ou yjybx — x/bb — 8^x. Ainfi Ton 

aura cette nouvelle puiflance à égaler au quat- 
re, bb — 8 ax , «pour le côté duquel prenant c, 
en forte qu’on ait cette Equation, bb — -8 axyycc, on 

bb-cc bi-\-c1-bbc-bcc 

trouvera x£ j&parconfcquent^X) < 

8 * 1 6 a* 

. , . b^~ci-^-bbc — bcc x 

ou bien ,ou l’on voit que c doit être 

moindre que b. 1 6ael 

Parce que nous avons fuppofé a ) 0 1 , 8 cbyy 6 , fi 
i’qn fuppofe 4 , on trouvera x)oî , & yXi , ou 

bien 
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bienjjQ P^iflanbe-propofée , x^—zax'+abxy 

— aayy' } "fe changera en celle-ci , V/, dont la Racine 

quairéeeft V ; " 

’ . Solution plus générale. 

Potir avoir une folution plus générale , fuppofez 



cy • ,t 

x)0 — , & au lieu de la Puiffancepropofée, x 4 — zax* 

+abxy—siayy, vous aurez en entiers & en moindres 
termes celle ci à égaler au quarré , àyy — zac i dy-y. 
abcd> — aad 4 , pour le côté duquel prenant ccy ..adm, 
en forte qu’on ait cette Equation , c 4 yy — xac'dyy- 
abed’—aad 4 x> c'yy—iaccdmy+aaddmm , on trouvera y X> 



— bedd 

« — par conféquent x X) 



acdJ-\-%cMm — brdd 



Parce que nous avons fuppofé aXji, & b& 6 > fi 
fon fuppofe cX>4 , dX> 1 » & wX> 5 » on trouvera 
*X)ç> &vX).î> & la Puilfance propofée x 4 — 1 ax’+ 
abxy — ciayy fe changera en ce quarré j s , dont le côté 
eft ? 

Second Exemple. 

Pour égaler au quarré cette Puiffance ax'—zaabx 
-\xxyyy-abxz,—aazzj , on fera évanouir les deux ter- 
mes xaabx, abxzjy qui font de contraire alfeâion, 
par cette Equation, abxz. — zaabxyyo : & aufli les 
deuxxxyj, aaz,z., qui font pareillement de contraire af- 
feétion , par cette Equation, xxyy—aaz.z.'yy o. Ainfi 
on aura ces deux Equations à refolidre; 

abxz.—zaabx'yd o. 
xxyy — aazz, X) o. 

Dans la première abxz , — zaabx^oo , on trouvera 
Tiéy^zay & dans la fécondé xxyy— aaz,z.yyo> on trou- 



vera le même z.)o — . Ainfi on aura cette troifieme 

a, 

xy icisi 

Equation, — Xuæ, dans laquelle on trouvera jX> — • 

fb X 

& 



■ ? 
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Si la Puiflance ptopoféeax't—zaabx+xxjy.à-a&xz.—aazz 
fe changera en celle-ci i ax> y laquelle étant égalée au 

. ... * . ce ■ 2«4 

quarré ccxx , on trouvera x)o-, & au heu dej )û-— 
on aura>X> - - » & au lieu de la Puiflance propofée 

ce c 6 

ax' > ~zaaùx+xxyy+abxz.—aazz, i onaurace quarré — £ 
cl ** 

dont le côté eft — . 

a 

Solution plus générale. 

Pour avoir une folution plus générale , égalez \$ 

ccx* 

Puiflance precedente ax> au quarré — pour avoiç 

add 2 a* ^ x acc 

xp — j & au lieu de y& —, on aura >30—71 & ldi 

CC X ad 

Puiflance propofée ax'—z aabx+xxyy+abxz,—aa z.x. fis 

a *d 6 aadî 

changera en ce quarré dont le côté eft —p. 

On peut feulement faire évanoüir les deux der- 
niers termes abxz . , aazz , qui font de differente 
affedion, parcette Equation, abxz—aazzyyo y dans 
laquelle on trouvera en entiers xy)a , $c zjjb » Sa 
au lieu de la Puiflance propofée , ax'> — zaabx+xxyy-p* 
àbxz . — aazz y on aura en moins & en moindres ter- 
mes celle-ci à égaler au quarré , aa — 2 ab+yy , poué 
le côté duquel prenant y...c , en forte qu’on ait cette 
Equation , aa — zab+yyX>yy — zcy+cc , on trouvera 
cc-~aa-\-xab 

yP v , & la Puiflance propofée, ax > — - 



zaabx+xxyy+alxz— aazz y fe changeraeri cequarréj 
*ac4-j-ia4cc-t-a 6 —4j>3bcc — \asb-\-^a4bb 

arc-\-A 3 — 2 aab 4 ce 

r 

ic 



dont le côté eft 



Ou bien on peut feulement faire évanoüir lesdeu» 
termes zabx y abxz , par cette Equation , fibxz— 
II: Part. B b ianbfî 
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z.iabx^p o, dans laquelle on trouvera *y)za, & la 
Puiflànce propofée ax*-r-iaabx-+xxyy+abxz—aazz , , 
fe changéra en celle-ci , ax>+xxyy — 4^, laquelle 
étant égalée au quarré xxyy — 2 acxy+acxc , dont le 

, n 4a3+acc—x3 

coteeit xy,..ac, on trouvera yX> ,&aulieu 

■ v _ 2 ex 

delà Puiflànce propofée ax’+xxyy+ûbxz- z anbx-aazx, 

' - r.V' 'r . ,■ x 6 -i-iacrxl-i-**L4—8a3x}—8a4u-i-i6a 6 



on aura ce quarre, 

j V" à . / n x3+*cc...ya3 

dont le cote eft 



4 cc 



ic 



Ou bien enfin on peut feulement détruire les deux 
termes xxyy,aazz., par cette Equation, xxyy—aaz,z,y) o, 

*y 

dans laquelle on trouvera 0 —, & la Puiflànce pro- 



pofée, ax'—iaabx+xxyy+abxz—aazz, : fc changera 
en celle-ci, ax’— Miabx+bxxy , laquelle étant égalée 
au quarré ccxx , dont le côté eft ex , on trouvera 

ccx-\-2SU*b-*- axx , 

— zr — > &a “ heude &)o— , onauraz,# 

t?X H 



ccx^-iaab — axx 

■ 1 

ab 



& au lieu de la Puiflànce propofée 



flx 5 — zaabx+xxyy+abxz, — aazx , , fe changera en ce 
quarré ccxx t dont le côté eft ex. 

Trçijîme Exemple. 

Pour égaler au quarré cette Puiflànce , x 6 — ix'y* 
+/— 8/flx 5 — %a'y>, fuppofez x)o z,+b , ôcyy oz, — b , 
pour avoir cette autre Puiflànce à égaler au quarré , 
3 6bbz, 4 —i6a i z. s +iqb*zz,—qSa>bbz,+^b 6 , pour le côté 

1 lalz, 

duquel prenant 2 b’ — +6bzz , on trouvera z,^o 

9*3 . b 

•— -r&au lieu de x)oz,-fÆ, &de>)Qz. — b , on aura 

bb q - 34 - 8 /: 3 9«?— 8^3 

Si 
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Si ayiZi &c byyi, 6n trouvera xfcio, &>) 08» 
& la P ui liante propofée x 6 — zx'f+f—üa'x ’— 8 «7* à 
fe changera en celle-ci , 1 41 5 76 , dont la Raçinecpiar- 
réeeft37<>. '/ v* 

Quatrième Exemple \ \.f* 

Pour égaler au quarré cette Puiflance 
-P 3a 4 , fuppofez x)o*. — >, pour avoir cette autre 
Puiflance à égaler au quarré , 3 ayyz. — 3 /ïy^x+^H 
^ ; +3 <î 4 . Egalez auparavant le premier terme 3 ayyz, 

i<u ■ 

au quarré indéterminé ddyy, pour avoir z.)o — > & 



vous aurez cette autre Puiflance à égaler au quarré,' 
yaaddyy — zyad^y+zycF+a’V+ia* , pour le côté du- 
quel prenant 3 ady-, ..aac t en forte qu’on ait cette Equa- 
tion , çaaddyy — zyad*y+z’]d (> +a*b' , +$a ( ‘'yy çaaddyy — • 

a*cc — ifu 6 — al ii — 

6 a> cdy+a*cc > on trouvera/}) 6 ^ cJ ~ P ac 

1 Zaacjl — e±d 6 — a4cc+a36>-{-7a 6 

confcquent x)o , 

' 6a3râ — X-]ad4 

Si a') 01, & b~yy 1 , & qu’on fuppofecX)^* &dyyil 
on trouvera >) 0| » &X>3 , & x)), , & la Puiflance 
propofée, ax>+ay’+ab' , +ia* t fechangera en ce quar- 
ré — •*», dont le côté efi y. 

Si vous voulez une autre folution , égalez la 
Puiflance précédente çaaddyy — zyad 4 y + 27^ +■ 
a>b l + 3« 6 , au quarré çaaddyy+ 6 a>cdy+a*cc , donc 
le côté eft 3 ady+aac , & vous trouverez 

ly i/* 5 — I — »3 5 a® — u4 ce ■ %dd 

— & à caufe dei » r> &deï » ÿ 

—a, on aura * » 

v . 6.»3c</-f-l7«</4 

Parce que nous avons fuppofé ayyi , & £331, if 
l’on fuppofe £■)□ t , & fl)o 1 » on trouvera z.)o 3 , >30 
&x)3ïj, & la Puiflance propofée ax^+ay^+ab'-y- 

tfb ' J - 4? 



K» 
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3* 4 , fe changera en ce quarré dont le côté 
eitk •' 

La Puiflance propofée ax 3 +ay 3 +ab 3 +$câ fe peut 
autrement rendre quarrée, fçavoir en legalant au 
quarré & alors on trouvera cette Equation, 
x’+y’X>a ’ — qui fait connoître que pour les deux 
cubés xî, y>, il faut trouver deux cubes , dont la 
fomme foit égale à la différence de deux cubes don- 
nez, rels'que font ici les deux cubes a 3 , b 3 t ce qui 
fe fera en cette forte. 

• SuppofezxOOrt— z,, & y^O ~-b, & l’Equation pré* 
cedente x> +y’y^ a } — b y , fe changera en celle-ci, 

ciz3 \bcczz ’ibbcz 

z, ; +3 azz - — — 3 aaz , +— -+ a 3 -b 3 X>a>- 

b 5 , laquelle fe réduit à celle-ci , *,&-f 

•$aadl — j bbcdd c3 — di 

** — ’ ^uppofez iàad>'$ibbcdd , pour faire 

évanouir f Homogène de comparaifon , afin que l’E- 
quation fe puiffe divifer par * , & qu’ainfi la valeur 
de z fe trouve rationnelle : &r dans cette Equation 
fuppofée, vous trouverez dyybb, ôcc^aa, &l’Equa- 

, ?«</3£ — ibecdz i*«dl — 1 bbcdd 

tion precedente zz+- — VJ , fe 

r ci— di a—di * 

changera en celle-ci, zz — ——'no* dans laquelle 

2abl a?-f-b3 , 

on trouvera — - , & au lieu de xyya—z, & de 

«3+03 

cz > » . «4 — labf ra3b — M 

y¥>— — p,onaurax)o , &r)o . 

d ai-i-bi «3+^3 

Si afiz, Scby) i , on trouvera xX>£, 8 cy¥>i, & 
la Puiflance propofée , ax 3 +ay 3 -±ab 3 -\-$ cfi , fe chan- 
gera en ce quarré 64 , dont le côté eft 8. 

On voit aifément qu’en égalant de cette façon an 
quarré la Puiflance propofée ax 3 +ay 3 ■+ab 3 +? l a*, on 

trouve 
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trouve trois cubes , dont la fomme, eft un cube y car dans 
l'Equation precedente x 5 4 ÿjda’ — b>, on a x*-\-y'>+ 
b^a?. Ainfi b 1 eft le troifiéme cube , lequel .avec 
les deux x J , y * , eft égal au cube a 5 : & les cotez de 
ces trois cubes égaux à un cube feront en entier? de 
, çette grandeur, . 

' 2 a>b-b\ /)■„ 

a 4 —zab\ 
a'b+b\ 

& le côté du cube égal fera de cette grandeur , 

a 4 +ab*. '- 

de farte que les trois cubes feront tels, 

$a 9 b '> — 1 ia k b (> +6a'b t — b 1 *. 
a ll —6a 9 bi+iza b b (> — , èa'b 9 . 
a i 9 A J + î<ï 6 £ 6 +3 a’b?+b xl . 

dont la fomme eR.a I1 +3a 9 b'>+$a 6 b 6 +a'>b 9 i qui a fa Ra- 
cine cubique a 4 +ab 3 ' 

Parce que nous avons fuppofé a">Q z , & £)q i , les 
cotez des trois cubes feront 5,4, 3, & les cubes 
feront 12J, 64, 27, dont la fomme zidafa Racine 
cubique 6. 

Ces trois cotez fe peuvent aqffi exprimer ainfi , 
a 4 — ab\ 
a’ b — b*. 
ia>b+b\ 

' de force que les trois cubes feront tels, 
a u — aW. 

a 9 b’—-$ a ( ‘b 6 +^a’b 9 —b tz . 
iaW+uaW+ôaW+b". 

dont la fomme a lt +6a 9 b î +i2a 6 b 6 +Ba' , b 9 t a & Racine 
cubique a 4 + zab\ 

Parce que nous avons fuppofé a") 02, & £)o 1 » les 
cotez des trois cubes feront 14, 7 , 17, & les cubes 
feront 2744, 343 , 4913, donç la fomme 8000 a fa 
Racine cubique 20. 

Bb 3 Qq, 
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'■ On peut exprimer les cotez de ces trois cubes en 
plufieùrs autres maniérés, & meme trouver plus de 
trois cubes , dont la Tomme Toit un cube , mais ce 
n’eft pas ici le lieu d’en dire davantage. Nous en 
parlerons plus particulièrement dans les Queftions 
que nous ajouterons à la fin. 

1 Cinquième Exemple. 

Pour égaler au quarré cette Puiflance , xx+zxy, 
prenez' x...c, pour le côté de cequarré , lequel par 
conféquent fera xx — zcx+cç : & vous aurez cette 

Bquation, xx+zxy yy xx—zox+cç , dans laquelle vous 

-- — - 

-» car les deux 



trouverez x)3 , ou ;Oo - — 

îc+iy ix 

quantitez x, y f étant indéterminées , il eft libre de 

retenir celle que l’on voudra. En retenant x, & en 



-2 CX 



IX 



— > OU 



mettant à la place de y fa valeur trouvée 

l’on voit que x doit être moindre que *<:, la Puiflân- 
ce propofée , xx 4- zxy , Te changera en ce quarré » 
xx — icx+cc, dont le côté eft x ... c. Mais en rete- 
nant^, & en mettant à la place de x, fa valeur trouvée 



, qui ne foufre aucune détermination, laPuif* 
fance propofée xx+zxy, fe changera en ce quarré, 



ar-t-iy 



A cc+iry 

, dont le coté eft— +iy. 



‘H -v*y+V'yY 

4«f+8fy+4j|7 ' if 

Solution en entiers. 

Si vous voulez une folution en entiers , égalez la 
Puiflance propofée xx+zxy , au quarré xx -+ 

» / ' % » C 

— -, dont le côté eftx...— , par cette Equation, 

cc ibxy bbyy c 

xx+ixj)oxx 1 , laquelle fe réduit à celle-ci, 

. c cc ■ ' 

%ccx+zhxy)lby , où les deux quantitez indétermi- 

“ * - “ ' , nées 
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nées x ,y r (é trouvent chacune d’un même côté dans 
tous les termes, l’une à la drofte, & l’autre d la gau- 
che , cela lait que pour la quantité inconnue x, on 
peut prendre celle qui multiplie l’autre quantité in- 
connue y , fçavoir bb : & réciproquement on peut : 
prendre pour la quantité inconnue^, celle qui mul- 
tiplie l’autre quantité inconnue x , fçavoir îcc+zlc. 
Si donc on fuppofe x)0 icc+ibc, & y^pbb, la Puif- 
fance propofee xx4-ixy , fe changera en ce quatre » 
b*+qb’ c+qbbcc , dont le côté tft bb+abc; 

Ou bien égalez la Puiflance propolée xx+zxy au 



bb xx n t bx 

quarré , dont le cote elt — , & 



cc 



vous trouverez 



en entiers, x)o zee, &yX)bb — cc, & la Puiflance pro- 
poféexx+2xj, fechangeraencequarré, 4 bkc, dont 
le coté eft ibc. 



Sixième Exemple. 

Pour égaler au quarré cette Puiflance ax'+af » 
dont ies deux nombres produifans font ax+ay , & 
xx — xy+yy ; on les égalera chacun àuntiombrequar- 
rc, en cetce forte. 

Egalez le premier ax+ay au quarré xx-f 2 xj 4 -^v » 
pour avoir ^ X>a— x, & au lieu du fécond xx— xy+yy, 
vous aurez celui- ci à égaler au quarré, aa—^ax+^xx, 

bx 



pour le côté duquel prenant a , en forte qu’on 

c tabx bbxx 

ait cette Equation , aa — iax+ixxyyaa— 1 > 

3 acc — 2 abc . c cc 

on trouvera x)o — -, & aulieudejy)}^ — x, on 

_ 2 ubc-abb + c ~ bo , . 

aura yX) — • : & en négligeant le Dénominateur 

3 cc — bb 

commun yc—lb, ce qui fe peut faire ici , parce que les 
deux termes de la Puiflance propofée font homogè- 
nes, on aura en entiers x)0 3 acc — labc , ScyX^be 
— abb , & la Puiflance propofée ax ; +ay ; , fe chan- 

Eb 4 



Digitized by Google 



39 i M O U V E A U X -E-L E M E N S 

géra en ce quarré, ?a 4 c*- 1 $a 4 bc>+ 1 ^a 4 bbcc- 6 a 4 b'c+ 
aW, dontje côté eft faacc — 3 aabc+aabb. 

Ou bien fuppofez y y> h -l , & au lieu de la puiflance 

propofée , ax’+af , vous aurez celle-ci , *~+ax'>:, 

inultipliez-la par le nombre quarré — , pour avoir en 

xx' 

entiers & en moindres termes cette autre puiflance à 
égaler au quarré , nbhx+aàx , pour le côté duquel 
prenant ddx , en fotte qu’on ait cette Equation,^’cx+ 

fic*x )o d 4 xx , l’on trouvera xy> i 6 : c + ac4 > & par con _ 

• y ' 0<?r3-J-a£4 

lequentj'X) — ~ 4 — , & en négligeant pareillement le 

Dénominateur commun d 4 t ou aura en entiers, xX> 
Âbh+ac 4 , & yX abc 3 +ab 4 , & la puiflance propofée ax 3 -y- 
tif , fe changera en ce quarré, a 4 c ll +* t a 4 bh 9 + 6 n 4 b 6 c (> + 
qaW+aW 1 , dont le côté eft aac 6 +zaabh'+aak , 
<3ui a encore fa Racine quarrée ac 3 +ab 3 . 

' Parce que la puiflance précédente abhx+ac 4 x, a ces 
ceux nombres produifans acxy b > -\-c 3 , on les égalera 
çnfemble, par cette Equation , acx^b’+c 3 , dansla- 



& par conféquent 



quelle on trouvera "tlL 

b*+bci _ ac 

ate ft multiplie ces deux dernieres valeurs 

trouvées par le nombre quarré oaccy on aura en entiers 
V db’c+ac*., & y Xi ab 4 +abc> , comme auparavant. 

On peut autrement égaler au quarré la puiflance 
propofée, ax>+ay>, & avoir une folutioti, plus gé- 
nérale, en égalant autrement au quarré fesdeux noml 
près produilans, ax+ay, xx — xy+yy , en cette forte. x 
Egalez le fécond nombre produilant xx-xy-\-yy , au 

avons & 
bb—cc 

IA 



e xx 



cç 
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au lieu du premier nombre produifant ax+ay, vous 

aurez celui-ci» — » lequel étant égalé 

mmxx bb ~ cc - - - mx 

au quarré 



bb—cc mx 

, dont le côté eft — , on trouvera 

M 



44 ’ 4 

xy> MU+»*44-ucM_ _ & ^ eonféquent V)J 

bbrnm—ccmm c • „ . 

. & m multipliait ch». 

b*mm — ibbccmm-\-c^mm 

cune de ces deux valeurs trouvées par le quarré 



b^mm xbb ccmm-t-i+mrn > ^ auM çn ent j ers X yyab*+2ab>C 



—-3 abbcc — iabc>+iac*, & yj 3 iabh+iabbcc— 6 iibc'-± 

2 ac*. 

Si a# 1 y & qu’on fuppofe byy 2 , & c^o 1 » on trou- 
verax)3 18, ÔcyX> 1 8 , & la puifl'ance propofée, ax’-h 
ay 5 fe changera en ce quarré 1 1664, dont le côté eft 
108. Mais fi l’on fuppofe £X> 3 > & c)o 1 , on trouvera 
xX> ic>4> &>X> 65 » & la puiftance propofée, ax'+ay 3 , 
fe changera en ce quarré 1399489 , dont le côté eft 
1183. 

On peut encore autrement rendre quarrée la puif- 
fance propofée , ax’+ay ' , en fuppofant v)oa-x, pour , 
avoir cette autre puilfance à égaler au quarré, a 4 - 3 a’x 4- 
^aaxx , pour le côté duquel prenant a...bx t ontrou- 

ma x)o — & par confequent j* )o : & 

3 <*« — bb 3«« — bb 

pour avoir une folution en entiers , multipliez cha- 
cune de ces deux valeurs trouvées par le quarré 9 a 4 
— 6 aabb+b 4 du Dénominateur commun ^aa — bb y & 
vous aurez x)o ç^—ôc^b—^bb+iaa^ , &_y)Q da 4 Æ-i 
3^’^ — iaab’+ab*. 

Parce que nous avons fappoféa)o 1 , fi l’on fuppofe 
byy 1 , on trouvera x)o 2 » z, & la puiflance pro- 

pose «wM-rty*» fe changera en ce quarré iô t dont le 



394 NOU VEAU X '^L|MENS 
côté eft 4. Mais fi Ton fuppofè î > on trouvera 
x)d 88 , puiflance propofée Æ* 5 +rf/, 

fe changera en ce quarré 717409 , dont le côté eft 




Septième Exemple. 



Pour égaler au quarré cette puiflance, Æxry;— dyyzr\. 
Ixyx, — byzM y on la divifera par xy — -yx , , qui fera l’un 
de festleux nombres produifans, & le quotient ay-bx. 
feroit l’autre nombre produifant , s’il ne reftoit rien de 
la Divifion : & afin qu’il ne refte rien , il faut faire éva- 
nouir le refte, qui eft bjxx,-byz,Uy par cette Equation, 
byxjz, — byz.u') 00 , dans laquelle on trouvera oz,. Si 
donc on met z, à la place de w , la puiflance propofée 
Mxyy~nyyz+bxyz,-lyz,u , fe changera en celle ci , axyy- 
ayyzr{-bxyz,-byzz,y qui a ces deux nombres produifans 
xy — yx, y ay+bz , , qu’on égalera enfemble , par cette 
Equation, xy — jz,ÿy ay-\-bz. t dans laquelle on trouvera 

xy> a+z.+— , & la puiflance propofée axyy — ajyz, + 

y e , 

Ixyx, — bjxu y fe changera en ce quarré aayy+iabyz,+ 
bbz,z.y dont le côté eft ay+bx,. 

Ou bien faites évanouir les deux termes axyy y ayyz, y 
qui font de contraire affeftion , par cette Equation, 
axyy — ayyz.'p o, dans laquelle on trouvera xX> & 
la puiflance propofée axyy-ayyz,+bxyz,-byz,u , fe chan- 
gera en celle-ci, byzz, — byz,oj, laquelle étant égalée 
au quarré ccyy , dont le côté eft cy , on trouvera 



bzz, — ccy 

<0o — — 

bz. 



& au lieu de la puiflance propofée axyy 



— ayyx,+bxyx, — byz,u y on aura ce quarré ccyy , dont le 
côté eft cy. K 

Solution en entiers . 



Pour avoir une folution en entiers, égalez la puiflan- 
çc réduite byz,z,-—byz,u , au quarré cczz,, dont le côté k 

eft 



Digitized by Googl 




D’ A L G E B R E, J-iv. III. „ 395 
c ft ex, y & vous trouverez *.) 0 by , & «X> b — cc, & la 
puiflance propofée axyy — ayyzXbxyx — byz.u , fe chan- 
géra en ce quarré Majj. dont le côté eft bcÿ*y 
b On peut aufli faire évanouir les deux derniers ter- 
nies bxyz,, byxw, par cette Equation, bxyX byxu^p o# 
danslaquelleon trouvera *'£>x, 8 c la puiflance propofée 
axyy — ayyx+lxyz ■ — byxu , fe réduira à celle-ci ,. % ax,y^ 
ayyz , , laquelle étant égalée à ce quarré ddyy , dont le 

«* ^ i- -rc 

côté eft dy, on trouvera *.;x> — » & la puiflance 

propofée axyy — ayyz.+bxyx — byxu fe changera en ce 
quarré ddyy, dont le côté eft dy. 

On peut encore faire évanouir les deux termes ayyz* 
bxyx, par cette Equation, bxyz, — ayyx'y 00, dans la- 
quelle on trouvera en entiers x X> a , (k y yy b , & au lie» 
de la puiflance propofée axyy — ayyz,+bxyx — byzu , oit 
aura celle-ci à égaler au quarré , aabb — abbu, pour le 
côté duquel prenant le , en forte qu’on ait cette Equa- 

. . . a* — te 

tion aabb — dbbu'yybbcc t on trouvera a>yy ,, Sc 

a 

la puiflance propofée axyy-ayyx+hxyx-byz.u , fe chan- 
gera en ce quarré, bbcc, dont le côté eft bc. 

Enfin on peut égaler à tel quarré indéterminé que 
Uon voudra, la puiflance propofée axyy—ayyx-vbxyz,— 
lyz,w , comme au quarré ccdd, par cette Equation, axyy - 
ayyx+bxyz. — b)z,u>yy ccdd > dans laquelle on trouvera- 
it» yy *x yy-ayyz.-\-bxyz. , & j a puiflance propofée axyy — 

byz, • 

ayyz+bxyx — fyz,w,fe changera en ce quarré ccdd, dont 
le côté eft cd. Huitième Exemple. 

■ Pour égaler au quarré cette puiflance , xxyx-cdxy- f- 
cdyy, dont les deux nombres produifans font y , xxz.- 
cdx+cdy y que l’on pourroit égaler enfemble , fi on ne- 
vouloit pas obferver la loi des homogènes, parce qu’ils 
“ ' ' “ font 
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vr * v ' ~ 

font heterogéæs, & alèrs on trouverait^ *** . 
& tâ piriffance propoféexxyz,— cdxy+cdyy fe changeroit 

# 4 **— 3 z.+ccddxx 

en cc quatre » — — — , dont te côté eft 

*** . . . cdx 



tedd — ied+ 1 



ci - — 1 



Mais fi l’on veut fuivre la loi des homogènes, ce qui 
eft toujours plus élégant, plus général, & plus com- 
rçiode , multipliez le premier nombre produifant y , qui 
eft le plus bas, par le ejuarre indéterminé pour le 
rendre homogène & l’egalez au fécond xxz,—tdx+cdu 
par cette Equation, uwyX) xxz, — çdx+edy , dans lan 

quelle on trouvera ri, & j a puiffance 

propofée xxyz,— cdxy+cdyy , f e changera en celle-ci , 
yya>a> t dont la Racine quarrée eft yu>. 

La puiflance propofee xxyz, — cdxy+cdyy , fe peut 
autrement égaler au quarré, fçavoir en égalant pre- 
mièrement au quatre le premier terme xxyz, t comme 

par exemple au quarré — dont le côté eft 

bb j, 

& alors vous trouerez aOcÆ, &lapuiflance pro- 
pofée xxjz,~cdxy+cdyy fe réduira à celle-ci, ** xxyy 

cdxy+cdyy, laquelle étant égalée à ce quarré 



** mx yy , . * . _ *xt 

ri ~T — +mmyy , dont le cote eft — 

. bedx b 

rajX) 



bb 

aaxxyy 

bb 



•wty , on trouve-’ 

&a “ Ueu 4e«Æo**«. 

aacdx 

z,yy — - . . 

bbcd+iaLtnx—bbmm 

Si cjo a , & djo 4» & que l’on fuppofe ayy 3 , byy a* 

wyy a, 
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to^2>&xX>^»ontrouvera;)r)f,& &lapuif- 
fance propofée xxyz, : — cdxy+Ayy , fe changera en cç 
quarré %, dont le côté elt V- ÿ- -ft . ... < w . 

Neuvième Exemple. " ■ " 

Pour égaler au quarré cette puiflance,ixxyy+2xx74c 
+2^zx— x 4 —^ 4 — z, 4 , qui a ces quatre nombres pro- 
duilans, 

x-y-y-yz. 
x-yy — *• 
x — y-y z. 

rendez ces quatre nombres produifans proportionnels, 
en égalant le produit des deux extrêmes à celui des 
deux moyens, par cette Equation, zz+zyz+yy — x* 
30 xx — yy+iyz — zæ, dans laquelle on trouvera 

xx— yy. Ainfi l’on aura cette puiflance à égaler an ’ 




en forte qti’on ait cCtte Equation, xx — yyyyxx — 

2 »xy ayy 

— +— , on trouvera en entiers xyyaa+bbt 

2 ab , & par conféquent z,y>aa...bb. 

SiœXi z > & b)D 1, on trouvera xX> 4, & z)0 3» 
& la puiflance propofée 2 xxyy+i xxzz,+ zyyzz, — x 4 — * 
y 4 — z, 4 , fe changera en ce quarré 576, dont le côté 
eft 24. 

Ou bien on pourrait égaler enfemble les quatre 
nombres produifans , mais comme ceia ne fe peut pas 
ici faire , multipliez chacun de ces quatre nombres 
produifans par un quarré indéterminé, fçavoir le pre- 
mier x+y+z, par le quarré aa , le deuxième x-y-y-z 
par le quarré bb , le troifiéme x-y+z par le quarré cc, 
te le quatrième — x+j+z. par le quarré dd } pour avoir 
en leur place ces quatre produits, 

«ax-y 
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aad~+aâj/^Çaaz>. *■'“ '* * 
tiv Æ&X — f- bby — bbz.. 

- t, - ccx — ■ ccy ~+ ccz,. 

. ‘ ddx ‘ — \-ddj ■ — \~ddz> . 

' que Vous égalerez enfemble par ces trois Equations» 
aax~{-nay-\-aa^'X> bbx~\~bby — bbz,. 
ccx — ccy-—\-ccz, )0 ~ddx-+ddy-i-ddz,. 
aax-+aay-+aaz, X> ccx — ccy -4 ccz,. 

Dans la première aax+aay+aaz, X> bbx+bby — bbz , , 

• ■ v bby — aay — aaz.—bbz. „ . _ 

on trouvera x)o > & dans la fécondé 

aa-bb 

ccx — ccy+ccz,") 0 — ddx+ddy+ddz,, on trouvera le me- 

ccy-^ddy ccz-j-ddx. „ , 

me *x> : i d ou 1 on tire cette Equa- 

cc-\-dd 

ccy+Jdy- — ccz.+ddz. bby— aay— aaz.— bbz. 

tion, — — - — X> — — , dans la- 

cc-\-dd au bb 

quelle on trouvera en entiers yX> aadd+bbcc } & z,~X) bbcc 
+bbdd — aa.cc — aadd , & par conféquent xyyaacc+ 
bbddy & latroifiéme Equation aax+aay+aaz,y) ccx — 
ccy+ccz, , fe changera en celle-ci , taabbcc+zaabbdd 
J) ibbccdd — 1 aaccdd > dans laquelle on trouvera 

abc 

dyy mr : — — > & l’on aura cette puiflance à éga- 

ybbcc—aabb-aacc 

1er au quarré, bbcc — aabb — aacc, pour le côté duquel 

, „ xbcm , 

prenant bc...am, on trouvera ,&par 

xbcm bb-\-cc~\-inm 

conféquent dyy ~ — , &c. 

où-f-cc — mm 

Si l’on fuppofe b) o i , cyyz, & myy i , on trouvera 
O0j» d ) o i , x»V, V » &: z-X» V » & la puiiïànce 
propofée , 2 xxyy+ 2 xxz&+ iyyz,z, — x 4 — y 4 — z,+ , fe 
changera en ce quarré l6 ^°°, dont le côté eft \%\ 

On peut ici négliger le Dénominateur commun 9, 
& alors on aura en entiers x)o 25, .7)040, & z,x> 2j, 

ôc 



Digitized by Google 




D’ A L G E E RE, Liv. m. 

& la puiflance propofée y&yy+ 2 xxvxs\-iyjzx, — x 4 — 
f. — z 4 fe changera en celle-ci , i 5 oooo, qui a U Ra- 
cine quarrée 400. # y \ 

On peut auflî rendre proportionnels les quatre nom- 
bres produifans, en égalant le produit des dètuc extrê- 
mes à celui des deux moyens, par cette Equation* 
— xx+yy+2yz.+z.z >') 0 xx — yy+iyz. — u, dans laquelle 

on trouvera x X) Vyy+z,*.. Ainfî l’on aura cette puiffan- 
ce à égaler au quarré, yy-hz,z , , pour le côté duquel 

prenant y...—, en forte qu’on ait cette Equation, 
b 

yy+zz-'pyy —H » Ion trouvera en entiers y yy 

b bb 

an — bby Qczt'yyi.abt & par conféquentx)o<wH-W, & 
la puiflance propofée, 2 x.v)^+ 2 xxz- z.+ 2jyxz.— x 4 — y 4 - 
z, 4 , fe changera en ce quarre , 1 6a b bb - 3 2 a 4 A 4 + 1 6aab s , 
dont le côté eft 4 a>b . . . 4 ab > , qui eft faire de ce trian- 
gle reftangle , 2aa+2bb, iaa...2bb, 4 ab , dont les 
nombres générateurs font a+b , a... b. 

Dixiéme Exemple. 

Enfin pour égaler au quarré cette puiflance aaxy — 
bbxy — bbxx — blyy , où toutes les lettres repréfentent 
des nombres indéterminez : concevons que les deux 
quantitez indéterminées a, b, foient connues, en for- 
te que la fomme des unitez foit aa — 3 bb t qu’il faut 
égaler au quarré, comme au quarré indéterminé aa — 

zabc bbcc . _ bc 

1 — , dont le cote eft a . . . — , pour avoir en en- 

d di d 

tiers ayycc+$dd, & b ') 0 2 cd t & la puiflance propofée, 
aaxy— bbxy— bbxx— bbyy , fe changera en celle-ci , c 4 xy4- 
2 ccddxy+çd 4 xy — 4 ccddxx — 4 ccddyy t où la fomme des 
unitez fait ce nombre quarré, c 4 — 6 ccdd+çd* t dont 
le côté eft ce . . . 3 dd y ce qui fait connoïtre que l’or, peut 
fuppofér yyyxi & alors la puiflance propofée aaxy — 

bbxy — » 
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bbxy — bbxx — bbyy % fe changera en ce quarré, c 4 xx-+ 
Cccddxx+?d 4 xx, dont le côté eft aux... 3 bbx. 

. Mais pour avoir une autre folution , liippofez j X> «+x, 
& vous aurez cette autre puiflance à égaler au quarré, 
c 4 xx-6ccddxx+^d 4 xx+c 4 xu-6ccddxu-\-d 4 xu — ^ccddua, 
pour le côté duquel prenant ccx . .. 3 ddx ... mnu>> on 
trouvera en entiers, onyi^-ôccdd+çcft-éddmn+zccmK, 
f x)0 4 ccdd+mmnn , & par conféquent^J) c 4 — zccdd 

— àddmn+zccmn+mmnn. 

Si l’on fuppofe wiX> 1 , »X> 1 , 011 

trouvera .ai 1 i bjïi , «X )3 > .yX) 5 » & xX> 2, & la 
puiflance propofée aaxy — bbxy—bbxx — bbyy, fe chan- 
gera en ce quarré 1 , dont le côté eft 1. Mais fi l’on 
luppofe »îX) 1 » »)0 2 * c ^O z » & dyy 1 , on trouvera 
<*X>7» ^X>4> "X) 1 » >X> 5 » & *)04, & la puiflance 
propofée aaxy — bbxy — bbxx — bbyy , fe changera en ce 
quarré 4 , dont le côté eft z* 

PROBLÈME VIL 

Egaler au quarré une FraBion , 

FraBion où la lettre inconnue na qu' une dimenjton. 

S I dans la Fraétion propofée , la lettre inconnue n’a 
qu’une dimenfion, &qu’ellefe rencontre feulement 
dans le Numérateur, ou dans le Dénominateur , ou 
bien dans les deux ; on pourra rendre quarrée cette 
Fra&ion, en égalant le Numérateur au Dénominateur, 
après qu’on aura multiplié le plus bas de ces deux par 
un quarré indéterminé, pour les rendre homogènes, 
s’ils ne le font pas, quand cela ferapoflible : ou bien en 
égalant la Fra&ion propofée à un quarré indéterminé: 
ou bien encore en donnant au Numérateur & au Dé* 
nominateur la raifon de deux quarrez. 

. ’ Gomme 
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Comme pour rendre quarréfc cette Fraôion ~~~* 

où la lettre inconnue fe rencontre dans le Numérateur* 
on pourroit égaler ce Numérateur abx— aab , au Dé- 
nominateur a+b, mais comme ils ne font pas homo- 
gènes, on multipliera le Dénominateur a+b par le quar- 
ré indéterminé cc, & on égalera le produit acc+bcc au 
Numérateur abx — aab , par cette Equation , acc+bcc 

„ aab+ace+bce 

» abx-aal , dans laquelle on trouvera x *) ; 

abx-xab ■ 

& au lieu delaFraétion propofée ■— — » on aura ce 

quarté ce, dont le côté eft c. 



*+b 



Ou bien égalez la Fra&ion propofce — au 
quarré indéterminé cc , & vous trouverez xyy 
comme auparavant, ce qui fait voir 

ab 

que cette fécondé méthode eft équivalente à la pre- 
mière. 

Ou bien encore donnez au Numérateur & au Déno- 
minateur la raifon de deux quarrez indéterminez , 
comme des deux quarrez cc, ddmm, par cette analo- 
gie, abx — aab, a+b v. ddmm, cc, d'où l’on tire cette 
Equation, abeex — aabcc )o addmm+bdJmm , dans la- 

quelle on trouvera xX) , & la Frac- 

abcc 



abx — Mib 



. aox — — 

tion propofée ^ ■ , fe changera en ce quarré 



idmm 



cc 



dont le côté eft 



Pareillement pour égaler au quarré cette Fraâion,’ 

7 A 

— , où la lettre inconnue fe rencontre dans le Nu- 

meratcur & dans le Dénominateur, on l’égalera ai) 

quarré indéterminé — , qui lui eft homogène, & l’on 

II. Van. ( [ Ce . trouver? 
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trouvera x)D — — — — -, & la Fradion propofée — 

V , ‘ • . \bb-rcc u r b 

le changera en ce quarre —, dont le côté eft — . 

t •' ce c ) 

Ou bien égalez le Numérateur 2x+;a au Dénomi- 
nateur 3x4-4 a : mais comme la valeur de x fe ren- 
contre niée, fçavoir — a, on donnera au Numérateur 
& au Dénominateur la raifon de deux quarrez indé- 
terminez, comme des deux quarrez cc, bb, ou bien 
ce qui eft la môme chofe, on multipliera le Dénomi- 
nateur 3x4-4 a par le quarré indéterminé bb, & le Nu- 
mérateur zx+ja par le quarré indéterminé cc, & on 
égalera en femble les deux produits , par cette Equa- 
tion, ibbx+^abby) iccx+$acc, dans laquelle on trou- 
ver — 4 abb 

vera x)o ~bb^rü , comme auparavant. 

On peut autrement égaler au quarré une femblable 
Fradion, lorfque la lettre inconnue fe rencontre feu- 
lement dans le Numérateur, oü dans le Dénominateur: 
fçavoir en les multipliant enfemble, & en égalant au 
quarré Surproduit. aJr f, 

, Ainfî pour égaler au quarré cette Fradion," 
où la lettre inconnue eft dans le Dénominateur, on 
multipliera ce Dénominateur abx — aab par le Numé- 
rateur a+b , & on égalera le produit aabx+abbx-a ; b- 
aabb , au quarré indéterminé ccdd , & l’on trouvera 

aabb+ccdd+alb 

x# — > & au lieu de la Fradion propofée 

a*C+abb . r r 

a ~hb’ aa-\-xab+bb , . A , 

-, on aura cc quarre , dont le côté 



ccdd 



abx — aab 
cd 

FraSlion où la. lettre inconnue' fe trouve dans le Numérateur 
, r , & dans le Dénominateur. 

Cette méthode fe peut apliquer à une fradion, où 
y là 
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la lettre inconnue fe trouvé dans .le Numérateur U 
dans le Dénominateur, pourvu que les quantité? con-, 
nues qui multiplient l’inconnue dansle Numérateur Si 
dans le Dénominateur foient des plans femblables, de 
même affe&ion , ou dans la iraifon de deux quarrez , 
c’eft-àdire, pourvu que leur produit foit quarré, par- 
ce que ce quarré fervira pour égaler au quarré le pro- 
duit du Numérateur 8c du Dénominateur , comme 
vous allez voir dans l’Exemple fuivant. 

Pour rendre quarrée cette Fra&ion,- *t~*** , où les 

quantitez connues a , , qui multiplient l’inconnué 

x dans le Numérateur ôc dans le Dénominateur font 
dans la raifon des deux quarrez 1,4, de forte que leur 
produit 4 aa , a fa Racine quarrée za ; multipliez le Nu- 
mérateur ax+^ab par le Dénominateur ^ax+^ab, 8i 
vous aurez ce produit à égaler au quarré 4 aaxx^r 
i6aabx-bi zaabb , pour le côté duquel prenant zax...cd % 
en forte quon ait cetteEquation, ^aaxx+iôaabx+i zaa 
> 1 > o » — 11 aabb 

bb'QAaaxX'Aacdx+ccdd, l on trouvera x)o 

ax+^ab i6W+4»fi 

& la Fra&ion propofée — — — fe changera en celle-ci ; 

, ^ont la Racine quarrée eff 

4 ccdd-\-\ 6 nbcd-\-\ 6 **bb 
fi+Hab 

Si vous voulez une folution plus ample , tcduifez 
la Fra&ion propofée à moindres termes , ou 

4/»jc4-4«£ 

bien ce qui revient à la même chofe , divifcz le produit 
qaaxx-{- 1 6aabx+ 1 2 aabb, parle quarré 4 aa , pour avoir 
en moindres termes, cet autre produit à égaler au quar- 
ré , a-x+4 bx+3 ab , pour le côté duquel prenant x . . . c, 
en forte qu’on ait cette Equation , xx+q^x-f- 3 ^ )0 xx- 

Cc 2 zcx+ccj 
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tcx+ccy l’on trouvera & la Fradion pro- 

*x-\- xab 4*-f-îc , «+6^c+9éé 

P° E£ “ £ > uarre ’ 

dont le côté eft 

»r-f- 

La même méthode fervira, quand les termes con- 
nus du Numérateur 6c du Dénominateur feront des 
plans femblables de même affedion, parce que leur 
produit fera un nombre quarré, qui fervira pour éga- 
ler au quarré le produit du Numérateur & du Déno- 
nominateur , comme vous avez vû dans fexemple 

S écedent, & comme vous allez encore voir dans le 
ivant. . . fx+i6 

Pour rendre quarrée cette Fradion ix+m, où les 
termes connus zb , Sb, font des Pians femblables» # 
puifque leur produit i6bb cft un nombre quarré; 
multipliez le Numérateur $x+zb par fe Dénominateur 
jx+ib, & égalez leur produit i $xx+$6bx+i6bb , au 
, 8écx ccxx , n , n , tx 

quarré i6bb 4 , dont le cote eltae 

“ d dd d 

pour avoir x)q » & la Fradion propofee 

fX-\-l 6 CC 1 fdd ff-f î°c^+ 1 oodd 

t- fe changera en ce quarré > dont 

'3*+8£ c-\-iod ^cc+ncd+ÿdd 

le côté eft . 

2 c ~h 3 d 

On peut encore autrement rendre quarrée une fem- 
blable Fradion, fçavoir en égalant féparémentau quar- 
ré le Numérateur & le Dénominateur , mais il faut que 
fa Fradion propofée ait les conditions femblables à cel- 
les des deu£ exemples précedeps, c’eft-à-dire, que les 
quantitez connues qui multiplient l’inconnue dans le 
Numérateur 6c dans le Dénominateur, ou bien les ter- 
nies connus dans le Numérateur & dans le Dénomi- 
nateur foient des Plans femblables de même affedion. 

Nous 
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Nous donnerons un exemple de chacun de ces 
deux cas. 

*r-f -\ab 

Pour égaler au quarré cette Fraétion-^— ,qu« 

nous avons déjà propofée auparavant , & que uous 
n’avons pas réduite à moindres termes’, afin que le 
Numérateur & le Dénominateur demeurent plans, Ôi, 
qu'ainfi en les égalant chacun au quarré, on obferve 
la loi des Homogènes , quoique cela ne foit pas ab- 
folument neceflaire dans les nombres; égalez le Nu- 
mérateur ax+iab, au quarré cc, par cette Equation 

cc—^ttb 

ax-h}aby)cc, dans laquelle voustrouverez xX) — - — . 



Egalez auffi le Dénominateur +ax+^ab au quarré 
4 dd, par cette deuxième Equation , 4^+4 nbÿi +dd, 

dd — ib 



dans laquelle vous trouverez le même xX) — » cC 
qui produit cette troifiéme Equation,- — 3 -_X> — — , 



dans laquelle on trouvera dy^Scc—iab. Ainfi on aura 
cette Puiffance à égaler au quarré , cc — 2 ab , pour 
le côté duquel prenant c..-tn , en forte qu’on ait 
cette Equation, cc — laby^cc — zem+mm , l’on trou- 

. mb . , .mm 

veracX) — , &parconféquentdX> — — » & 



4 nxbb — ax~\-\*b 1 

xX> , & laFraâion propofée « 

4*™ , ^abb+vbmm+m* 

le changera en ce quatre, -, dont le 

tab+mm 1 ÔMbb- 1 6*bmm++w* 





côté eft — 

\*b...imm sx+lic 

Pour rendre quarrée cette Fraâion , 

. • CXA-bÙC 






duifez-la en une autre Fra&ion de même forme que 
la précédente , fçavoir où le produit des deux quan- . 
titez connues qui multiplient l’inconnué dans le Nu- 

Cc 3 “ raerateur 



! 



\ 
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inerateur & le Dénominateur foit un quarré parfait: 
ce qui fe fera en égalant ïa lettre inconnue x à une 
Fra&ion, dont le Numérateur foit connu , & le Dé- 
nominateur foit quelque autre lettre inconnue, com- 

) . ab 

me par exemple enfuppofant x)o-,&alorslaFra<âion 
propofée fe changera excelle- ci, * ab + lbc y 

' ’ cx~\~8bc ' abc-j-8bcy 

que l’on rendra quarrée par une méthode fembiable 
à la précédente, comme vous allez voir. 

Ayant divifé le Numérateur & le Dénominateur de 

; . »*b-\-xbcy 

la Fraâion par b , pour avoir en moindres ter- 

mes cette autre Frà&ion à égaler au quarré, 

, , <*c-j-8cy 

égalez le Numérateur aa+zcy au quarré dd , pour 

. dd — aa ' , 

avoir — » & le Dénominateur ac+%cj , au 
quarré mm , pour avoir le même y ) o ZZlOl , & par 

Sc 

conféquent cette Equation , J ~-yy”!!!Z~ÏL , dans 

IC 8c ' ’• 

laquelle on trouvera Ainfionaura 
cette Puiifance à égaler au quarré , 4 dd — qan+ac* 
pour le côté duquel prenant 2 d...n t on trouvera dyy 

444 ac-ynn ' ^ nn-\-ac — 444 

~ > & par confequent m') o , & 

au lieu de , ou de — 11, l’on aura 

XC 8c 

yy> \6a<t — 8a‘ic-\-aacc— 8a ann — i*ryn-+->i4 f & au lîeudex)0 
3 if nn v 

fl» l’on aura x)o ^abcm , & 

X _ iàa4-8aic^~ aacc~'aaann-zacm-i-n4 

fin au lieu delà Fraétion propofée *>*+*6 * , l’onaura 

cx-\-8bc 

a 
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auarrc 1 6^^±^ t cr — l<,cnn + 9aMr - r hr ‘* » cfon c 

“ * 6^4^ iaU+^Mc+àatan- 3 iaannHr-K* 4 

le côté eft 

. On peut auffi égaler au quatre le Numérateur * 
le Dénominateur par la méthode des Doubles Egali- 
tez de Diophante > comme vous allez voir dans la me- 
me Fradion propofée > où nous avons ces deux- 

Puiiïances à égaler au quarré , qu’il faut changer en 

ax+zbc. 
cx4- Bk. 

deux autres , où les derniers termes foient des 
quarrez égaux, ce qui fe fera de la maniéré fuivante, 
qui n’eft bonne que pour une Fraétion, ccft-a-dire 
que lorfque les deux Puiffances proposes reprefen-, 
?ent le Numérateur & le Dénominateur d une Frac- 

tIO parçe que les deux derniers termes zlc ,8 bu font 
dans la raifon des deux quarrez i , 4 , on multipliera 
la première Puiffance ax+zbc par le fécond quarte 4, 
& réciproquement la fécondé Puilfance cx+Uc par 
le premier quarré 1 » & vous aurez ces deux autres 
Puiiïances à égaler au quarré , où les deux derniers 
qax+Sbc, 
çx+%bc. 

termes font bien égaux, mais comme ils ne font pas 
quarrez, on les rendra quarrez en multipliant chaque 
Puiifance par le quotient qui vient en dtvifant un 
quarré quelconque par le dernier terme commun 
8 èc y çomme le quarré làbbcc parS^c, &cequotienc 
fera zbc. Si donc ou multiplie chaque Puiflancepat 
2 bc, on aura en leur place ces deux dernieres Puiiïan- 
ç$sà égaler au quarré., 

Çc 4. ^ cx ' 



• <N 
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_ •; %abcx-\-\6bbcc. 

zbccx-\-\6bbcc. 

Leur différence tft 8a£cx — îAccx , dont les deux 
nombres produifans font 8 bc, nx — *cx. La moitié de 
leur fomme tft 4 bx-+\ax±—\cx , dont le quarré i6££xx 
Jr^bcx^ciaxx — bccx — \cicxx+fccxx étant égalé à la 
plus grande Puiffance Sabcx+i6bbcc , on trouvera 

i$6aie+6q6ce -, *x-\-ibc 

jc^o : & la Fraâion propofee — — . fe 

changera en ce quarre, 



eft 



iz a-j-e 
84-f 



6444+9 6-u-j- 3 6cc 



dont le côté 



44+17 



Si vous voulez vous fervir de la Fra&ion réduite 
, vous aurez ces deux Puiffances à égaler au 

^r-f-8 cy 

quarré, qu’il fuffira de changer en deux autres, 

%cy-\-ac. 

‘icy+aa. 

où les deux premiers termes foient égaux , ce qui fe 
fera par une méthode femblable à la précédente, com- 
me vous allez voir. 

Parce que les deux premiers termes 87, 27, font 
dans la raifon des deux quarrez 4,1, on multipliera 
la première Puiffance 87+tfc, par le fécond quarré r, 
& la fécondé zcy+aa, par le premier quarré 4, pour 
avoir ces deux autres Puiffances à égaler au quarré , 

87+rtc. 

87+4*24. 

Leur différence eft ac—aa , dont les deux nombres 

ac — 444 

produifans font a ,—- — . La moitié de leur fomme eft 

dd-\-*c—a,*a , , d*-ia.cdd-\-aacc-'èiadd 8 a?r- 4 -i 644 

. ,dont le quarre -, 

xd 4 dd 

étant égalé à la plus grande Puiffance 87+w, l’on 

trou- 
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tronVCM yys d*- 2 acd d-^ -a'*e c-^aadd~ 8 a3f-|- » 6 a4 & «m | 

} zf ^ 

de x £ on aura x )o ' jt*b'dd /' » 

y <l4-i*cdU-j-ti*cc-8aadd — ca3c-+-i(>a+ 



& la Fradion propofée 
quarté , 



ax-j- 1 bc 

fe c!iang««, ce 

f <S«4 — üa'S'-j-izaer-t-S'iaJJ — îardd+d* doflt - 



64*4 — ; i» 3 c-\-^ai*cc — ji<Md.i 4 -b»£</i /++«4 

le côté eft 4 <m— « r — ^ . • 

8«a — 1 ac-xdd 

FraElion où la lettre inconnue a deux dhnenjùms. 

Si la lettre inconnue a deux dimenfions dans le Nu- 
mérateur & dans le Dénominateur de la Fradion pro- 
pofée, & que dans chacun le premier terme foie le 
même, ou que l’un foie à l’autre dans la raifon de 
deux quarrez ; on pourra rendre quarrée cette Frac- 
tion, en égalant au quarré le Numérateur & le Dé- 
nominateur par quelqu’une des méthodes preceden- 
tes , comme vous aJlez voir dans les exemples fui- 

vans. xx+iab 

Propofons en premier lieu cette Fradion , 

où les premiers termes dans le Numérateur & dans 
le Dénominateur font égaux entre eux. Egalez le 
Dénominateur xx+zax au quarré xx—icx+cc, pour 

. ce 

avoir xyy — ■ — , & au lieu du Numérateur xx+iab. 

2 a-j-ic ' 9 - 

vous aurez celui-ci, f4+8«for-H<î«*&-f-8 «î*. qui étant 

4iM-f-84r4-4.ee 

une Fradion, dont le Dénominateur ^aa-{-Sac+^cc 
a déjà fa Racine quarrée 2 a+ic, il fuffira d’égaler au 
quarré le Numérateur c*+ 2 abcc+i 6 aabc+ 3 a>b , pour 
le côté duquel prenant cc-\-^ab , en forte qu’on ait 
cette Equation, c*+$aùcc+i 6 aak+%a>l>'$c*+Sal>cc 
+i 6 aabb r on trouvera (üijb~ia , & au lieu de xX> 

%» -f ie 
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cc 1 ” — « 

— , on auraxX)— — — — , & au lieu de la 

xa-t-ic • 4*-f-o* / ^ 

xx-\~iab 

Fra&ion propofée, , on aura ce quarré 

at+iyilb-l-i fiaa 6 h+() 6 at> 1 +i 6 b 4 % dont le côté eft 

j>* 4 — 14*3^ — Siuibb+i 1 6^4 

aa-\- 1 lab+^bb , 

344 . . \ao . . • 4 -bb 

Si vous voulez vous fervir de la méthode de Dio- 
phante > vous aurez ces deux Puiflancesà égaler au 
quarrc , 

xx+zab, 

xx+zax. 

Leur différence eft znb— zax % dont les deux nom- 
bres produifans font a t z b — zx. La moitié de leur 
fomue eft \a+b — x, dont le quarré laa+ab+bb — nx 
— zbx+xx étant égalé à la plus grande Puiflànce xx 

AA $ab-\-^bb 

+zab i on trouvera *X> — ——y — > comme aupara- 
vant. 

Ou bien pour rendre quarrée la Fradion propose 

xx+iab - 

; , égalez le Numérateur au Dénominateur, 

**4-24* 0 

par cette Equation , xx+2 ab^pxx+zax , dans la- 
quelle on trouvera xX>£, & la Fradion propofée 

xx+iab f 

— - — -, fe trouvera égale à l’unitc, qui eft un nom- 
bre quarré. 

Cette folution eft bien particulière , & pour en 
avoir une autre ; Multipliez le Numérateur xx+zab 
par le Dénominateur xx-f-zax, pour avoir leur pro- 
duit x*+zax 3 +zapxx+/\aabx , qu’il faut égaler au 
quarré, pour le côté duquel prenant xx+nx, on trou- 

xx+iab 

vera x)Q™ , & laFradion propofée — — , fe 

. : — * çhan- 
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•* . ' , ** +**b-\-+bb * , 

changera encequarre, ~ i — » dont le cote eft 

a+i<> . 4 * 4 



Ou bien encore égalez le Dénominateur xx+aa* 

ccx X ^ 

au quarré — , dont le côté eft - , pour avoir x£ 
ian . & le Numérateur xx+iab t au quarré mm — 



zmx+xx , dont le côté eft m . . . x , pour avoir le meme 

mm — rab „ . . 

, & par conlequent cette Equation, 

xm 

xadd mm — 1 ab . , ,, c 

, Y» , dans laquelle on trouvera - & 

cc-dd _jm_ à ' 

Sw+tam-xub. Ainfi on aura cette Fra&ion à égaler 



mm — î ab mm-\-\am—\ab 

au quarré, ; ■ — ; Multipliez le Numérateur 

par le Dénominateur , pour avoir en entiers cette 
Puiflançe à égaler au quarré , rtf+yim } — 4 abmm — - 
%aabm+i\aabb , pour le côté duquel prenant zab — 
zam-\-mm, en forte qu’on ait cette Equation, m 4 4- 
^am} — ^ abmm — %ciabm 4- 4 aabb )Q 4 nabb — 8 aabm+ 
Aaamm+ïabmm — 4 am'>+m*, l’on trouvera mftla+b, 

yd+ibd 

& par conféquent c) 3 * ou ^ ien en entiers 

on aurac)0 3fl+2£, 8 cdx>aa—zb, &aulieudex)o 

xadd mm-i*b a*-\»b-\-\bb 

— — , ou de xX> , on aura *X> ~~V B Â ~~ * 

cc — dd xm 444 - 8 » 

comme auparavant. 4**4- 2 ab 

Propofons maintenantcetteFraâion, ,où 

* çxx-^-zax 

le premier terme ^xx du Numérateur eft au premier 
çxx du Dénominateur, comme lequarré 4 au quarré 
o j II la faut réduire en une autre, ôùlepremierter- 

P?. 



1 
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me foie le même dans le Numérateur & dans le Dé- 
nominateur, après quoi on la pourra renure quarrée 
par quelqu’une des méthodes precedentes. Ma;spour 
faire cette reduâion, multipluz le Numérateur qxx 
4-2 ab par le nombre quarré 9, qui fe rencontre dans 
le premier terme du Uénomiuateur : & réciproque- 
ment le Dénominateur çxx-\-iax par le nombre qun rré 
4, quife trouve dans le premier terme du Numéra- 
teur, & vous aurez cette autre Fraétion à égaler au 

%6xx- f-i8«4 

<i uarré ’ JZZiï? 

Si on égale le Numérateur j6xx+i8ab au Dénomi- 
nateur 3 6xx-+8ax, on trouvera x)oV» &laFraé*ion 



2 1 8 ab 

précédente fe changera en ce quarré 1 , 

dont le côté eft 1 : ou la Fra&ion propofée * 

31 tfb+iiab . 9 **+™* 

en celle-ci * '~ X()b ~ b+1 ~ b » laquelle étant réduite à moin- 
dres termes donne ce quarré | , dont le côté eft ). 

Si vous voulez vous fervir de la méthode de Dio- 
phante , vous aurez ces deux Puilîances à égaler au 
quarré, 

î6xx+i&ab. 

3<5xx— J-8ax. 



Leur différence eft iZab—Sax, dont les deux nom- 
bres produifans font la, 27 b — 12.V. La moitié de 
leur fomme eft , /+*î‘ — 6x , dont le quarré -"+çnb+ 
— A ax — \6ibx+i6xx étant égalé à la plus grande 
Puiffance 3<5xx-H8<i£,on trouvera x)o 4** ^4* /i ’4- 6 f 61 ^ , 

&C. 

Si ajjl, & 6)3*, on trouvera x»j 4 r , & la Frac- 
tion propofée , fc changera en ce quarré» 

slj, dont le côté eft 

Ou 
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Ou bien fans qu’il foie befoin de réduire la Fraâion 

4x*4-i ab , • • 

propofée — -p---, multipliez le Numérateur qxx+zab 

par le Dénominateur çxx+xax , & égalez leur pro- 
duit i6x*+Sax s + iSabxx + +aabx au quarré $6x*+ 
%ax '>+*'?' x , dont le côté eifc 6xx-t-*î', pour avoir x» 

18 ab 

, &Ia Fra&ion propofee ,fe changera 

. % 3 6m 6 * • 

La même méthode fervira pour rendre quarrée une 
Fraction , dont le Numérateur & le Dénominateur 
auront deux termes connus , dans la raifon de deux 
quarrez. 

Comme pour égaler au quarré cette Fraôion ; 

ixx+ab 

» en multipliant le Numérateur ixx+at 

+xx-+-^AX-+-±ab 

par le Dénominateur ^xx+^ax+<±ab , on aura cette 
Puilfance à égaler au quarré , 8x 4 +8rfx’+i z^xx-h 
qaabx+^aabb , pour le côté duquel prenant iab+ax— 
*xx iaab+\y»bb 

F 3 xx, on trouvera x)o . . 

4^ ^ aa — i+n/?-\-\6bb 

Si ay> 8, & b) Oj, on trouvera x£ ArlaFrac- 

. îxx+ab 

tion propoiee fe changera en ce quarré 

^xx-i-+ax-\-^ub * 

ïrïîî* dont le côté eii 



- Frattion ou la lettre inconnue a trois iimenfions. 

La même méthode pourra auflî fervir , lorfque la 
lettre inconnue aura une dimenfion dans le Numé- 
rateur & trois dans le Dénominateur de la Frac- 
tion propofée, ou une dans le Dénominateur & trois 
dans le Numérateur, & que lepranier terme du Nu- 
mérateur fera au premier du Dénominateur dans la 
raifon de deux quarrez. 

. - Comme 
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Comme pour égaler au quarré cette Fradion, - 



x-f-xa 



x3-\-$bbx 

îttultipliez le Numérateur x-hia parle Dénominateur 
x J +3 bbx , & vous aurez ce produit à égaler au quar- 
té, x*+zax 3 +$bbxx+ 6 abbx , pour le côté duquel 

: . ’• , . .... 6 nbb 

prenant xx-hïx, on trouvera x)q . 

■ ’ ■ »a — 3 b'b 

Si fl)Q2> & b'p I , on trouvera x)3iz, & la Frac- 

X-f-Z<* 

tion propofée — * e changera en ce quarré 
dont le côté eft 

Ou bien lorfque le terme connu du Numérateur 
Fera au terme connu du Dénominateur , comme quar- 
ré à quarré, parce qne le produit de ces deux termes 
connus , qui font toujours fuppofez de même affec- 
tion, fera quarré, & fervira par conféquent à égaler 
au quarré le produit du Numérateur & du Dénomi- 
nateur. 

Comme pour égaler au quarré cette Fradion, 

• fX — z« 

, en multipliant le Numerateut 

x3 — laxx \a*x — za3 

$x—za par le Dénominateur x 1 — .zaxx+yaax— za * , 
on aura cette Puilfance à égaler au quarré , 4 a * — 
■.Xô&x-kiçaaxx — i 2 ( 7 x ; + 5 * 4 , pour le côté duquel 
prenant ma — 4ax+T> on trouvera x)o 9 .£ , & la 

fx — z a ■ ' 

Fradion propofée — ,fe changera en 

■ xi — îaxx-f-jaax — ta? 

ce quarré » dont le côté eft 

Fr ail ion où il y a flufieurs lettres inconnues. 

Si dans la Fradion propolée il y a plufieurs lettres 
inconnues, ou indéterminées, on la pourra très- 
commodément égaler au quarréenlareduifantenune 
autre qui ait moins de termes , ce qui fe fera par là 
réglé de trois en cette forte. ~ / ’ 

r T'* ' ' Pro- 
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V . axxY-j- •zaxyy 

Propofons cette Fraéhon, — . 

\bx-\-\kx. . 

les deux termes du Numérateur foient proportionnels 
aux deux termes du Dénominateur, par cette analo- 
gie, axxj/y zaxyy:: $ùx,ql>z,t ou x, î^rjx, 4*,, ou 
1 , y : : 3 , zz., d’où l’on tite cette Equation 2 *,)o 
dans laquelle on trouvera en entiers^# z , & z,)o 3 , & 

au lieu de la Fraôion propoféc : — , vous au- 

ibx+^bz 

laxx q. 8 «jc 

rez celle-ci, -, ou — , que l’on peutren- v 

$bx + 1 **o 3 b 

dre quarrée en une infinité de maniérés, parce que la 
lettre inconnue n y a qu’une dimenfion. Si donc on 

l’égale au quarré indéterminé cc , on trouvera x)o — i 

& à caufe de y'ys 2, & de z,yy 3 , laFra&ion propoféc 

— 7 le changera en ce quarré ce, dont le coté 

^bx+ybz. 1 

eft c. 

Parce que la lettre inconnue n'a qu’une dimenfiort 
dans la Fra&ion propofée, l’on aura une folution plus 
générale, en égalant tout d’un coup laFra&ion pro- 

r, axxy -J- xaxyy . . 

P°iee il, au quarré indéterminé cc, & alors 

3 & x + 4^* axxy -f- * ixyy-^bccx 

Vous trouverez — , & la Fra&ion 

propolee — » fe changera en ce quarré cc, 

- î** + 4 fa 

dont le coté eft c. m 

On voit évidemment que la Fraâion propoféc 

axxy 4. xaxyy r 

\bx-\-ybz. P ourroit abaifler , en divifant le Numé- 
rateur & le Dénominateur par x, fi cette lettre x fe 
fcneontfoit dans le terme 4 bz , , parce qu'ainfi elle fc 

rencon- 



Faites que 



> 
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rencontreroit danstous les termes : & afin que cela ar- 

» ", r J ■ ' î : CX 

rive, fuppofons*,)o_, & mettant _ à la place de z* 
••tvv ' ^ àxxy+zaxyf d 

la Frâ&ion propoféé — Rangera en 

celle-ci , » ou — , ou la lettre in- 

1 

connue x n’a qu’une dimenfion , ce qui fait qu’on la 
peut égaler à tel quarré indéterminé que l’on vou- 
dra, où la lettre inconnue x ne fe rencontre pas, 
comme au quarré mm , & alors on trouvera xyy 

?.. _ , & au lieu de z.)o_, on aura 

adxy d 

& laFcadion propoféé 

sdxy+tadyy addy 

%6d+$iz. * ^ c ^ an 8 era en ce quarré mm, dont le 

COté eft m. adxy-\-tadyy 

Parce que dans la Fra&ion réduite ^bu+^bc , la 
lettre inconnue j>, fe rencontre dans tout le Numéra- 
teur adxy+zadjy , & qu’elle n’y a pas plus de deux di- 
menfions; on pourra égaler cette Fradion à un quarré 
indéterminé, où le quarré de la même lettre inconnue 

y , fe rencontre, comme au quarré-^—, & alors on 

nn 

trouvera en entiers x'yyibdmm+^bcmm — zadnn , & 
y y) adm,Sc la Fradion propoféé fe chan- 

* ibx+^bz. 

géra en ce quarré aaddmrnun , dont le côté eft admit. 

Parce que la lettre indéterminée^ fe rencontre dans 
tous les termes du Numérateur axxy+iaxyy de la Frac- 
tion propoféé , on voit que cette Fradion 

fe 
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fe pourroit abaiffer , en la diviùnt par y + H la même 
lettre y fe rencontroit dans tous les termes du Déno- 
minateur ibx+qbz, : c’eft pourquoi afin que cela arri- 
ve , il faut égaler ce Dénominateur ^bx+^bz. à qn Plan, 
où cette lettre^ fe rencontre , comme au Plan aÿ , pre- 
nant plutôt le Plan ay que le Plan by,cy, 8cc. parce que 
la lettre a fe rencontrant dans le Numérateur axxy+> 
zaxyy , la Fradion fe pourra encore abaifter en la divi- 
fantpara. Si donc on fuppofe j^x+ 4 ^>)^/,ontrou- ' 

vera z.yy * y - ^ bX — , & fi à la place de x., on met fa va-* .. 
leur trouvée — , la Fradion propofée axxy ~ ra *W_. 

r j • j n + ^ • « xx y+** x J7 , ibx+ifèx. 

fe réduira a celle-ci, , ou a cet entier xx-{- 

*y ccxx 

2 xy , lequel étant égalé an quarré indéterminé 

CX dd 

dont le côté eft — , on trouvera en entiers, x)o adi, 
JkyX>cc — dd , & au lieu de z.'yy L— , on aura 

acc~add—6bdd , 4 *xxy-\-x.ixyy 

z,yo , & la Fradion propolee — ■— 7 —» 

46 41 ^bx-\-^bx. 

fé changera en ce quarré 4 ccdd , dônt le côté eft 1 cd. , 
Pour rendre quarrée cette Fradion, -^1— ^ 

aaxx-ÿ-abbx 

l’on confidérera que fon Dénominateur aaxx-yabbx fe 
peut divifer par nx , & que par conféqucnt la Fradion 
fe pourroit abailfer, li fon Numérateur abxx—bbxy+* 
aayy fe pouvoit divifer auffi par ax: & comme il n’y a 
que le premier terme abxx , qui foit divilible par àx, 
il faut faire évanouir les deux autres bbxy , aayy, qui 
font de contraire atfedion , par cette Equation , aayy— 

ibxyyy o , dans laquelle on trouvera y yy — — * & au lieu 

; ; • abxx—t>t>X'4- i yy 44 h - 

de la Fradion propofée — - — , on aura celle- 



JL Par** 



H*xx-\-nbkx 

D à 



«* 
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ci» — — , laquelle étant égalée au 

aaxx-\-àbbx ' ax+bb 

CC \ • V À • r% C 



quarré indéterminé — , dont le côté eft — , on aura 

> » ' é. . ci .1 A 



■ > 

" hbcc 



xy ) — , c’eft pourquoi au lieu de y)o ■ — -, on au- 

- ■ bdd-acc aa 

±-_,& laFraâion ptopofée^l 4 ^2±”2 

aibdd — aicc aoxx-\-abbx 



ra.y)D 



C.C C 

k changera en ce quarré — , dont le côté eft — . 

dd d 



Ou bien , afin que la Fra&ion propoféc 
*J^lL aay L, fe puifle abaifler en la divifant par 

aaxx+abbx 

X, fuppofez y^x, pour avoir cette autre Fraâion, 

i » / lit. 



abxx — bbxxA-aaxx abx — bbxA-aax , ,, , 

t ou , laquelle étant 



aax-\-abb 
cc 



aaxx-\-abbx 

égalée au quarré indéterminé^!, on trouvera x, ou 

abbee ^d 

l'P Z^~IJir.77ZIZZ > & >» Ftaaion propofée 



abdd — bbdd-\- andd — aacc 
abxx — bbxy+aayy r . , cc . 

i 1 — le changera en ce quatre — , dont 

aaxx+abbx dd 



le côté eft 



Ou bien encore fans abaiffer la Fra&ion propofée, 
y égalez le Numérateur abxx — bbxy+ 



aaxx-^übbx # x 

aayy au quarté aayy y pour avoir y~yy —, & le Dénomi 



nateur aaxx+abbx au quarré ccxx, pour avoir xy> , 

\ aab cc-** 

& par conféquent^X) , & la Fradion propofée 

abxx—bbxy-y-^yy j cc ~** , «4 , 

aii le changera en ce quatre — , dont le 

aaxx-\-it>b)c , - bbee 



«ôté eft 



act 



/ 



Pou» 
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Pour avoir une folution plus générale , égalez le Nu- 
mérateur abxx-bbxy+xayy au quart é aayy-\-zacxj-\-ccxx t 

1 . * , n • • ' . abxrrcc* „ , 

dont le cote eft ay+cx, pour avoir y y) — -, & le 

bb+iac - 

Dénominateur aaxx+abbx au quarré aaxx — 2 abdx+- 
bbdd, dont le côté eftax.. . bd , pour avoir x)D . 

14 i 



abbdd — bccdd 



Si par conféqucnt yyj ~^ + , Md+ ^ + „ a - 

Si i , & 6)0 a . & qu’on fuppofe c)o i , & </)0 2 ," 
on trouvera x^)*» & la Puiflànce propoféc 

abxx — bbxy-\-aayy 

— aaxx _^ abbx — » fc changera en ce quarré donc 

le côté eft 

On peut encore autrement égaler au quarré la Puif- 
fance propofée bbx) ~ï^ yy .., fçavoir en la reduuant 

a»xx-\~ubbx 

à une autre, qui ait deux nombres produifans homo-? 
gènes entre eux, pour les pouvoir égaler enfemble, 
ce qui rendra quarrée la Fra&ion propoféc , comme 
vous a 1 lez voir. 

Parce que le Dénominateur aaxx+abbx fe peut di- 
vifer par ax, & que le Numérateur abxx-bbxy+aayy fè 
pourrait divifer par bx , fans le terme aayy , faites que 
ce terme aayy qui eft quarré, foit divifible par bx, en 
l’égalant au quarré de bx, fçavoir au quarré bbxx, pac 
cette Equation , aayyy> bbxx , dans laquelle vous trou- 
verez yyy —Li & la Fraéïioi 1 » propofée aixx ~ _ èix '^ ay * 

* aabx — blx-\-abbx aaxx+ ibbx 



fechangeraen celle-ci. 



nombreé produifans — * 



alx -J- aabb 
b . dtx — bbx + abx 



aax -f abb 



égalée étltrc eux , on trouvera x)o . 



bl 



Dds 



qui a ces deux 

-, lefquéls étant 

» *■? , 

, & par con* 
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fcquent y y laFraâion propofée — . 

* .tf-tbb *- ■ aaxx+abbx 

aib7 — ab9-\-aab% bb 

fe changera en celle-ci , — » ou —, dont 

* aSbs— aib7-t-a+è 6 an 

;\;y . b 

la Racine quarrée elt - 

•*' Ou bien faites évanouir les deux termes aayy, bbxy t 
qui font de contraire affeâion , par cette Equation , 

aayy—bbxy'poy dans laquelle vous trouverez yïi—, 

abxx — bbxyy-aayy . . a \ 

& la puilfance propofee — - — , fe réduira a 
celle-ci, — — — , qui a ces deux nombres produifans 

aaxy-atb 



ENS 

abxx-bbxy+aayy 



_ , , lefquels étant égalez entre eux , on trou* 

a ax-\-bb bi bbx 

vera xyy — , & au lieu de v) o — , l’on aura 

,f aa—ab J an 

y ^ , & au lieu de la Fraâion propofée 

a4--a3b 

^ xx ~ hhx y+“jy_~ t p on aura ce n e .ci , , ou ^ , dont 

aaxx+abbx b albf an 

la Racine quarrée eft — , comme auparavant , quoique 

les valeurs de x & dey ne foient pas les mêmes qu’au* 
paravant. 

y 3— "X3 

Pour rendre quarrée cette Fraétion, » mul- 

* 4 *— z.*y 



tipliez le Numérateur y' — x 3 par le Dénominateur 
« 4 x — z, 4 y , pour avoir en entiers , cette puiflànce à 
égaler au quarré, u 4 xy> — « 4 x 4 — z, 4 y*y-z,*xy. Pour 
cette fin , l’on en diminuera le nombre des termes , en 
égalant enfemble les deux moyens, par cette Equa- 
tion, w 4 x 4 X>z/yS dans laquelle on trouvera en entiers 
xyyz., iky) qu, y & la puiflànce précédente » 4 x/ — 
* 4 x 4 — zJ s -fy-zf'x 1 y % fe réduira à celle-ci, w 7 * — a» 4 z. 4 -+* 
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«* 7 , laquelle étant diviféepar le quarré u 6 —iu’z.i+z. (, t 
dont le côté eft w 3 . . .z, 3 , on aura en moindres termes 
cette autre puiffance à égaler au quarré pour le 

au • ' 

côté duquel prenant en forte qu’on ait cette Equa- 

aaau b 

tion, on trouvera en entiers bb t *,x> 

• & par conféquent xy>aa, Scyy^bby & au lieu de la 
Fradion propofée— — , on aura ce quarré _L_, don? 

I #4 x-z.4? aabb ■ 

le côté eft ~r. 

ab 

Ou bien plus facilement, reduifez la fradion pro- 
pofée y 3 — * 3 à moins de termes, par cette analogie, 

*4* XAf 

u+x, zïy:\y\ x 3 , d’où l’on tire cette Equation, «V* 
X> z-V , dans laquelle on trouvera comme auparavant, 
x X) z. , & > 0 0 » » & la Fradion propofée r — * » , fc 

•4a: — x4y 

réduira à celle-ci, * 3 — * 3 ou » J dont le Numera-, 

«.•4-2.4* £• 

teur 1 étant déjà quarré, il fuffira d’égaler au quarré 
le Dénominateur z comme il a déjà été fait. 

Ou bien parce que le Numérateur y'> — x 3 n’eft pas 
homogène au Dénominateur « 4 x — z. 4 y, multipliez ce 
Numérateur / — x 3 par le quarré an , & égalez le pro- 
duit^ 3 — (MX 3 au Dénominateur « 4 x— z, 4 ^, par cette 
Equation, oa/ — aax*yxv 4 x— z,*y t que vous réduirez^ 
eaçcsdeux autres, 

aay> )0 « 4 x. 

_ aax'Wy. aayi 

Dans la première aay y) « 4 x , on trouvera x)o 

& par conféquent x 3 y> & la deuxième «æx 3 » 

fe changera en celle-ci , dans laquelle on 

»! z 

Dd 3 trou-. 
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trouvera & laPuftfiWK» propofée;^-*? , fe 

•*' *jf -A-'- •'•y' u^x—zAy 

changera en ce quarré j_, dont le côté eft j_. 

«<* a 






PROBLEME VIII. 



Egaler au Cube une Puijjdnce, où la lettre inconnue a 
une dimenjion. 

U Ne Puiflance où la lettre inconnue n’a qu’une di- 
menfion, fe peut généralement rendre cubique, 
en l’égalant à tel Cube indéterminé que l’on voudra, 
parce que la valeur de la lettre inconnue fe trouvera 
toujours rationnelle. 

* Ainfi pour rendre cubique cette Puiflance aax-bbx, 
on l’égalera au Cube indéterminé c 3 , par cette 
Equation, aax — bbx¥)c>, dans laquelle on trouvera 

x)q — f!_,& la Puiflance propofée aax-bbx fe chan- 

at i — bb ■ > 

géra en ce Cube c 5 , dont le côté eft c. 

Pareillement poux rendre cubique cette Puiflance 
aax — abb , on l’égalera au Cube indéterminé d 5 , par 
cette Equation, aax—abb^pd>, dans laquelle on trou-. 

vera *X> — , & la Puiflance propofée aax — abb t 

fe changera en ce Cube d > , dont le côté eft d. 

5 Parce que la Puiflance propofée aax — abb, a ces 
deux nombres produifans a, ax — bb, on la pourra 
rendre cubique en égalant le fécond nombre produi- 
fant qui eft plus élevé , au quarré du premier qui 
eft plus bas , par cette Equation , ax — bbï 0 aa , 

dans laquelle on trouvera x)q æ-j-Ü , & la Puiflance 

a 

propofée aax-bbx , fe changera en ce Cube a > , dont 
le coté eft a. 

Pareillement parce que les deux nombres produi- 
T t . * fanç 
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fans de la première PqftTançe 'aax — bbx y font a+b, 
ax — bx y on égalera fécond au quarrédu premier, 
par cette Equation, ax — bx^Q :ia+zab+bb t dans la- 

aa+xab+èb v \ 

quelle on trouvera x)d , & la Puiflance pro- 

po!ée aax—lbxy fe changera en ce Cube, a'+-$anb+ 
%abb+b } , donc le côté elt a+b. ^ 

Ou bien parce que les deux nombres produifans de 
la meme Puiffance aax — bbxy font a— b, ax+bx , oii r 
égaler^ le deuxième au quatre du premier, par cette ; 
Equation , ax+bx^aa — zab+bb , dans laquelle on 

trouvera i — , & la Puiflance propofée 

a+b 

aax — bbx, fe changera en ce Cube a^-zaab+zabb-b'y 
dont le côté eft a-b. 9 

Ou bien encore parce que la Puiflance propofée aax— 
Ux , a ces trois nombres produifans , a+b t a— b y x, 
on les rendra proportionnels, en égalant le produit 
des deux extrêmes au quarré du moyen , par cette 
Equation, ax+bx'paa — zab+bb , dans laquelle on 

ai — x,.b+bb 

trouvera x)o_ comme auparavant. 

a+b 

PROBLEME IX. 

Egaler au Cube une Puiffance y où la lettre inconnus a 
deux dimenfiom. 

Puiffance avec un fettl terme. 

P Remierement fi la Puiflance propofée n’a qu’un 
terme, on la rendra cubique en l’égalant à un Cu- 
be, donc le côté foit égal à la lettre inconnuë prife au- 
tant de fois que l’on voudra. 

Ainfi pour rendre cubique cette Puiflance axx , on 

l’égalera au Cube — > dont le côté eft — , par cette 
v D d 4 * Equa-, 
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Équation, axx^lfl , dans laquelle on trouvera 

air \ di 

xf) ~f~» & la puiflance propofée axx fe changera en 

aU* , , „ , _ aJd 

ce Cube , dont le cote ell 

• i ‘ £Ô « 

Puijfance avec tous fes termes . 

7 Si la puiflance propofée a tous fes termes , on la 
pourra rendre cubique lorfquele dernier terme fera un 
Cube, parce qu’on la pourra égaler à ce Cube, ou à 
un autre Cube, dont le côté foit égal à la plus proche 
Racine cubique de la même puiflance. 

Ainfi pour rendre cubique cette puiflance, axx— 
%abx+a’, qui a tous fes termes, & dont le dernier a 
un Cube , on l’égalera à ce Cube par cette Equa- 
tion, axx—ialx+a’ysa’i dans laquelle on trouvera 
x)0 3 b t & la puiflance propofée axx — 3 ab.\+a? , fe 
changera en ce Cube a 5 , dont le côté efl a. 

Ou bien on prendra la plus proche Racine cubique 
de la pqiflance propofée axx — 3 abx+a> t & l’on aura 
' <\ 

a — — -, pour le cpté du Cube qu’on doit égaler à la 



même puiflance, lequel par conféquent fera a 3 -$abx+ 

jbbxx bixS 

,.de forte qu’on aura cette Equation , 

3 bbxx blxl 



a 

axx 



af 



-3 abx+a’) 0 aï — 5 abx+- 

■^lobb-a* * 



dans la- 






quelle on trouvera x)o — ~ — » & la puiflance pro- 
pofée axx — 3 abx-+a* , fe changera en ce Cube 

■a9 — 647^4 q. 1 iaf*4—S«î^ 6 «3 — xiib 

y — — , dont le côté efl — . 



b 9 



b 3 



Puijfance où le dernier terme manque. 

Si la puiflance propofée n’a point de dernier terme, 
fcn forte que la lettre inconnue foit dans chacun de . 

tT . • - • • fes 
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fes deux termes; on ia pourra égaler au Cube, pour- 
vût que la fomme des unitez foie un Cube, & qu’il n y 
ait qu’une même lettre connue , par une méthode fem- 
blable à celle qui a été enfeignée dans les Problèmes pré- 
cedens, comme vous aile? voir. 

Pour égaler au cube cette puiflance ioaxx — iaax t 
où la fomme 8 des unitez a fa Racine cubique 2, fuppo- 
fez x)oy+a, & vous aurez cette autre puiflance à ega*3 
1er au Cube , 1 oayy+ 1 %aay+%a ? , pour le côté duquel 
prenant 2 a+y* en forte qu’on ait cette Equation, 

1 oayy+ 1 2aay+2a* X> 8u J 4 - 1 Üaay+l7yy+*jy} , on trou- 

18 

vera^X>VVi &par conféquent*X>— &la puiflan- 
ce propofée 10 axx — inax, fè changera en ce Cube, 
dont le côté eftj+f. 

7*9 9 

Pareillement pour égaler au Cube cette puiflance 
4 (ixx—ixaaxy où la fomme des unitez fait le nombre 
cubique —8 , dont le côté eft —2 , fuppofez x)o y+a , 
& vous aurez cette autre puiflance à égaler au Cube, 
4 ayy — 4 aay — 8fl’\ pour le côté duquel prenant ~za % 
en forte qu’on ait cette Equation , qayy-^aay-Sa* £ - 
Sa 1 y l’on trouvera y'pay # par conléquent xX>za, 
& la puiflance propofée 4 axx — 1 z aax , fe changera en 
ce Cube, — , dont le cube eft — 2 a. 

Au lieu de prendre -2 a , pour le côté du Cube qu’il 
faut égaler à la puiflance precedente qayy—$aay— 2 à? t 
on peut prendre — 1 a — \y , & alors on aura cette 
Equation , 4 ayy — 4 aay — Sa*. X) — da 1 — 4 aay — \ayy— 
n f , dans laquelle on trouvera >X> — 126^: c’eft pour- 
quoi au lieu de x£jH-a> onauraxX)— i25.t,&au lieu 
de la puiflance propofée 4 axx- 1 max , on aura ce Cube 
6400,00? , dont le côté eft 400. 

Puijfance où le fécond terme manque. 

G’eft de la même façon que l’on rendra cubique 
r" cette 



\ 
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cette puiflance ^axx+îtf y qui n’a point de fécond 
terme » & où la fomme 8 des unirez a fà Racine cu- 
bique z : fçavoir en fuppofant y+a , pour avoir 
cette autre Puiflance à égaler au cube , 5 ayy+ 6 aay+ 

, pour le côté duquel prenant z a+îy , en forte 
quon ait cette Equation, iayy+6aay+%a l £ 8 * 4 - 
6 aay+\ayy+tf » l’on trouvera yX> iza, & par confé- 
quent x"X) 13 a y &c la Puiflance propofée ^axx+ja' fe 
changera en ce cube 5 1 za > , dont le côté eft 8 æ. 

On pourra égaler infiniment au cube une fembla- 
ble Puiflance , quand elle aura tous fes termes, Ôç 
qu’elle aura une Racine quarrée , fçavoir en égalant 
à un cube indéterminé cette Racine quarrée, comme 
vous allez voir. 

Pour égaler au cube cette Puiflance, aabbxx+ 
iaab r x+aab* t dont la Racine quarrée eft abx+abb , 
égalez cette Racine quarrée abx+abb au cube indé- 
terminé c 5 , par cette Equation, abx+abbyyc*, dans 

d-abb 

laquelle vous trouverez x )q > &la Puiflance pro- 

pofée aabbxx+zaab*x+aab* , fe changera en ce cube 
c 6 , dont le côté eft cc. 

On fe fervira de la même méthode pour égaler au 
cube une Puiflance qui n’aura que le premier terme , 
pourvu que ce premier terme foitquarré, quoiqu’on 
la puiffe aufli égaler à un cube indéterminé , où celui 
de la lettre inconnue fe rencontre, comme nous avons 
déjà dit. 

Ainfi pour égaler au cube cette Puiflance aabbxx, 
dont la Racine quarrée eft abx , égalez cette Racine 
quarrée abx au cube c 3 , par cette Equation , abx 

c>t dans laquelle vous trouverez & la Puiflan- 

ce propofée aabbxx fe changera en ce cube c 6 , dont 
le côte eft cc. 

On 
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On pourroit auffii comme nous avons ckja dit ail- 
leurs » égaler la Puiffance pr. pofée aabbxx au cub$ 
c 3 x 3 , doiu le çôté eft ex, & alors on crouveroitx)3 

an faj 

— , & la Puiffance propofee aabb.xx fe çhangeroit 
en ce cube — - , dont le côté eft-— , qui a auffi & 

c< * ab \ff 

Racine quarrée—; ^ 

Solution en entiers, 

Ou bien parce que la Puiffance propofee aablxx 
eft un quarré, on la pourra égaler au quarréducube 

fi 

c 6 , dont le côté eft c » & alors on trouvera x)o -7, 

ab 

comme auparavant : & fi vous voulez avoir une fo-, 
lution en emiers , mettez à la place du cube indé* 
terminé c 5 , le cube a l b % du Dénominateur ab> & au 

lieu de x^o-r, vous aurez xy^aabb , & la Puiffance 

' ab 

propofee aabbxx fe changera en ce cube a c b 4 , dontlc 
côté eft aabby qui a auffi fa Racine quarrée ab. 
Puiffance cù il y a plus d'une lettre inconnu f. 

Si la Puiffance prrpofçe n’a pas une Racine quar* 
rée , on la réduira en une autre de cette qualité, ce 
qui fera facile, lorfqu’outre la lettre inconnue , il y 
aura quelqu’autre lettre inconnue d’une feule dimen- 
fion , comme vous allez voir. 

Pour égaler au cube cette Puiffance » aabbxx-b 
laabbxy, égalez- la auparavant au quarré ccddxx t donc 
le côté eft crfx, par cçtçe Equation, aabbxx+zaabbx) 
)o ccddxx , dans laquelle on trouvera en entiers xft 
zaabbi &c y'£ccdd—aabl> t & au lieu du çôré prece- 
dent cdxx on aura celui-ci, a aabbcdx lequel étantegalé 
au cube indéterminé w 3 *, 1 , dont le côté eft mx , on 

tfiïzl 

trouvera df) , & parçQnfçquent; )q ; — • . 

Xiubbc n 4<»4W 

- “ Si 
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Si af) i , bf) z, & qu’on fuppofe z»)o a, 

& *X> 1 > on trouvera dx>z 7, x)o8. &jX>725, & 
la Puiffance propofée aabbxx+zaabbxy , fe changera 
«1 ce cube V 46656 » dont le côté eft 36, qui a en-r 
core fa Racine quarrée 6. 

PROBLEME X. 

Egaler au cube une Puiffance , où la lettre inconnue 4 
trois dimenfions. 

Puiffance où le troifiémef? le quatrième terme manque, 

S I dans la Puiffance propofée le troifîéme & le qua- 
trième terme manque» on la pourra rendre cubi- 
que, en l’égalant à un cube, dont le côté foit égal 
à la lettre inconnue prife autant de fois que l’on vou- 
dra. 

Ainfi pour rendre cubique cette Puiffance aabx 3 + 
æ*xx» où le troifiéme & le quatrième terme manque, 
on l’égalera au cube c J x 5 , dont le côté eft ex , par cette 
Equation , aabx’+a*xx X> c 3 x 3 , dans laquelle on trou- 

vera x)o , & la Puiffance propofée aabx 3 +a*xx, 

d— aab . 0lXci 

fe changera en ce cube, ,dont 

<»4c cO—XMbc 6 +ia,«tbbci—a, 6 bl 

le côté eft 

ci — aab 

Puiffance où le dernier terme manque. 

Si dans la Puiffance propofée le dernier terme man- 
que , & que le premier ioit un cube : on la rendra 
aibîque, en l’égalant à un cube , dont le côté foit 
égal à la plus proche Racine cubique de la même 
Puiflance : ou bien en l’égalant Amplement au pre- 
mier terme » que l’on fuppofe cubique. 

Comme pour égaler au cube cette Puiflànçe x 3 — 
$axx+abx t qui n’a point de dernier terme , & dont 

lç. 
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le premier x 3 eft cubique , Dn prendra pour le côté 
de ce cube la plus proche Racine cubique de la Puif- 
fance, & l’on aura * — a, dont le cube .y* — 3 axx+ 
$aax — a> étant égalé à la Puiflance propofée x 3 — 

44 

îaxx+abx, Ton trouvera » & la Puiflance 

propofée x 3 — $axx+abx fe changera en ce cube, 

*1bi—6a*bb+uaSb—Sa 6 , , „ *b ma 

, dont le cote eft 

zyal — i-juab — 9 ibb — bi 3 * — b 

Ou bien on égalera la Puiflance propofée x i ~^axx 
+abx, à fon premier terme x 3 , qui eft cubique , 8e 
l’on trouvera , & la Puiflance propofée x ; ~3 axx 
+abx fc changera en ce cube ^ , dont le côté eft 

T b. 

Puijfance où le troifiéme manque. 

On pourra aufli en deux femblables façons égaler 
au cube une Puiflance , où le troifiéme terme man- 
que , pourvû que le premier & le dernier foient cu- 
biques , fçavoir en égalant la Puiflance propofée au 
dernier terme; ou bien en l égalant à un autrecube, 
dont le côté foit égal à la plus proche Racine cubi- 
que de la Puiflance propofée, laquelle Racine on trou- 
vera par le moyen du premier terme, quieftfuppofé 
cubique, car ainfi on détruira les deux premiers ter- 
mes. On peut même ajouter à ces deux méthodes 
une troifiéme , qui détruira le premier & le dernier 
terme, fçavoir en joignant par le figne+ou—, leurs 
Racines cubiques, pour avoir le côté du cube, qu’on 
doit égaler à la Puiflance propofée. 

Ainfi pour rendre cubique cette Puiflance £ 3 x 3 — 
3 aabbxx+a>b> , où le troifiéme terme manque, & 
dont le premier & le dernier font cubiques; on l’éga- 
lera au dernier terme a>b > , par cette Equation , b>x* 
^y$aabbxx+aib 3 '£a’b '> , dans laquelle on trouver^ 
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7 5 _ >- N ; . . w }I^ » 

xjd-~t & }a PuifTance propofée , Æ’V — iaabbxx4^ 
a ijfi , fe changera en ce cube a’b> , dont le côté eft 

lob. i ' 

Oo bien on l’égalera a ce cube £ 3 x* — 3 aabbxx+ 
^a'bx — a‘, dont le côté eft bx — aa , par cette Equa- 
tion , £ 3 x 3 — 3 aabbxx+a>p )cr £ 3 x 3 ~3 aabbxx+ 3 a*bx-a 6 i 

ai+bi 

dans laquelle on trouvera x)0 — - , & la Pùiflance 
propofée b'x 1 — 3 aabbxx+aW le changera en un cube, 

^ &i-\-bi — ja* 

dont le côté eft . 

3 a 

• Ou bien encote on l’égalera a« cabe b*x*+3db’xx 
+3aab 3 x-t-a’b’ , par cette Equation, b s x ' — 3 aabbxx 
X) Vx'+yab’xx+icuibtx+cùb' , dans laquelle on 

ab # , 

trouvera xyy— , & la PuifTance propofée £ 3 * 3 — ■ 
0—& 

taabbxx+a s b> fe changera en ce cube , 8*?^— • 1*4*? + 

> bi—iaùb 4 - 



6at b4-a6b\ t dont le côté eft . 

J MO — xi b — * 

PuiJJance où tous les termes font. 



Si la Puiltence propofée a tous fes termes, & que 
le premier & le dernier foient pareillement cubiques, 
onia pourra âuflt égaler au cube en trois façons, 
dont la première détruira les deux premiers termes, la 
féconde décruira les deux derniers, & la troifiéme 
détruira le premier & lé dernier. 

Comme pour rendre cubique cette Puiffencé : x> 
j^faxx‘—6bbx+b i , qui a tous fes termes , & dont le 
premier x J , & le dernier F, font cubiques, on la 
pourra égaler au cube x’-Ç-$axx+yaax-v-a> , dont le 
Côté e ft x+a, par cette Equation , x ; + 3 <ïxx — ôbbx 
+b*j!fMt+$ax)i+$aM+a î » dans laquelle on trouvera’ 
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bl ai , ' * - 

X ^^7-7bb* & Ia Pu ^ ance pr°pofée x>+$axx — * 
6bbx+b’ , fe changera en un cube, dont le côté fera 

le' 6abb-\~bi 



— 6bb 

Ou bien on la pourra égaler au cube x*+ 3 £ xx+l 
3 hbx+b\ dont Je côté eft x+b , par cette Equation, 
x’+saxx— 6 bbx+bi-)Qxi+}bxx+ 2 bbx+V , dans Ia- 

quelle ontrouvera x>— , & la Puiflfance propo 

fée x'+3 axx— 6 bbx+b ’ , fc changera en ce cube 

«34? 6^4 +I ,«if+84 4 , . . 

» dont Ie eft — r 

Ou bien encore on la pourra égaler au cube l '> — « 
ÿbx+iibxx— 8x*, dont le côté eft J-zx, par cette 
Equation , x>+ 3 axx— 6^x+^x> x ;_ 6 bbx+ubxx~ 

8xî, dans laquelle on trouvera x)d — — , & l a Puff. 

fance propofée xM-jaxx— 6 bbx-+V , Ve changera en 
ce cube, 8^— w. +.ro.'-A— ,i f 3 . dont le côté 

cft *«— f*. 7 



Si la PuHïance propofée n’a point dé terme cubi- 
que, on la pourra réduire â une autre, dont le der* 
nier terme foit un cube, lorfque la femme des unité* 

fera un cube, & qui! n y aura qu’une feule Iertre con- 
nue. 



Comme pour égaler au cube cette Puiflànce zx»-f- 
3axx+3^x , où la femme 8 désunirez a fa Racine 
cubique z , & où il n’y a que la lettre connue a ; fup- 
potez x^oy+n , pour avoir cette autre Puifîance à 
égaler au cube, iy-+ 9 ayy+i ^aay+M, pourlecôté 
duquel prenant , en forte qu’on ait cette Equa- 

ÿon , iy> -\-yayy ~{- 1 j aay+Scf # j j üjy+ Tt $ 7 -V l g * , 

Ion 
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l’on trouvera yX)Sa, & par conféquent xx> 9 ^» &!a 
Puiffance propofée zx' } +s axx +l aax » fe changera eri 
çe cube 1728^* dont le côté eft 12a. 

On peut autrement égaler au cube une Puif- 
fence, quand même elle n’auroit aucun terme cubi- 
que, & que la Comme des unitez ne feroit pas un cu- 
be, pourvu qu elle ait deux nombres produifans hete- 
togértes , fçavoir en égalant le plus élevé au quarré du 
plus bas; ou bien en égalant le plus bas à la Racine 
quarrée du plus élevé, quand il en a une. Nous 
donnerons un exemple de l’un & de l’autre cas. 

Pour égaler au cube cette Puiffance 6 x’+$axx+ 
lôtiax+i^a * , qui a ces deux nombres produifans, 
2.x+a, 3XX+13/M , égalez le fécond ^xx+i^aa au 
quarré ^xx+^ax+aa du premier 2 x+a, par cette 
Equation * 3XX+1 3 aa)j 4x^+4 ax-\aci , dans laquelle 
on trouvera xX> za , & la Puiffance propofée 6x ; + 
Saxx+zôaax+iia * , fe changera en ce cube 125/r, 
dont le côté eft fa. 

Cette méthode n’eft pas générale, parce qu’il n’ai> 
tivera pas toujours que la valeur de la lettre incon- 
nue fera rationnelle: elle eft neanmoins très- utile 
pour refoudre des Problèmes très difficiles , lorfque 
leur folution peut être rationnelle, comme vous ver- 
rez dans les Problèmes que nous ajouterons à la fin 
de ce Traité des fimples Egalitez. L’Afymmetrie qui 
peut arriver dans la valeur de la lettre incon- 
nue fe peut détruire , lorfque dans la Puiffance 
propofée il y a plus que d’une lettre inconnue, com- 
me vous allez voir. 

Pour rendre cubique cette Puiffance , 6x> — <?xxy 
+$axy+zbbx — 3 bby — 6ayy , qui a ces deux nombres 
produifans, zx — 3 y, $xx+zay-\-bb y égalez le fécond 
au quarré du premier par cette Equation, 3XX+2 ay 

-\-bbyiAxx — lixy+yyy , dans laquelle on trouver^ 

' ~ * • 
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x 6 y+>/bb+zay+ 1 jyy. Ainfi l’on aura cette Puiflance 
à égaler au quarré, bb+zay+zyyy , pour le côté du- 



quel prenant b. . . -- , en forte qu’on ait cette Equation» 
bb+ z ay+zyyy'yy bb~-—+--\ on trouvera y )0 

^ ,/J cc-ijtU 

&par conféquent xX) 6f<-4-ur</4-, i+j +i ta.u+i+jj ; 



CC l"]dJ 

Si ajy i , &byyz* & qu’on fuppofe c'yy 6 , &dyy i, 
on trouvera yy)'-* & *OoV» & laPuiflance propofée 
6x 3 — çxxy+^axy+zbbx — 3 bby—6ayy , fe changera en 
ce cube 4913000, dont le côté elt 170. 

. Pour égaler au cube cette Puiffance -ix 3 +axX — 
‘/\aax— 1a 3 , dont les deux nombres produifans font 
2x— 3 a, xx+zax+aa , defquels le fécond xx4-2rtx4- 
aa y a fa Racine quarrée x 4 -rf , égalez cette Racine 
quarrée x-w*, au premier 2x— 3^1, par cette Equa- 
tion , x+a X) ix — 3 fl > dans laquelle on trouvera x X) 4*, 
& la Puillance propofée zx’+axx—^aax—^a 3 , fe 
changera en ce cube 125^', dont le côté eft 5 a. 

Si l’un des deux nombres produifans ne peut pas 
être égalé à la Racine quarrée de l’autre , à caufe de 
quelque abfurdirc qui s’enfuivroit , on multipliera 
ce coté & cet autre nombre produifant, chacun par 
un cube indéterminé, & l’on aura deux produits, 
qui étant égalez enfembie , donneront une valeur 
pour la lettre inconnue, qui rendra cubique la PuiP* 
lance propofée. 

Comme li l’on veut égaler au cube Cette Puiffan- 
ce , x 3 +7nxx+$aax+}a 3 , dont les deux nombres 
produifans font 2x4-3 a » xx+zax+aa. Parce qu’o tu- 
ne peut pas égaler la Racine quarrée x4-fl du fécond 
r ombre produiiart xx+zax+aa, au premier 2x4-^* 
qui eft etlentiellement plus grand , on multipliera la 
Racine quarrée x+a, par le cube indéterminé b 3 i & 

IJ. Part. E e !$ 
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le premier nombre produifant 2x4-371 par le cube in- 
déterminé c 3 , & on égalera enfemble les deux pro- 
duits, par cette Equation , b>x+ab’'x> zrxf-îac * , 
dans laquelle on trouvera x)o 3 * g3 — a J , où l’on voit 

3 3 t>h — ui 

que b doit être entre /3c 3 , & /a c 1 . 

C’cft pourquoi fi a vaut i , & que l’on .uppofe 
ÆX> 13, & c)d 10 , on trouvera x)o~;, &laPuiliân- 
çe propofée x } 47/jxx48 /7/3 x43 U’ » fe chargera en ce 
cube 2197000000, dont le coté eft 1300. 

On peut encore rendre cubique une femblable Puif- 
fance , lorlqu’eile aura trois nombres produifans , 
dont deux feront dans la raifon de deux quarrez, 
parce que leur produit fera un quarré , dont le côté 
pourra être égalé à l’autre nombre produifant com- 
me vous allez voir. 

Pour égaler au cube cette Puiffance, 1 za^+zoaax 
+4ÆXX— 4x 3 , qui a ces trois nombres produirons, 
$a— x, a - 1 x, 4/144*, dont les deux derniers /74X, 
font dans la raifon des deux quarrez 1,4, 
ce qui fait que leur produit 4/M48/7X -44x0c , a fa 
Racine quarrée za+zx; égalez cette Racine quarrée 
2/74-2 x au premier nombre produifant 3/7— x, par 
cette Equation, 2/7+ixX) 3/7—x , dans laquelle on 
trouvera x^Oïtf, & la Puiffance propofée iza>+ioaax 
44-'7xx— 4X 3 , le changera ervee cube 5 1 za > , dont le 
coté eft 8/7. 

Si deux des trois nombres produifans ne font pas 
dans la raifon de deux quarrez , on leur donnera cet- 
te raifon en les multipliant chacun par un quarré in- 
déterminé , comme vous allez voir dans l’Exemple 
fuivant. 

Qu’il faille égaler au cube cette Puiffance <5 0/7 3 — 
84/7.7x4 3 9.0CX— 6x 3 , qui a ces trois nombres pro- 
duùâns , <Sa—}x r za— x , 577— 2x. Si vous voulez 

donner 
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donner aux deux derniers za—x , $a— ix, la raifon 
de deux quarrez , multipliez le premier 2 a x par le 
quarré indéterminé bb , & le fécond $a—zx par le 
quarré indéterminé cc , & égalez enfemble les deux 
produits par cette Equation, zabb—bbx^p jacc—zccx , 

laôb—facc 

dans laquelle on trouvera xy> , &aulieudes 

^ bb~cc 

trois nombres produifans 6a — , ia—x, 5 a— zx, 
on aura en entiers ces trois autres , iacc\ alb, acc, 
dont les deux derniers acc , font entre eux com- 
me les quarrez bb t cc , de forte que leur produit aabbcc 
eft un quarré, dont le quarré abc étant égalé au pre- 
mier nombre produifant %acc y on trouvera en en- 
tiers, b} 03, Sccyu, &parconféqueI>tx)^ , ;^ &la 
Puilfance propofée 6qo}— i^aax-\- içaxx— 6x'>,k chan- 
gera en ce cube, dont le coté eft 4. 

On ne peut pas donner la raifon de deux quarrez 
aux deux premiers nombres produifans&r-jx, 2 a-x, 
parce qu’ils font dans la raifon de 3 à 1 , & qu’en 
travaillant comme auparavant, on trouveroit xÿj za , 
ce qui rendroit égal à o , chacun de ces deux nom- 
bres produifans. Ce qui manque ici fe trouvera dans 
le Problème fuivant. 

PROBLEME XL 

Egaler au cube une Puiffance , où la lettre inconnue a 
plus de trois dimenjions. 

O N n’a pas une réglé générale pour égaler au 
cube une Puiflance où la lettre inconnue a plus 
de trois dimenfions, c’eft pourquoi nous donnerons 
feulement ici des exemples de quelques unes, qu’on 
peut rendre cubiques. 

Pour donc premièrement égaler au cube cette 

Ee a F»»f- 
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Puiflance anx^-\-aabx i , divifez-Ia par le cube x* , * 
pour avoir en moindres termes cette autre Puif- 
fance à égaler au cube , aax+aab , pour le* côté 
duquel prenant c, en forte qu’on ait cette Equation, 

cl aab 

anx+anby^â > on trouvera x'X) , qu’on au- ' 

roit aufli trouvée en égalant la Puiflance propofée ’ 
aax*+aabx> , au cube.c’x’, dont le côté eft ex, &Ia 
Puiflance propofée aax^+aabx* , fe changera en ce cube 

c 1 1 — £aubc9-i-$a4ibc 6 — u 6 blcî ctr—nubc 

— , dont le côté eft 

_ i an i . 

Pareillement pour rendre cubique cette Puiflance, 
ix 6 +2<7x 5 , on la divifera par le cube x ? , pour avoir * * 
en moindres termes cette autre Puiflance à égaler au 



ex 



cube, 2 X ; +iæxx , pour le côté duquel prenant - 

clxl ^ 

en forte qu’on ait cette Equation, zx ; + 2 ^xx)o~,oii 

mdl ^ , àl 

trouvera x)o — — -, qu’on auroit auffi trouvée en éga- 
lantla Puiflance propofée 2x 6 -f 2 .-ïx s , au cube ~~ t 

A CXX • dl 

dont le coté eft — ,&laPuifTancepropofée2x 6 +2<zA* 

fe changera en un cube, dont le côté fera 

° ,6_ 



4 nards 



c 6 -icldl-\-d i 



Bien qu’une Puiflance fe puiffe abaifler en la divi- 
fant par le cube de la lettre inconnue , il n’eft pas 
neanmoins toujours avantageux de faire cette divi- 
fion, parce que quelquefois il peut arriver une Puif- 
fance plus difficile à refoudre que la propofée. Dans 
ce cas au lieu d’abaifler la Puiflance propofée, il vau- 
dra mieux égaler au cube la Racine quarrée de cette 
Puiflance, quand elle en aura une. 

Ainfi pour rendre cubique cette Puiflance n^bbx 6 -^ 
2 cfibbx 5 +æ 4 c j x 4 , aulieudeladiviferparlecubex’. pour 
avoir cette Puiflance plus baffe abbx^+inbtcxx+a^cX , 

qui 



\ 



\ 
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qui n’eft pas plus facile , égalez fa Racine quarréc 
aabx’+aaccxx au cube d'x i , dont le cote cil dx. 



aacc 



pour avoir xX> ^ u, ^ âncc propofée aHbx* 

+2 a*bbx s +a*c A x* , k changera en un cube , dont le 
côté fera— — 

d a —XMè*b-\-A*ùb 

Si vous voulez rendre cubique Ja PuifTar.ee plus 
ba/Te abbx’+iabccxx+aàx , vous trouverez qu’elle a 
ces deux nombres produifans bbxx-t-ibccx+c 4 , ax, 
dont le premier a fa Racine quarrée bx+èc, ^laquelle 



étant égalée au fécond nx, donnera xX> — » & la 

a~~b r 

Puiffance propofée a'bbx G +ïa*bbxx-\-a \ 'x 4 , fe chan- 



gera en un cube , dont le côté fera , qui a 

encore fa Racine quarrée — -. 

Qu bien multipliez cette Racine quarréc bx+cc par 
le quarré naxx de l'autre nombre produifânt ax , tic 
vous aurez cette nouvelle Puiflance à égaler au cube, 
nabx^+aaeexx , pour le côté duquel prenant dx } on 

4a CC 

trouvera x;qj— comme auparavant. 

Ainfi vous voyez qu’une femblablePuifTaRcefepeut 
égaler au cube en deux façons , dont cette derniere 
çfi plus géncrtle que la precedente, que nous avions 
feulement enfeignée au Problème precedent. 

Si la Puiffance propofée a deux nombres produifans, 
dont l’un foit cubique , il fuffira degaler au Cube l’au- 
tre nombre produifânt, pour rendre cubique la Puif- 
fancc propolce, parce que le produit de deux Cubes 
eft un Cube. 

Ainfi pour rendre cubiquecette Puiffance, x*-6rwx 4 
— 8 u ? x ; — ju'xx, quia cesdeux nombres produifans 

Ee 5 * 4 - 
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NO UVEAUX ELEMENS 
x’+-$axx+iaax+a> * x* — 3 axxy dont le premier a fa 
Racine cubique x-Wïj on égalera le fécond, x 3 -$axx t 

Aî:1 Sx 

au Cube/ — > dont le côté eft — , & l’on trouvera 

C> Ç 

st'X) & la Puiflance propofée x b -6aax 4 -$a 3 x 3 - 

Al — c 3 

$a 4 xx , fe changera en un Cube, dont le côté fera 

6i*Scf q- i»aè*cc 
* " _ ' 1 • 

S 6 ——iShl q- c 6 

PROBLEME XII. 

Egaler au Cube une PuiJJance , où il y a plufieurs lettres 
inconnues. 

L A maniéré d’égaler au Cube une Puiflance , qui 
contient plufleurs lettres inconnues, eft la même 
que celle que nous avons enfeignéc dans-tes qua«c" 
Problèmes précedens : & par la liberté qu’on a , de 
changer comme l’on voudra les lettres inconnues ou 
indéterminées , on peut d’autant plus facilement, & 
par d’autres moyens rendre cubique une Puiflance, 
parce qu’on lui peut ajouter les conditions qui lui 
manquent, pour pouvoir être égalée au Cube, comme 
vous avez déjà vû à l’égard des quarrez, & comme vous 
allez ertcore voir pour les Cubes. 

Pour égalerau Cube cette Puiflance, xxy—axy+aay, 
qui n’a aucun terme cubique, on la réduira en une 
autre, où le dernier terme foit cubique, fçavoir en 
égalant le terme aay au Cube c J , & l’on trouvera 

C 3 

yyi — , & au lieu de la Puiflance propofée xxy—axy-\- 

^ ^3 x% c 3x 

aay , on aura celle-ci, — q-c J , dontle dernier 

a» a 

terme c 3 eft cubique, ç eft pourquoi on la pourra éga- 
ler 
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1er à ce cube c 3 , & l’on trouvera ôcàcaufede 

_yX)--, la PuifTance propofée xx^— .ixj-Hity, fechan- 

44 

géra en ce cube c 3 » dont le côte eft c. 

Ou bien faites évanouir les deux termes xxy,ax y* 
qui font de contraire adection , par cette Equation , 
xxy — ixyyy o, dans laquelle vous trouverez, xftu, 

& au heu de la Puilfance propofée xxy — axy yaay-, 
vous aurez celle-ci à égaler au cube, aay, pour le 
côté duquel prenant en forte qu’on ait cette Equa- 

6i 

tion, aay'pb ' , on trouvera^ — , &àca ;fec!ex)0rt, 

44 

la Puilfance propofée xxy — axy+a.iy t fe changera en 
ce cube b ’ , dont le côté eil b. 

Pour égaler au Cube cette Puilfance , a'x'+cuibxxf - 
a 3 xyy-\-aaby 3 , prenez ax+\by pour le côté de ce cube, 
lequel par conséquent fera rt 5 x J — aabxxy+\ablxyy — 
j 7 b*y> , de forte que vous aurez cette Equation , a 3 x 3 

• — aabxxy — a 3 xyy-\-aaby 3 )o a 3 x 3 aabxxy+îabbxyx — 

^b 3 y 3 , dans laquelle vous trouverez en entiers, x)Q 
37 aab+b' , 8 c yy) zja 3 -\-çabb y & la Puilfance propo- 
fée a'x* — aabxxy — a 3 xyy+aaby 3 fc changera en ce 
Cube, 583 ia 9 b 3 +iç^a , b i +n 6 a , b 7 — $a l b 9 , dont le 
côté eli 18 .vb — zab 3 . 

Ou bien parce que la Puilfance propofée a 3 x’ -aabxxy 
-a* xyy+aaby 3 , a cesdcux nombres produifans, aaxx 
~asiyy y ax-ly, on égalera le premier au quarré du fé- 
cond, par cette Equation, aaxx—aayyy^ aaxx—zabxy 
+bbyy , dans laquelle on trouvera en entiers, xftaa 
+bb , & 7)0 2.^, & la Puilfance propofée a 3 x 3 -aabxxy 
— a 3 xyy+aaby 3 , fe changera en ce Cube, a 9 ~-$a 7 b+ 
3 a s b A — ivb^t dont le côté eft a 3 — ab'\ 

Ou bien encore parce que la même Puilfance pre-* 
pofee a 3 x 3 — aabxxy — a’ xyy+aaby 3 , a ces trois nom-» 
t»xes produifans, ax+ay , ax—by y ax — ay, on les ren- 

E e 4 dra 
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dra proportionnels , en égalant le produit des deux 
çxtrêmes au quarré du moyen , par cette Equation , 
aaxx — dayy )0 aaxx — mbxy+bbyy , dans laquelle on 
trouvera en entiers , xyyaa+bb, ôcyynab, commç 
auparavant. 

Ou bien encore parce que la Puiflance propofée, 
a'x’—aabxxy—a’xyy+aaby 1 , a ces trois nombres pro- 
duifans, an, xx—yy, ax~by , on les égalera entre eux 
par ces deux Equations, 

aayyax — ly. 

aa~X>xx — yy. 

Dans la première aayyax—by, on trouvera 
&patconféquentxxjo^+zi;jr+— — , &Iafecon- 

a m 

de Equation aa'yyxx — y y , fe changera en celle-ci, • 
aa'X)aa+iby+—-H — -yy , dans laquelle on trouvera 

l aab aa ' ty «3 4 - abb 

—, & au lieu de x)o a +— , on aura^OO — 

ou bien on aura en entiers & en moindres termes, 
xjyaa+bb, èiyyyiab, comme auparavant. 

Pour égaler au Cube cette Puiflance x 3 +abx+y ’ , 
prenez x+y pour le côté de ce Çube, lequel par con- 
séquent fera x J +3xxy+$xyy+y ' , de forte qu’on aura 
cette Equation, x’+abx+y'>y}x 3 +3xxy+3xyy+y’ , 



dans laquelle on trouvera yyys\xx+\ab — ix, & l’on 
aura cette Puiflance à égaler au quarré, \xx-\-\ab, pour le 
côté duquel prenant jx-f c,en forte qu’on ait cetteEqua * 

ab 

tion , \xx-y- T t aby) '^xx+cx+cc , on trouvera x£> — c , 

v 

& par conféquent yyy c , & la Puiflance propofée, 

a)6l 

x’-y-abx+y’ , fe changera en ce Cube, , dont le 

, ab ' *■ 1 

■ p Rb- 



f 
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PROBLEME XI IL 



Egaler au Cube une FraZlion. 



FraElion où la lettre inconnue a une dimenfion. 

S I dans la Fraétion propofee la lettre inconnue n’* 
qu’une dimenfion, on la pourra toujours rendre 
cubique en l’égalant à tel cube indéterminé que l’on 
voudra. y 4. a 

Ainfi pour rendre cubique cette Fra&ion **—•<, > 

on l’égalera au Cube indéterminé — , dont le côté eft 

b x-\-a l'i 

-, de forte qu’on aura cette Equation, -)o — • 

dans laquelle on trouvera x)o — , & laFraâioil 

x -J- a * c * bl 

propofée — fe changera en ce Cube — , dont 1$ 



côté eft — . 



Il eft évident que quand on égale ainfi au Cube une 
femblable Fra&ion, c’cft la même chofe que donner att 
Dénominateur & au Numérateur de lamêmeFraftiort 
la raifon de deux Cubes indéterminez , ou que de mul- 
tiplier le Numérateur par un Cube indéterminé» & 
le Dénominateur par un autre Cube indéterminé. 

Mais on peut autrement égaler au Cube une fem- 
blable Fra&ion, lorfque la lettre inconnue fe trouver* 
feulement dans le Numérateur, ou dans le Dénomi- 
nateur : fçavoir en égalant au Cube le produit fous 1* 
partie de la Fraétion où la lettre inconnue fe rencon- 
tre, & lp quarré de l’autre partie où ellç ne fe rencon* 
tre pas. *-w* 

Comme pour égaler au Cube cette Fraétion a-h » 
où la lettre inconnue fe trouve feulçment dans le Nu- 

~ " merateüc 
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merateurx-M,on multipliera ceNumerateur x-\-a par le 
quarré an — i ab+bb du Dénominateur a— b , & l’on 
aura ce produit à égaler au Cube, aax-zabx+bbx+a >- 
zaab+abb , pour le côté duquel prenant c on trouvera 

x \) — : ^-» & au lieu de la Fraction propo- 

aa—iHb + bb 

fée* — , on aura ce Cube , dont le 

a- b c «3—3 »ab + 3 aab-bl 

côté eft — 

a— b x 16 

De meme pour égaler au Cube cette Fraétion , 3* , 
où la lettre inconnue fe trouve feulement dans le Dé- 
nominateur 3*, on multipliera ce Dénominateur 3* 
par le quarré 4 bb du Numérateur zb , & l’on aura ce 
produit à égaler au Cube izbbx, pour le côté duquel 
prenant c , en forte qu’on ait cette Equation, 1 2 bbx X)c J , 

on trouvera x"X>— — , & la Fraétion propofée — , fe 

861 î x ^ 

changera en ce Cube — , dont le cote eft — . 

Parce que la lettre inconnue x fe trouve feule dans 
le Dénominateur %x , on pourra auffi multiplier le 
quarré pxxde ce Dénominateur 3* parle Numérateur 
zb, & alors on aura ce produit à égaler au Cube 1 8 bxx, 

CX 

pour le côté duquel prenant — , en forte qu’on ait 

rtxi d 18 bdi 

cette Equation, 1 Sbxxy) , on trouvera x~X) » 

dl cl 



ib c » 

& la Fraétion propofée — ,fe changera en ce Cube——. 

dont le côté eft ' ■ 

î d 

Pareillement parce que la lettre inconnuë x fe trou- 
ve feule dans le Numérateur ax+bx de cette Fraétion 
nx 4 - bx 

— , on raùltipliera le quarré aaxx+zabxx+bbxxt 



t 
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de ce Numérateur ax+bx , par le Dénominateur cd, 
& l’on aura ce produit à égaler au Cube , aacdxx-\- 
zabcdxx+bbcdxx, pour le côté duquel prenant wx, en 
forte qu’on ait cette Equation, aacdxx+za cdxx+ 
... _ . . mcA -f x*htd 4* kbfi _ 

bbcdxxyim’x* t on trouvera x)o — , & 

ax -J- bx m * 

la Fra&ion propofée > le changera en ce Cube 

«3 + iaat>+ :aii + bï ci „ , *+* 

, dont le cote elt . 

ml ™ 



On pourra aullî par une femblable Multiplication 
égaler au Cube une Fra&ion , où h lettre inconnue fe 
trouve dans le Numérateur & dans le Dénominateur, 
pourvu que le produit fous le terme connu du Nu- 
mérateur, & le quarré du terme connu du Dénomi- 
nateur, ou fous le terme connu du Dénominateur & 



le quarré du terme connu du Numérateur foit un Cu- 
be: ou bien pourfû que le produit fous le terme in- 
connu du Numérateur &le quarré du terme inconnu 
du Dénominateur, ou fous le terme inconnu du Dé- 



nominateur & le quarré du terme inconnu du Numé- 
rateur foit un Cube. x-f* 

Ainfî pour égaler au Cube cette FraéHon kl+si, où 
le produit folide 64^' , fous le terme connu a du Nu- 
mérateur & le quarré 6^aci du terme connu Sa du Dé- 
nominateur, elt un nombre cubique, aufli bien que 
le produit folide 8/rfous le terme connu Sa du Déno- 
minateur & le quarré aa du terme connu a , du N urne* 
rateur; multipliez le Dénominateur 2x+8^par lequar* 
ré ,vx4-2 ax+aa du Numérateur x+æ , & vous aurez ce 



produit à égaler au Cube, ax ; -n zaxx+i Saax+ 8<j j , 
pour le côté duquel prenant 2 o+£x, en forte qu’on ait 
cette Equation, 2x J +ii<ïxx-|-i8rtrtx+8d î )0 8<r+i8rftfX 
+Vflxx+VV, l’on trouvera x)o - VY » & la Fraâion pro* 
pofée x+a f e changera en ce Cube ô , dont le côté 
eftj. «+84 

Ort 
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Ou bien multipliez le Numerateurx+rt par le quarré 
4XX+3 2.^x4 6400 du Dénominateur 2x4-80 , & vous 
aurez ce produit à égaler au Cube, 4x ? 4*3 6axx+ç6aax 
4 -< 54 « 5 , pour le côté duquel prenant 404-2X, en forte 
qu’on ait cette Equation, 4x^+3 6axx+ç6aax+6^a } Xi 
6qa’+96aax+$%axx+8x’ * l’on trouvera x 30-3 a, & 

*q-« 

la Fraction propofée ix -J- Sa fe changera en ce Cube 1, 
dont le côté eft 1. 

Pareillement pour égaler au Cube cette Fraétton, 

- ou le produit folide 8x 3 fous le terme incon- 

8 * 4 4 * 

nu 8x du Dénominateur & le quarré xx du terme connu 
x du Numérateur eft un Cube, auffi-bien que le pro- 
duit folide 64 x ; fous le terme inconnu x du Numéra- 
teur & le quarré 64XX du terme inconnu 8x du Dé- 
nominateur , multipliez le Dénominateur 8x4-4^, par 
Je quarré XX4-40A.4-400 du Numérateur x+za , & vous 
aurez ce produit à égaler au Cube, Sx 3 +i ëaxx+^rûx 
4-i6æ ; , pour le côté duquel prenant 2x4-3 a > en ^ orte 
qu’on ait cette Equation, 8 x ; 4-360xx4-4800x4-i60 î )k 
%x>+36axx+ïviax+2ja 3 » on trouvera x)d , & la 

Fraction propofée — — , fe changera en ce Cube 
8 * 4 ' 4 '* 

^ont le côté eft 

Ou bien multipliez le Numérateur x4- 20 par le quar- 
ré ^4xx4-<?4rtx4- 1 6aa du Dénominateur 8x4-40 , & 
vous aurez ce produit à égaler au Cube , 64 x ; 4 * 
J92rtxx4-i44^x4-3ïû 5 » pour le côté duquel prenant 
4x4-40 » en forte qu’on ait cette Equation , 64*’ 4 - 
1 9 laxx 4- 1 4400X 4- 3 2.0’ )0 4 - 19 20 XX 4 - 1 9 200x4- 

fya ’ , on trouvera xX~\ a * & la Fraftion propofée 

*r™-, fe changera en ce Cube 1, dont le côté 

eft i. 

Si 
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Si l’une des deux parties de la Fradion propofée elf 

un quarré , on multipliera le côté de ce quarré par 

l’autre partie, & on égalera au Cube le produit. ax 

Comme pour rendre cubique cette Fradion, — * 

bb 

dont le Dénominateur bb a fa Racine quarrée b , mul* 
tipliez cette Racine quarrée parle Numérateur «X, & 

le produit abx étant égalé au Cube c* , donnera x)o II 

ax ab 

& la Fradion propofée — , fe changera en ce Cube 
— , dont le côté eft 

bi b 

De même pour rendre cubique cette Fradion, 

an-xab + bb , , 

— > dont le Numérateur aa-iab+bb, afaRa- 

ax — jib 

cine quarrée a-b , on multipliera cette Racine quarrée 
a— b par le Dénominateur ax— ab , & l’on aura ce pro* 
duit à égaler au Cube , aax — abx+abb—aab , pour le 
côté duquel prenant c , en forte qu’on ait cette Equa- 
tion , aax — abx+abb — aab )q c> , on trouvera x)Q 

——pL, & la Fraction propofée — f c 

a * ax — ab 

changera en ce Cube , -~ ' aab + ^ ih ~ b \ j dont Jc c » 

„ a— b cl 

eft — . 

c 

FraSîion ou la lettre inconnue a deux ou trois dimenfions.- 
Cette réglé peut fervir à quelques Fradions où là 
lettre inconnue a deux ou trois dimenfions, quand 
elles font de la nature de celles que nous allons propo- 
fer dans les deux exemples fuivan s. 

Pour rendre cubique cette Fradion , xx + iax + ** 

aa — .ib 

on multipliera le Dénominateur aa—nb , par la Raci- 
ne quarrée x+a du Numérateur xx+iax+aa, &k 
produit aax—abx+a'- — aab étant égalé au Cube 

dont 
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a » n. ci-i-iab — ai 

dont le côte eft c, on trouvera xft , & 

xx^iax-\-aa — &b 

Ja Fradion propofée — ^Z~ b — » & changera en ce 
Cube 



dont le côté eft 






tfi-~ ^aib 4 " l^bb — <* 3^3 aa — ab 

De même pour rendre cubique cette Fradion, 

xx~~ • • 

— - — , on multipliera le Numérateur xx— 8 act 

XX -p 1 »* + ** 

par la Racine quarréex+fl du Dénominateur xx+îrfx 
+aa> & l’on aura ce produit à égaler au Cube , x>+ 
axx — 8 aax — 8« 3 » pour le côté duquel prenant x-ra> 
en forte qu’on ait cette Equation , x ; +axx — 8 aax — 

8 a'yix’ — 6axx-hiiaax — 8<ï j , on trouvera x^o’^, 

xx-%*/t 



& la Puiflance propofée 



fe changera en ce 



xx -j- xax 4- aa 

Cube , dont le côté eft-J. 

Pareillement pour rendre cubique çetteJradion> 

, on multipliera le Numérateur abx'^albxx 

û — f- 1 * b-\-bb 

par la Racine quarréc a+b du Dénominateur aa+zab 
•\-bby & le produit aabx’+abbx’+ab’xx+aabbxx, étant 
égalé au Cube c 3 x> , dont le côté eft ex , donnera 

xX> » & la Fradion propofee — , fs 

d-aab-abb aa-\-zab-\~bb 

changera en un Cube , dont le côté fera 



ci — aab — abb 

FraElionoù il y a plufieurs lettres inconnues. 

Si l’une des deux parties de la Fradion propofée 
n*eft pas quarrée, il la faut égaler au quarré , pour la 
rendre cjuarrée, & pour cela il faut que la Fradion con- 
tienne plufieurs lettres inconnues ou indéterminées. 
Comme pour rendre cubique cette Fradion, 

xx-zbx -f vv , 

, dont le Numérateur, ni le Dénominateur 



ax-ab 



ne 
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ne font point quarrez j fi vous voulez rendre quarré le 
Numérateur xx — zbx+yy, égalez-Ie au quarré xx— 
zbx+bb , dont le côté eft x . . . b , & vous trouverez 
yXby & le Numérateur xx— 2 bx+yy fe changera en 
ce quarré, xx~ibx+bb y dont le côté x-b étant mul- 
tiplié par le Dénominateur ax — ab, on aura ce pro- 
duit à égaler au Cube axx — labx+alb, pour le côté 
duquel prenant c , en forte qu’on ait cette Equation, 

axx—iabx+abbyyc* , on trouvera x)Q Ainfi 

l’on aura cette Puiflance à égaler au quarré , —, 



U 



pour le coté duquel prenant — , on trouvera c)o 
& par confcquent , & à caufe de 7 £*. la 

Fra&ion propofée — , fe changera en ce Cube 

*x — »b 

— , dont le côté eft — . 

mi m 

Si vous voulez rendre quarré le Dénominateur 
nx-ab , égalez-le au quarré indéterminé cc , pour 

& au lieu de la Fra&ion propofée 



avoir x)o 



*b q. cc 



xx — a _ r4 — 4 nbh 4- »oyy 

-, vous aurez celle- ci, ,dont 



ax — ab 



aacc 



le Dénominateur aaccy a fa Racine quarrée ac y que 
vous multiplierez par le Numérateur c 4 — aabb+aayy , 
Si vous aurez ce produit à égaler au Cube, ac s -a 3 bbc+ 
ahyy. Pour cette fin il faut détruire les deux derniers 
termes aïbbc , a'cyy , qui font de contraire affedion, 
par cette Equation, a'cyy — a’bbcy 00 , dans laquelle 
vous trouverez yyy b , & au lieu du produit ac*-a'bbc+ 
ahyyy vous aurez celui-ci à égaler au Cube ac s , pour 

le cote duquel prenant - — , en forte qu’on ait cette 

' Equ»; 
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mîc^ * . . *dï 

Equation, ac ! X> , on trouvera O 0 > & pat 

7 di l»3 

ad 6 

çonféquent xy>b-\ ■» & à caufe dcyX)b, la Frac- 

lion propofée ■ ** 1 ^' + — , fe changera cri ce Cube i 6 , 

dont le côté efl;^/, qui a encore fa Racine quarrée </. 
PROBLEME XIV. 

Egaler au Quarré-quarré une Puijjance. 

Puijjance où la lettre inconnue' na qtiune dimenfion. 

S I dans la Puiflance propofée la lettré inconnue n’à 
qu’une dimenfion , on la rendra quarré-quarrée en 
l’égalant à tel quarré-quarré indéterminé que l’on vou- 
dra, comme nous avons déjà fait pour les quarrez & 
pour les cubes , & comme nous allons encore faire voir 
pour les quarré-quartez, la même mcthode fe pou- 
vant apliquer aux Puiflances plus élevées. 

Ainfi pour rendre quarré-quarrée. Cette Puiflànce 
, (px+aabb, on l’égalera au quarré-quarré indéterminé 
f 4 , par cette Equation, a> x+aabb'g» c* , dans la- 
quelle ôn trouvera xjû- — , &la Puifiancepro- 

pofée a'x+aabh fe changera en ce quarré-quarré c 4 , 
dont le côté eft c. 

Puijjance où la lettre inconnue a plujteurs dimenjions. 
C’eft de la même façon que l’on rendra quarré quarrée 
cette Pui(fancea ? x 5 -flWcx 4 ,carfi on la divife par le quar- 
ré-quarré x 4 , l’on aura en moindres termes cette autre 

Puilfance à égaler au quarré-quarré , a>x-abbc, pour le 

dàbc -f- dr 

côté duquel prenant d , on trouvera xjo — — . 

Sizt)o i i»&c)0 i, &que fort fuppofed)o z> on 
trouvera x)D 1 7,& la Puiffance propofée a i x^-abbcx\ fe 
changera en ce quarré-quarré 13 *6336, dont le côré 
fit 34. Mais 
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, Mais pour égaler au quarré-quarré certe autre 
Puiiïance x 4 +ax> , on l’égalera au quarré-quarrc 

b 4*4 a bx 

— , dont le côté eft-, & l’on trouvera x£- — ->& 

c 4 r 04 — c 4 . 

la Puiiïance propofée x 4 +ax ; , fe changera en ce 

/ 44i 1,S 

quarré-quarré, — — — : dont le 

côté eft--. 

b * — c 4 

Ou bien égalez premièrement la Puiiïance propo- 
fée x 4 4-zax ; au quarré x 4 — zbx’-+bbxx , dont le côté 
eft xx...bx, par cette Equation , x^-î-zæx*})* 4 — zte* 

. . ' bb 

+bbxx, dans laquelle cous trouverez x)o »&au 

ü~j— XU 

lieu du côté precedent xx...lx, vous aurez en entiers 
& moindres termes celui ci, bb+ab , qu’il faut encore 
égaler au quarré , pour le côté duquel prenant b...c t 
en forte qu'on ait cette Equation , bb+aby^bb—ibc 

CC 

+cc, on trouverai , &c. 

A~t~lC 

Sia)o 1 , &quel’onfuppofec)o 1 ,on trouvera 
& x X) xi > & la PuiiTatice propofée x 4 -M->' j , fe changera 
en ce quarré-quarré ~/ îf , dont le côté eft t \. 

Pu: (fance où il y a plufieurs lettres inconnues. 

C’eft de la meme façon que l’on rendra quarrc-qu3r- 
rce une Puiiïance, où il y aura pluiieurs lettres incon- 
nues, fçavoir en l’égalant premièrement à un quarré, 
& en égalant le côte de ce quarré à un autre quarré. 

Ainli pour rendre quarré-quarrée cette Puiiïance,*» 
4 x 7 +yy > *1 & ut premièrement égaler au quarré , pouf 

le côté du quel prenant;; .* , on trouvera en entiers 

b 

*X> an — bb , & — 4 bb, & au lieu du côté pré- 

cedent x...— , 011 aura celui-ci à égaler au quarré , ad 
II. Part, b F f — yab 
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-r4 ab+bb , pour le côté duquel prenant a...— , ou 

d 

trouvera en entiers ay^cc—dd, & byyicd — 4 dd, 6c 
par conféquent x)qc 4 — 6ccdd+i6d’c — i^d* , 

4c i^ccdd+ôocd ' 1 — 5 6<i 4 . 

Si l’on fuppoie cX> 3 » & dy^ 1 , on trouvera æ)o 8 , 
£)0 2., x)0(So , & >)0i6 » & la PuilTance proposée, 
xx — qxy+yy , fe changera en ce quarré-quarré i<$, 
dont le côté eft 2. 

Ou bien égalez la Puiflance propofée xx— 4x^4-^, 
au quarré 47, pour avoir yX>\x y & la Puiflance pro- 
pofee xx — 4*y+yy * fe changera en ce quarré T jxx 1 
dont le côté eft ,x , qu’il faut encore égaler au quarré, 
pour le côté duquel prenante, en forte qu’on ait cette 
Equation, Ix'Xxui, on trouvera x)o 4^, &parcon- 
féquent^X^rt, & la Puilfance propofée xx— 4x7+77 , 
{échangera en ce quarré-quarré a 4 , dont le côté 

a " ax 

Ou bien encore fuppofezjX» — > & au lieu dtz la 

b 

Puiflance propofée xx— 4 xy+yy, vous aurez celle-ci à 

4/1 A' X MXX 

égaler au quarré- quarré, xx-— — h—: fi vous 1 égalez 

o 00 



au quarré- quarré — , vous trou verezxX) SP-qab’+aabb. 

Ainfi vous aurez cette Puiflance à égaler au quarré , 
b 3 ' — ^ab’-\-anbby pour le côté duquel prenant bb+ac , 
en forte qu’on ait cette Equation, b 4 — /\ab>-\-aalbyy 

lMf+4^3 

b*+zabbc+aax t on trouvera a )o — - , & par confe- 

bb — cc v 

b*-\-bbrc-\-$bîc 4^ 6 + * $bïc + 1 ib*cc~\-ihlcl 



Si l’on fuppofe b ~) 0 ï , & 1 , on trouvera < 0 d y , 

x)Q V » & yX> '*, 4 * , & la Puiflîuce propofée xx — 4x7 

+7X» 
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+yy, fe changera en ce quarré-quarré 45 < 5 p 7 tf, dont 
le côré eft z 6. 

Parce que dans cet exemple les deux quantitez in- 
déterminées x, y, ne montent qu’au fécond degré, 
on pourra fe contenter de leurs deux premières va- 
leurs trouvées, & les changer en deux autres , qu’on 
trouvera en les multipliant chacune par le côté du 
premier quarré. 

Aintï ayant trouvé pat la première méthode aa—bb, 
2 ah — 4 bb , pour les deux premières valeurs de x 8c 
de y, on les multipliera par le côté du premier quar- 
ré, fçavoir par na—^ab+bb , & l’on aura 
•4-4 ab s —b 4 , & y X> irt’b— i tiiabb-y- 1 8 ab ; — 4b 4 . 

Si ajoi, & byyz , on trouvera 
Si la Puiflance propofée *x— 4 xy+yy , fe changera en 
ce quarré quarré 81 > dont le cô;é eft 3. 

Il eft évident que pour égaler au quarré-quarré une 
Puiflance qui a deux nombres produifans, dont l’un 
elt cubique , il n’y a qu’à égaler le coté de ce cube â 
l’autre nombre produifant. 

Comme pour égaler au quarré- quarré cette Puif- 
fance, zx x +4ax i —\<vx—z a 4 , qui a ces deux nom- 
bres produifans, x'+iaxx+iaax+a 1 , zx — z£,dont 
le premier a fa Racine cubiqu» x+a , égalez cette 
Racine cubique x+a au fécond 2x — za, par cette 
Equation, x+ay>zx — za, dans laquelle vous trou- 
verez x)0 sa, &iaPuillance propotée zx'+qax ’ — 
4'i ; x — ta 4 , fe changera en ce quarré-quarré 25 <Su 4 , 
donc le côté eft 4 a. 

Ce que nous omettons ici fe trouvera fans peine par 
celui qui aura bien conçu les règles précédentes , 8c 
pour vous les faire encore mieux comprendre , 8c 
vous en faire voir en même tems l’ufâge & l’applica- 
tion , nous avons trouvé à propos d’ajoürer ici les 
Queftions fuivantes. 

Ff s QJJ E & 
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' . 4 r — - - : . 7 

■\ Q^U EST I O N I. 

‘Trouver deux nombres , tels que lu fomme de leurs quarrez. 
fait un nombre quand. 

/ 

S I l’on met x , y , pour les deux nombres qu’on 
cherche, on aura félon la condition de la Queftion 
cette Puilfance à égaler au quarré , xx+yy , pour le 

' " aj 

côté duquel prenant x...— , en forte qu’on ait cette 

_ . . b iaxy aayy 

Equation, xx+yy ) 3 xx — h---» on trouvera en 

b ob 

entiers, x'paa—bb, ôeyy^zab, pour les deux nom- 
bres qu’on cherche , qui font les deux cotez d’un 
triangle rcftangle, de forte que 

Si l’on fuppofe u)o 2 , & £;x> 1 ,011 r , ôcb) 02, 
les deux nombres qu’on cherche, feront 3, 4, &lc 
triangle redangle fera 3, 4, 5, dont ies -non)br££- 
générateurs font 1,2, fçavoir<7, b. 

On peut autrement rendre quarrée la Puiflar.ee pte* 
cedente xx+yy , fçavoir en 1 égalant au quarré indé- 
terminé z.z. , & alors on trouvera jOo ✓ Z*Z, — XX > & ainfi 
on aura cette Puilfance à égaler au quarré z&— xx, 
dont les deux nombres produifans font fc-hx, x,— x, 
& comme on ne les peut pas égaler enfemble, on 
multipliera le premier z,+x par le quarré indéterminé 
Iby & le fécond s.— x par le quarré indéterminé au, 
& on égalera enfemble les deux produits , par cette 
Equation, aeiz. — aax'yybb^+bkx y dans laquelle 011 
trouvera en entiers , z.'yyaa+bb , & xyyaa — bb» & 
par conféqucnt 

Ainfi l’on a en lettres ce triangle reâangle, aa-lby 
zab, aa+bb , dont les nombres générateurs font a 
& //, ou vous voyez que le premier côté aa—bb, efl: 
égal à ls différence des quarrez des deux nombres 

gene- 
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■ D’A'L GEBRE, Liv. III. 4^' 
générateurs , & l’hypoteuufe aa-\-bb à la fomme des 
mêmes quarrez, & que loutre côcé 2 ab, eft égal au 
double du produit fous les mêmes nombres généra- 
teurs. < 



Q_U E S T I O N II. 

‘ Trouver deux nombres , dont le produit recevant le quarré 
de chacun , produtfe deux nombres queurez., 

S I l’on met x, y, pour les deux nombres qu’on 
cherche, l’on aura félon les conditions de la Queff 
tion, ces deux Puilfancesà égaler au quarré, 

x*+xy. 

yy+xy. 

Egalez la première Puiilance xxy-xy au quarré 

au xx _ a xx 

t-— , pour avoir y )} — — x: Sc la deuxieme yy+xj 

o b J bb 1 1 s 

, ccyy • . f\ daX 

au quarré — - , pour avoir le meme y)3 ,&par 

dd aaK jj x ce— iU 

conféquent cette Equation,— -—x)o , dans la* 

c bb te — dd 

quelle on trouvera dy ) -/ AU j O . A n (i l’on aura cette 

a 

Fuiflance à égaler au quarré , aa—bb, pour le côté 

mb 

auquel prenante... — , on trouvera en entiers a y) mm 

^ C 

& b) 0 zmn y & au lieu de d~) 0 on aura 

emm — cn-t * 

dX> : — , ou bien en entiers on aura c)o mm+nn, 

mm-hnn j. 

o « fi a/ * x 1 v dix . 

oc dy)rmn-rm> & au lieu dey)} x,oudey)o \ 

tr.4x — ir.imnx.\-j-r.4x bb ce du 

Von aura yyy , ou bien l’on aura en 

^tamnn 

entiers x)o ymmnn , & y’X)nr i ~itmtnn+n'j pour les 
deux nombres qu’on cherche , lefquels font deux 
nombres q\ia,rru, Ravoir les quarrez des deux côtçz 

• ff i : d’un 

• 
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d’un triangle redangle , leur fomme m*~\-immnn+n* 
étant le quatre de fhypotenufe du même triangle. D’oq 
il fuit que ces deux mêmes nombres ainfi trouvez font 
les fegmens de l’hypotenufe d’un autre triangle rec- 
tangle femblable , dont l’hypotenufe eft un nombre 
quarré : car ainfi leur produit , ou le quarré de la 
perpendiculaire , qui tombe de l’angle droit fur la 
même hypotenufe , étant ajouté au quarré de cha- 
cun, comme la Queftion le demande, ferabiendeux 
nombres quarrez , fçavoir les quarrez des deux cotez 
du même triangle reétangle. 

Si l’on fuppofe w)3: , & »£ i ,ou mjs 
les deux nombres qu’on cherche, feront 16,9, qui 
font les quarrez des deux cotez de ce triangle redan- 
gle 3 , 4,5, ou bien les fegmens de l’hypotenufe de 
cet autre triangle redangle femblable ij , 20, 25, 
dont fhypotenufe 25 cft le quatre de l’hypotenufe >• 
du premier triangle re&angle femblable^-, ^ 5. 

QUESTION HL 

* trouver trois nombres , tels que fi au plan de deux quel- 
conques on ajoute le plan fous la fomme de ces deux 
nombres & un même nombre donné , il mienne trois 
nombres quarrez,. 

S I l’on met x,y y z,, pour les trois nombres qu’on 
cherche, 8c a, pour le nombre donné, on aura 
félon les conditions de la Quellion , ces trois Pui£ 
Lances à égaler au quarré, 

xy+ax+ay. 

xz.-+ax+az,. 

yz-+ay+az,. 

Si on égale la première xy+ax+ay au quarré bb, 
la deuxième xz-ïtix+az,, au quarré dd, & la troisiè- 
me 
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D* A L G E B R E, Liv. III. 4*5 
me yt+ay+az, au quarré cc, l’on aura ces trois Equa- 
tions à refoudre , 

xy+ax+ay^bb. 
xz,-\-ax+az,tidd 
"f* é2Zj jo cc. 

Dans la première xy+ax+ay) obb, on trouvera 

bb — ay 

■ , 6 c dans la fécondé xz,+ax+az.x> dd , on trou- 






vera Je même x £ — : c’eft pourquoi on aura cette 

Equation, - ]0 a —~ , dans laquelle on trouvera 

y- {-* *+■* 

x.yy ncy -|- d:!y 4- atU — at>o ; & p arce q Ue dans la troifiéme 
Equation yi^+ay+az ,') 0 ce , on trouve le même tjo 

T^'on auracetce Equation/^^^» 



tl-i ns laqudle on trouvera —a+/ **+**M+**cc+b bcct 

a.i+Jd 

& ainfi l’on aura cette Puiflance à égaler au quarré, 

^-aabe+mcc+bbic . r r , r , 

, ce qui fe fera en égalant feparé*? 

ment au quarré le Dénominateur aa-+dd, &lesdeux 
parties aliquotes aa+bb , aa+cc , du Numérateur a+ 
+aabb+aacc+bbec % Ainfi l’on aura ces trois Puiilances 
à égaler au quarré , 

aa+bb. 

aa+cc. 

aa+dd. 

Si on égale la première aa+bb au quarré aa — 

\*bm bbmm „ - bm . 

-, dont le cote eft a ... — , on trouverai» 



n 

iamn 



rtn 



- : & fi on égale la deuxième aa+cc au quarré aa— 

a am — an - • ± a*t 

Ff 4 — 

T * 
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2J PC PPtC n 

— -4-- — , dont le coté eft a ...-— , on trouvera c’y) 

h ‘ m v 

"lapa 

; & enfin fi on égale la troifiéme^+idau quarté 

ÎP — W i adr rrdd t A _ rd 

aa 1 , uont le coté eft a...—, on trouvera 

/ Jf f 

larf 

d ) 0 » &c. 

rr—Jf 

Si aX> 105, & que i’onfuppofe 7w)o 2,«X) i,/>X> $ » 
qXi z, rXH, & /X> 5 .l’on trouvera^ 140, c)o 152 , 
4 X>i 6 q, xX>”y°, 7^Q‘" » & «,30480. Ainfi les trois 
nombres quon cherche feront ^j 60 , “* , 480. 

On peut autrement & très-facilement rendre quar- 
rées les trois premières Puitfances , & refoudre ce 
Problème très-fimplement, en commençant d refou- 
çlre les deux premières Puiffancçs par lamethodcdes 
doubles Egalitez de Diophante , comme vous allez 
voir. — «—«' ' ^ 

La différence des deuxpremierésPuiffanees xf^ax 
y xz.+ax+az , eftx/— xz+ay— az,, dont les deux 
nombres produifans font y—z.» x+a. La moitié de 
leur fomme eff , dont le quatre Jxx+ 

yKj^yy—'jXZ,—\yz,+l(z,z J +\ax+' i ay—\(;^-y\aa étant égale 
à la plus grande Puiffance xy+ax+ay , on trouvera 
xyyy+z+a+yÿï^^+âz.. Ainfi nous aurons cette 
Puiffance à égaler au quarré , y x,+ay+az , , laquelle 
étant refoluë , la Queition fera suffi refoluë , parce 
que cette Puiffance fe trouve la même que la troisième 
des trois premières. Pour donc rendre quarrée cette 
Puifiance )Z.+ay-\-az,, fuppofez pour une plus grande 
îaeilité z.30 a » & vous aurez" cerce autre Puiffance d 
égaler au quarré., -zay+aa, pour le côté duquel pre- 
nant ci+bt en forte quon ait cette Equation, iay+#a 

>D aa+ 2 aIr-\-bb , 1 oh trouvera y 3o : & pour avoir 

" v ' J *'•'*•■* ' : ■ & unç 

i, * . 
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- une fohition en entiers, i'uppofez £)o 2a, pour avoir 
^£4 a, & par conféquent x Joua. Ainfi les trois 
nombres quon cherche , feront 12a , 4,7, \a, qui 
font encore tels que fi au Plan de deux quelconques 
on ajoute le plan fous le troifiéme & le même nombre 
donné, il vient trois nombres quarrez. 

Si ajy 1 2 ,les trois norabresqu’on cherche, feront 
144, 48, 12. 

a U E S T I O N IV. 

Trouver trois nombres quarrez , , tels que fi au Plan plan 
de deux quelconques on ajoute le Plan- plan fous la fem- 
me de ces deux quamz, & un même nombre quatre 
donné y il vienne trois nombres quarrez .. 

S I l’on met xx, yy y z,z, y pour les trois nombres 
quarrez qu’on cherche , & aa pour le nombre 
quarré donné , on aura félonies conditions de la 
Queftion , ces trois Puiflances à égaler au quarré» 

xxyy+aaxx+aayy. 
xx z,z.+aaxx +aazx, , 
yyzz+aayy+aazz.. 

Egalez la première Puiifance xxyy+aaxx+aayy ail 
quarré xxyy+tabxy+aabb y dont le coté eft xy+ab , & 

vous trouverez b'nSxx—xixy+yy . a j n fi vous auccz 
cette Puiflance à égalerai! quarré, xx— *—+yy t pour 

r a ' 

le cote duquel prenant x...y y en forte qu’on ait cettç 

. 1 xùxy 

Equation, xx h^)0 xx—%xy+yy , on trouvera 

. U • • ... 

h fi) a » & au lieu du côté precedent xy+ab , on aura ce- 
lui ci, xy+aa, dont Iequarré xxyy+zaaxy-ya * , étant 
égalé 4 la première Puiifance xxyy+aaxx+aayy , l’on 
... ‘ ' trouver* 
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trouvera xj^x+a , & les deux dcmieres Puiffances 
f c changeront en ces deux autres» 
xxzz+aaxx+aazz^ 

xxzz+i axzz+zaazz+aaxx+za’ x+a*. 

Leur différence eft aazz+2axzz+2a*x+a 4 , qui a 
ces deux nombres produifans aa+iax , aa+zz. 
La moitié de leur différence eft îzx — ax » dont le 
quarré lz A — axzz+aaxx étant égalé à la plus petite 
Puiffance xxzz+aaxx+aaz z,, l’on trouvera z,)o i 
^ 77 + »x + xx . Ainfi l’on aura encore cette Puiffance 
à égaler au quarré, aa+ax+xx , pour le côté duquel 
h 

prenant a...—, en forte qu’on ait cette Equation , aa+ax 

c mbx bbxx iabc 4 . acc 

+xx)o cia + » on trouvera x£ — , 

c ce bb — et 

& par conféquent z.)0 

bb—cc b b — cc 

Ainfi les cotez des trois quarrez qu’on cherche , fe- 
ront tels, " " 

iabc+*ec » abb-j-iabc, \M-\~ ubc -\- xacc % 
bb—cc 

Si ay> 1 2 , & que l’on fùppofe b & 2 , & c)d i , l’on 
trouverax)0 2o>y)0 3i, & zy)$ 6 , & les troisquar- 
rez qu’on cherche, feront 400, 1024, 3136, qur 
font encore tels que fi au Plan-plan de deux quelcon- 
ques on ajoute le Plan-plan fous le troifiéme & le 
même quarré donné, il vient trois nombres quarrez. 

Q^U E S T I O N V. 

Trouver trois nombres quarrez en proportion arithmétique. 

S I l’on met xx , yy» zz, pour les trois nombres 
quarrez qu’on cherche , on leur donnera la pro- 
portion arithmétique, en égalant la fomme des deux 
extrêmes aju double du moyen, par cette Equation, 

xx+xz. 
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v • ‘ » 

» • *•* " — 

*x+2.£)3 ryy , dans laquelle on trouvera z.p Sijy—xx. 

Ainfi l’on aura cette Puilfance à égaler au quarré, 

zyy—xx, ce qui fera facile, parce que la fomme i des 

unitez eft un nombrequarré. SuppofezdoncxX) «...y, 

pour avoir cette autre Puilfance à égaler au quarré, 

40 

yy+zyu—mté , pour le côte duquel prenan t y... — , en forte 

, . t , _ °iauy a,xvn 

qu on ait cette Equation, yy+iyw+uupyy— ■ — —\ . 

b bb 

l’on trouvera en entiers ypaa+bb , & upiab+ibb* 
& par confcquentxXMtf...2û£..i£, Ücz.paa+2nb-bb t 
& les trois qusrrez qu’on cherche , feront tels dont 
a*-—qti’b+ 2 aabb+qab*+b*. 

n A - 1- ianbb+ b\ 
n^+^b+mabb—^ab^+b* 

le premier eft le quarré de la différence des deux 
côte?, d’un triangle re&angle , & le troifiétne eft le 
quarré de la fomme des mêmes cotez : pour le fé- 
cond il eft égal au quarré de l’hypotenufe du même 
triangle. 

Si l’on fuppofe ap t , & bp i , les trois quarrez 
qu’on cherche, feront î , 2 y , 49 , dont les cotez font 
1 , y , 7 : le premier 1 étant égal à la différence des 
deux cotez de ce triangle redangle 3 , 4, 5, letroi- 
fiéme 7 étant égal à la fomme des mêmes cotez , 8 c 
le fécond 5 étant égal à l’hypotenufe du même trian- 
gle. 

Pour avoir une folution plus générale , fuppofe* 



au eu . 

xp —..y 1 & z,p — ... y , & au lieu de l’Equation conl- 
titutive xx+zxp zyy, vous aurez celle ci, — é- 

bb ^ 



ccwu 1 CJU 



dans laquelle vous trouverez 

dd d 

en entiers, up ibbcdy-iabdd , & ypaadd+bbcç , & 

au 
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4^o NOUVEAUX ELËMENS 
au lieu de x)q~ .... y» & de z.)o — ...jr, on aura 

b d 

X» zabcd+aadd — bbce , & z,)3 zabcd+bbcd — aadd, & 

tes trois quarrez qu’on cherche, feront tels, 

5 bcd ’ -H i aabbccdd- — ^ab'c’dy-b^c*. 
a*d*-\-zaabbccddy-b*e*. 
a* et * — 4 a’ bcd’ ■y-zaabbccdd+^ab* c ; d+b*c*. 

Si l’on fuppofe a)0i,^X>z*cX>z,&^)D3,les trois 
quarrez qu’on cherche feront en moindres termes de 
cette grandeur i , 25,4 9 , dont les cotez font 1, 5, 7. 



QUESTION VI. 

'Trouver trois nombres quarrez, en proportion harmonique. 

S I l’on met xx, yy, zæ. , pour les trois nombres quar- 
rez qu’on cherche , on leur donnera la proportion 
harmonique par cette analogie , xx, z,z. : : xx — -yy , 
yy—rz,3j m . de laquelle on tirera cette Equation , xxyy- 
yx~ï.)Dxxi z> — -yyz/z, , dans laquelleofr trou\r£**-" 

ZLy)v<zxx-*yy. Ain fi l’on aura cette Puiffance à égaler 
£. 

au quarré, zxx—yy , ce qui eft facile > parce que la 
foraine j des unitez cil un nombre quarré. Suppofez 
donc xyya+y , & vous aurez cette autre Puiflance à 
égaler au quarré, yy+<\ayy-iaa, pour le côté duquel 
prenant y ...b, en forte qu’on ait cette Equation, 

yy+^ay+zaayayy — zby+bb , on trouvera y )Q . 

bb-\-xab-\-xnn 4A-\-xb 

& par conlequent x)o , & z.Ja 

’ b4+iabï-4aib-+s* 

-- , & les cotez des trois quarrez 

aéiq - 1 xabby-x otnib-\-%rt 

qqon cherche, feront en entiers de cette grandeur, 
b*+ 6 ab' > +\ zaabb+iza’b+qa\ 
l£-\-^ab>-~ Sa’b-^^a 4 . 

P+tab*' — dpi' b — 4 a\ 

& 
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Si l’on fuppofe ajj 1 , Sc b ~) 0 1 » les trois quarrez 
qu’on cherche , feront en moindres termes de cette 
grandeur 1225,49, 15 , dont les cotez font 3 5, 7, 5. 

On peut refoadre autrement cette Queltion Uns 
qu’il foitbefoin d’une plus grande détermination , que 
celle qui arrive dans la folution precedente , à cau'fe 
des termes de differente affeâion : fçavoir en cher- 
chant premièrement trois nombres en proportion 
harmonique, pour les rendre enfuite quarrez, comme 
vous allez voir. 

Si l’on met x , y , tt , pour les trois nombres qu’011 
cherche, on leur donnera la proportion harmonique, 
par cette analogie, x,z.::x-y, y-z., dans laquelle on 



*1 

trouvera z.)d— — 



& l’on aura en entiers ces trois 



«-y 



nombres en proportion harmonique 2 xx—xy,ixy—yy t 
xj, que l’on rendra quarrez en cette lorte.. 



Egalez le premier nombre ixx-xy au quarré — 



***** 



ib 



pour avoir en entiers, x'Xtbb, & 7)3 ibb — aa, & le 
premier nombre ixx~xy fe changera en ce quarré aabb, 
dont le côté eft al, & au lieu des deux derniers ixy^yy, 
xv, on aura ces deux autres à égaler au quarré. 



laabb — a\ 

2 b 4 — aabb. 

Si l'on divife le premier 2 aabb — a 4 par le quarré na, 
&le fécond 2 b 4 — aabb par le quarré bb, on aura en 
leur place cette feule Pu ''(lance â égaler au quarré, 
2 bb — aa , ce qui eft facile, parce que la fomme 1 des 
unitez eft un nombre quarré. Suppol'ez donc by)u>-\-a, 
pour avoir cette autre Puiffance à égaler au quarré, 

aa+qau+zuu, pour le côté duquel prenant a. ..IX 

d . 

l’on trouvera en entiers u'p^dd+icd, & ayycc — 2 dJ, 
& par conféquent b~X) cc+icd+idd, xjo c 4 -\-y’d+%ccdd 



Digitized by Google 



4 <*i NOUVEAUX EÇ'EMËftS 
4-8c«&+-4<i 4 ,& yK e*+%c>d->cioccâd+ 1 6cd : +^. Ain fi 
les cotez des trois quarrez quon cherche, leronttclsi 
à+qcid+Üccdd+Ücd’+^d*. 
à+ZcU+zoccdd+iôcd’+^d*. 

c*+ I Zc J d+ 6 oc (, dd+ i 68 c W + i y 2^4. 3 3 6 c'>d*+ 
240 cctP+ç6cd 7 + 1 6d 8 

c 4 — -qccdd+^d* 

dont les cotez font 

CC+2ci+-2^. 

cc-^-^cd-\-zdd» 

c 4 +< 5 c ? J-h 1 zccdd + 1 2 cd'+^d* 

CC . zdd 

Si fon fuppofe c))i , &c d') 01 , les trois quarrez 
qu’on cherche, fe trouveront les mêmes qu’auparavant: 
mais fi l’on fuppofe c'p 3 , & dû 2 , les trois quarre- 
quarrez qu’on cherche, feront tels, 841, 1 6 8 1 , 14 r 3 72 1, 
dont les cotez font 29, 41, 1 189. _ 

Ou bien égalez le fécond nombre zxj—yy, auq«afre^ 

--'j pour avoir en entiers xfraa+bb, &cyy}ibb t Se 

les deux autres nombres fe changeront en ces deux, 
qu’il faut égaler au quarré , 

icâ+zaabb. 

zb*+zaabb. 

Divifez le premier za*+za«bb par le quarré <ut , & 
le fécond 1 b*+zaabb par le quarré bb, pour avoir en 
leur place cette feule Puiflance à égaler au quarré , zaa 
+2 bb. Pour cette fin fuppokz bx> « — ( 1, pour avoir 
cette autre PuilTance à égaler au quarré, 

a «ai, pour le côté duquel prenant za +— , ôn trouvera 
* * ... d 

en entiers aY) 2 dd—cc, & uyi^dd+^cd, & par consé- 
quent £ X> cc+qcd+ 1 dd> x'p 2 c 4 + d+ : 6 udd+i 6 cd- : +- 

td* t y )0 zà-\-\ 6 c> â+$occdd+i 2 C^H- 8 ^ 4 , &C. 

Si 
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TT A L G E B R E, Liv. III. 46} 
Si l’on fuppofe 1 , & dyy i . les trois quarrez 
qu’on cherche , fe trouveront de cette grandeur 25 , 
49 , 1225, dont les cotez font j , 7* 3 5 , comme dans 
la première folution. 

Ou bien encore égalez le troifiérne nombre xy, au 



quarré & vous trouverez en entiers xyobb, & 



a 



y') oaa, & les deux premiers nombres fe changeront 
en ces deux autres , 

2 b* — aabb. 
zaabb—a \ 

que l’on rendra quarrez, en divifant le premier parle 
quarré bb, & le fécond par le quarré aa , pour avoir 
en leur place cette feule Puiflànce à égaler au quarré» 
zbb—aa. Pour cette fin ,fuppofez byy u—a , pour avoir 
cette autre Puiflànce à égaler au quarré, aa-^u+i**. 



pour le côté duquel prenant l’on trouvera en 



entiers ayy idd-cc, & & par conféquent 

b cc+^cd+ idd>x )3 c li +^c' , d+Bccddi-2cd' , +^d\y'Xic 4 ^ 
^ccdd+^d*, &c. 

Si l’on fuppofe cyyj t & les trois quarrez 

qu’on cherche, feront de cette grandeur, 1 63 1432881, 
5712J, 28561 » dont les cotez font 40391, 239, 169, 



QJJ E S T I O N VII. 

‘ Trouver trois nombres quarrez * , tels que la fomme de deux 
quelconques fait un nombre quarré. 

F Ormez de ax & de by, ce triangle re&angle, 
zabxy, aaxx — bbyy, aaxx+bbyy. 

& réciproquement de bxôc d eayi ce triangle re&angle, 
labxy , aayy — bbxx, aayy+bbxx. 

& mettez 2 abxy , qui eft la hauteur commune à ces 
deux triangles, & leurs baies aaxx— bbyy , aayy-bbxx , 

pour 
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pour lescôtez des trois quarrez qu’on cherche, lefquels 
pair conféqucnt feront tels, 

4 aabbxxyy. 

<i 4 x 4 — zaabbxxyy+b x x*. 

— 2 aabbxxy y+b l x x . 

car ainfi le premier étant ajouté à chacun des deux 
autres fera un nombre quarré par la nature du trian- 
gle reâangle : & il ne refte plus qu’à égaler au quarré 
la fomme 4 aabbxxyy+a.y+b*y * , de ces 

deux autres. Pour cette fin fuppofez x, — - , & 

voiis aurez en entiers cette autre Puiffance à égaler aü 
quarré , fl 8 / 4 — 2 aïby 4 - b*y* + <\a}b'zy' . — 4 a’bz.y’ -+• 
6a (> bbyy%,z,-\- zaab b yyz,z, — 4 a s b**}y — ^(iVz. i y+d x b*zJ x + 
b* z, 4 y pour le côté duquel prenant a*y-b*y—$a>bz,y+ 
fifibbz .z+anbfiz-z- ^ j, Qn ttouvera en entiers y'yy b 9 — a 4 b s - 

«4 — £4 

^a'b y & z*X> 4^ 3 — 4^ 9 » & par conféquenr *x> 3^-^ 
2<i*^ 4 a 9 y & les cotez des crois quarrez qu’on cher- 

che, feront de cette grandeur, 

6aab li ~Sa 6 b l *—z$a xo b lo --%a ïi b s +6a I *bb. 
a tà — 1 ^a ic b*—^ 'i4<i n b t + i^a'b'^-hiiaW 6 — ^ ô . 

Za lX bb+ 1 6 a 1 * b ü — 1 6a 6 b 14 — Saab 1 *. 

Si l’on fuppofe a") 0 1 , & byy z ,_ou a) 0 z » & b ) 0 1 i 
les trois quarrez qu’on cherche* feront tels , 
1995529167424. 

2046475.302 s. 

5561295897600. 

dont les cotez font 1412632, 143055, 2358240. 



QUESTION 
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Q^u E S T I O N VIII. 



Trouver trois nombres cubiques , dont la fommefoit un cube i 



Première résolution. 

F Ormez de ce Binôme a'-\-b> , le cube fuivant, 

-+3 a'>b 6 -+b 9 t & mettez a 9 , îa ( 'b'-+ia i b\ 
b 9 y pour les trois cubes qu’on cherche, car ainfi leur 
fomme a 9 -+3a 6 b*-+3a*b 6 -{-P , fera un cube, dont le 
côté eft le Binôme a>-±b > , & il n’y aura plus qu’à éga- 
1er au cube le moyen 3 qui n’eft pas cu- 
bique. Divifez-le par le cube a'b> , pour avoir en 
moindres termes cette autre PuilTance à égaler au cu- 
be, , <|ui a ces deux nombres produifans, 

— ^ab-^ibby a-+b, dont le premier étant égalé , 
au quarré du fécond, par cette Equation , 3 aa — 3 aB 
~+$ùby)aa-±tab-\-bb, l’on trouvera & bx> 1, 

& les trois cubes qu’on cherche , feront tels , 512, 
216, 1 , dont les cotez font 8 , 6, r , & dont la foiû- 
me 729 a fa Racine cubique 9. 

Seconde refolution. 

Si vous voulez une refolution indéfinie , mettez 



ay 

x-+y> x ~-y> *“-j» 



pour les cotez des ttois cubes 



qu’on cherche, lefquels par confisquent feront tels, 

X ; -+5 xxy-+3 xyj-+y*. 
x ? — $xxy-±ixyy—y\ * 

X> — ;,ixvy_f ;3<»A.yy — *\y*l 

’Si b ib bS ( 

dont la fomme 5 * 3 — z*v-+6xyy -P ^1—^1 étant 

b àb bl 

multipliée par le cube P , l’on aura eh entiers 
cette Puiffance à égaler au cube, ib’x'-yôb'xyy— 
,abbxxv~\-iaabxyy-a>y ' , pour le côté duquel prenant 
5 a Pri t, ’ o £ 



\ % 
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— t ort trouvera en 



fe*ME 
entiers 



RS , 

x)0 6a s b-b 



Cu 3 b 3 , & y )0 3 a^bb-^ôaab^^b 6 — a ù , & les cotez des 
trois cubes qu’on cherche , feront tels , 

6a 5 b~\'$ci i bb-+6a’ b’—r6iiab i —\-qb 6 — a. 6 . 

6u s b — ^a 3 bb-\6cvb 3 — 6aab A — q^ 6 —}-*? 6 . 

$a s b — ^ab s —\-*y. 

Si l’on fuppofe aft 2 , & by> 1 > les trois cubes qu’on 
cherche, feront en moindres termes de cette grandeur 
9161 , 6859* 5832, dont les cotez font 21, 15», 18. 
Troifwne refolution. 

Ou bien mettez x-py , x— «y, x— y, ou bx-\-ay, 

b b 



bx — ay, bx — by , pour les cotez des trois cubes qu’on 
cherche , Jefquels par conféquent feront tels , 

abbxxy-Y^aabxyy— \-a 3 y 3 . 
b 3 x 3 — 3 abbxxj-+3 aabxyy—a'y 3 . 
b 3 x 3 — 3 b 3 xxy~\ 3 b 3 xyy — b 3 y 3 , 
dont la fomme 3 b 3 x 3 — 3 b 3 x xy—k-6aabxyy-y ^b 3 xyy — 
b 3 y 3 , doit être égalée à un cube pour le côte duquel 



on prendra — by-y-bx - & alors on trouvera en 

b 



entiers x)o ôaïbb-^ôaab*, Scy'yD qa G -r6 a*bb -f 3 aab^-l^ 
& les cotez des trois cubes qn’on cherche, feront de 
cette grandeur, a7 

6a*bb-\-6aab+- 3 r , $ a 3 b 3 —±6a s b— \-*y — ab s . 



6a*bb-±6aab*~ 3 a 3 b 3 — 6a 3 b — ~~+ab s . 

3 aab 4 — q.^ 6 — 

Si l’on fuppofe ayy x , & by) z , les trois cubes qu’on 
cherche, feront en moindres termes, de cette gran- 
deurp26i, 6859, 5832, dontles cotez font 21, 19, 18, 
comme auparavant, & dont la fomme 2195 xa â fa 
Kacine cubique 28. / 

ôuatrieme 
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j* * Quatrième refolution. 

Ou bien mettez x -+— , x — >)i ou bx-+ay' t 

b b 

bx-ay> b j ■> pour les cotez des trois cubes qu’on cher» 
«he, lefquels par conféquent feront tels, 

b'>x' , - s riabbxxy- s r'$aabxyy -+ a % y % , 
b’x > — 3 abbxxy-\ 3 aabxyy — aï y K 
b'y\ 

dont la fomme xb'x i -\6aabxyy-\b' i y b deviendra cubi- 

1 *a4bxxy 

que , en l’égalant au cube b*yi-)r6aabxyy-+ — -+> 

Sa 6 x3 xm * ™ 

, dont le côté eft by- 1 — 7 — , on trouvera en en- 

63 0 

tiers xyyôa^bb, Ôcyyyb 6 — 4 a 6 , & alors les cotez des 
trois cubes qu’on cherche , feront de cette grandeur, 

4*7 

6a A bb-+ab* — —r 



6a*bb — ab s - 4-4* 7 . 

b . . 

Si l’on fuppofe a~X) 2 , & byy 3 , les trois cubes qu on 
cherche, feront tels, 

44*86716872. 

4459534 I 3 *- 

2857243059. 

dont les cotez font 3538 , 1646, 1419 ,& dont la fom- 
me 51603494067 , a fa Racine cubique 3723 . 
Cinquième refolution. 

Ou bien mettez a-x , —-b, b y pour les cotez des 

d 

trois cubes qu’on cherche , lefquels par conféquent 
feront tels , 

a' — iaax-+'i > axx — x\ 

c3x3 •^bccxx~y» > bbrx i — /| 3 , 

*3 tld d 

b'> 

fi g 2 dont 
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^bbCX * " 

donc la fomme a' — $aax -\—~ - \-$axx 



7 6?C XX 



ci xi 



JJ 



Ji 



*r+ 

-x 3 y fera égalée au cube a 5 , afin que le refte de 

l’Equation fe puiffe abaiffer en le divifant par x : mais 
afi.i que lavaleur de xfe trouve rationnelle, il faut que 

l’Equation qui refte , fçavoir — iaa-+$ ax — — ~~ — j. 

3 bbc cixx 

f— — xaOoo, foit encore divifible par x , ce 



d 



u 3 



%bbc 



qui feroit poflible , fi les deux termes 3 aa , - — , qui 

de 

font de contraire aft'eâion, étoient évanouis» il les 

faut donc faire évanouir, par cette Equation, 1^1 

—3aa>oô, dans laquelle on trouvera en entiers d^pbby 
ëicy^aay & l’Equation précédente, — $aa-\-}ax — 

1^1 — xx X> o , fe changera en celle- ci. 



dd 



di 



iax- 






a°xx 



bî 
3 ibi 



b 6 



—xx» o, dans laquelle on trouvera 



x»— ' , & les trois cubes qu’on cherche, feront 

ai+bi 

en entiers de cette grandeur , 

a 11 — 6a 9 b 3 ~+i ia b b b — Sa 3 b 9 . 

8 a 9 b 3 — 1 2 a 6 b 6 -+ 6a 3 b 9 — b™, 
b 11 -+ 3 a 3 b 9 — 1 - 3 </ 6 £ 6 -+ a 9 b 3 . 
dont la fomme a 11 — \-ia 9 b 3 -\-ia b b t ~ J ra , b 9 y a fa Racine 
cubique a^^t-ab 3 > &. dont les cotez font a*-~iab 3 , 
ia 3 b — b* y a’b-\-b*. 

Si l’on fuppofe a» 2, & by> 1 , les trois cubes qu’on 
cherche, feront en moindres termes, de cette gran- 
deur 64, 125, 27, dont les cotez font 4, 5, 3, & 
dont la fomme 216 a fa Racine cubique 6 . 



aax 



Ou bien encore mettez a, b, b, four les 

u / cotez 
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cotez des trois cubes qu’on cherche, Je/queJs par con- 
féquent feront tels, 

a*. 

• hK 

a 6 x1 j*4xx " ja4rx 

1 -xaax — b'. 

1,6 4 ? J 

dont la fomme - ^[£-+3 aaxx , étant égalée 

4 < 

au cube a>-+iaax-\- 3<«cx-+x J , dont le côté eft a-j-x, 
J’on trouvera x)oi£hi_» & ^ es cô:ez des trois cubes 

qu’on cherche , feront en entiers , de cette grandeur, 
a 4 — ab > , a’ b — b* y ia’b-+b 4 y & les cubes feront tels, 
a 11 — \a 9 b’~Y b 6 — a’ b 9 . 

d 9 b> — ia b b 6 —Yi(Vb 9 —b lz . 

8a 9 i 5 +i zaW+âaW+b' 1 . 

dont la fomme a ll -\-6à 9 b’-ïiza s b (, -+2a'b 9 y a fa Ra- 
cine cubique a 4 — \-iab 3 . 

Sil’onfuppofea)o z , & by) i , les trois cubes qu’on 
-cherche, feront tels, 2744, 345» 49i$> dont les 
cotez font 14, 7, 17, & dont la fomme 8000 a fa 
Racine cubique 20. 

Q_U E S T I O N IX. 

Trouver trois nombres en proportion arithmétique y tels que 
la fomme de leurs cubes foit un cube. 

A Yant trouvé par la cinquième refolution du Pro- 
blème precedent , ces trois nombres, 
b 4 a 3 b. 
a 4 -~zab'\ 

2 a*b—b 4 . 

qui font tels que la fomme de leurs cubes eft un cube, 
on leur donnera la proportion arithmétique en égalant 

Gg 3 1a 
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la fomme des deux extrêmes au double du moyen, 
par cette Equation, la’O'pza * — 4 ab 3 , ou'aai 3 — , 

3 aab ûjo 3 X) o , laquelle étant divifée par 2 aa+ab+ 

\bb, donne celle-ci , a — 26)0 9 , dans laquelle on 
trouvera 2, & by> 1 > & les trois nombres qu’on 
cherche, feront 3 , 4, 5. 

Cette Queftion fe peut refoudre immédiatement, 
& fans avoir recours à la precedente ,fçavoir en met- 
tant a y a+b y a-\-zb , pour les trois nombres qu’on 
cherche, & alors leurs cubes feront tels, 

ah 

1 a' +iaab+$ abb+b 3 . 

a, 3 -\-6aab-\-izabb-\-%b 3 • 

dont la fomme eft ^a'+çaab+i^abb+^b* , qui a ces 
deux nombres produifans , aa+zab+^bb , 3^+3^» 
dont le premier aa+zab+^bb étant égalé au qnarré 
çaa+iSab+çbb , du fécond 3^1+36, qui eft éga\ àla 
fomme des trois nombres, on trouvera bX) — za: 
c’eft pourquoi on fuppofera — 2 a y & alOTSf? 

fomme précédente $a 3 +9aab+iiabb+çb 3 , fe chan- 
gera en celle-ci , çz, 3 — 39^^4-57^2- — 27 a’ » ll u d 
faut égaler au cube , pour le côté duquel prenant-- 
la+’fcy on trouvera en entiers«)o 149» &*)0445 » 

& par conféquent by) 407, & les trois nombres qu’sn 
cherche, feront 149, 256, 363 , & leurs cubes £■: 
ronttels, ‘ 3507949- / 

16777216. * 

47832147. 



' <579 1 73 1 2,- 

dont la fomme 67917312 a fa Racine cubique 1 >8- 
Ces mêmes nombres fe peuvent trouver au mofcn 
des trois premiers trouvez 3 , 4 , 5 . fçavoir en nat- 
tant «4-3 , «4-4 . «4-5 , pour les trois nombres qdon 
cherche, & alors leurs çubes feront tels , 



I 
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• . • a ’~- h 9/2/1H-27/1— f- 27 

/z*-}-! 2/2/2-448/2-}- 64 

» a ; -+i5rtflH-75rt-fi25 

‘ 3/z ; 4-36/2/24- 150/24-216 

dontlafomme 3 a}+i 6aa+ 1 50/24-216 , a ces deux 
nombres produifans 22/14-8/1-4 1 8 » 3/Z-H2, donc le 
premier 22/24-8/14- 1 8 étant égalé au quarré 9/2/24-72/1 
4-144 du fécond 3/Z4-12, l’on trouvera a'X) — l- C’eft 
pourquoi l’on fuppofera /z)oz, — j, & au lieu de la 
fournie précédente 3 a’+ 3 6,1/24-150/14- 21 6 , on aura 
celle-ci, à égaler au cube , 3 v4-’*»«-+y*.4-y » pour 
le côté duquel prenant |4-y&» l’on trouvera *)0 Îïï» 
& par conséquent <2)0— & les trois nombres qu’on 

cherche, fe trouveront les mêmes qu’au paravant. 

Ou bien ayant fuppofé aX> i > les deux nombres 
produifans — 1-8^4- 1 8 , 3/24-12» fe changeront en 
ces deux autres , **+& 4 -J, 3^4-î, dont le premier 
/.«,4*z-4-? étant égalé au quarré ^^2.4-92,4 - \ du fécond 
32,4-1» on trouvera z,» — 1 , & par confequent a'X) 
— ï. C’eft pourquoi il faudra encore fuppofer aX> 
u> — f , & alors la fomme précédente 3 a'+$ 6/2/24-1 50/x 
4-216, fe changera en celle-ci , 3« ; — 4-’J« — y, 
laquelle étant égalée au cube — Y4-V« — n«« +‘}î\ ui » 
dont lccôtécft — î4-y«» l’on trouvera »)o — ï^,& par 
confequent a'X) — \ Ô?» & les trois nombres qu’on 
cherche, fe trouveront les mêmes qu’auparavant. 

Ou bien égalez le premier nombre produifant/z/2-4 
8/24-18, au quarré aa — zab+bb, dontlecôtéeft/i...£, 
** — 18 . A , 

& l’on trouvera a'X) — —— > & au lieu du cote a... b. 

2ü-f-S 

on aura celui-ci, ** 4-8*4-18 , qu’il faut égaler au fe- 
*-■48 3**4-24*4-41 

cond nombre produifanc 3 /14-1 z , ou — — — ,pour 

G g 4 . avoir 
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avoir &X> — 2 , & par conséquent — 1 * comme 

auparavant. 

Ou bien encore égalez le premier nombre produi- 
(ant ^+8^+18, au quarté aa+iab+bb , dont le côté 

bb — 18 

eft a+b, pour avoir ny^ - — -7» & par confequent 
Zb—bb—iQ ® 

a+bY> , qu’il faut égaler au fécond nombre 

8 — \ bb — 14^+41 

produifant 30+12 » ou , pour avoir £)o 

8 — 1 b 

ou Ax> 3 , & par conféquent o» — ; , ou 0) 0 — Î, 
comme auparavant. 

QUESTION X. 

Trouver en nombres un triangle reB angle , tel que la fom 7 
iwe rfrj cubes de fes trois cotez, foit un cube. 

A Yant trouvé par la cinquième refolution de la 
Queftion precedente ces trois nombres, 
b*+aâb, 
o 4 — 2 ab' 

2 aàb—b*. 

on les pourra prendre pour les cotez du triangle rec-r 
tangle qu’on cherche , parce que la fournie de leurs 
cubes eft un cube. C’eft pourquoi il n’y aura plus, 
en prenant le troifiéme côté 2 aàb — A 4 , pour l’hypo- 
. tenufe , qu’à égaler la femme des quarrez des deux 
premiers au quarré du troifiéme , par cette Equation, 
40^— 4o 3 A 5 +A*)oA 8 +2a J A î +rt 6 Z'Â-+o*— 4 o 5 ^ 3 +4ooA 6 , 
ou ^b b +6ab 5 — 40 ; £ î — $a*bb+a 6 y) o, laquelle étant di- 
. vifée par 2 b’— a*, on a cette autre Equation , 2 P+ 
^a.bb—aà'n o, qui fe peut encore divifer par bb+iab+ 
aa, & vient cette derniere Equation , ib— 0)0 o > dans 
laquelle on trouvera 2 , & £)o 1 * & le trianglç 
tc&angle qu’on cherche , fera 3, 4, 5. 

/ Cette 

/ 

/ 

/ 
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Cette 'Qucftion fe peut refoudre immédiatement, 
A- fans avoir recours à la precedente, fçavoir en for- 
mant des deux quantitez indéterminées a , b , ce 
triangle redangle , aa+bb, aa~bb, xab , & alors les 
cubes des trois cotez feront tels, 

a b + 5 a*bb + 3 aab*+b 6 . 
a 6 — } a*bb + 3 aaù*—b ,J . 

8 a’b\ 

dont la fomme xa 6 +6aab*+8aib> aces deux nombres 
produifans, aï+xaïh+aabb, xaa— ^ab+6bb, dont le 
fécond xaa—^ab+ôbb étant égalé à la Racine quarréc 
aa+bb du premier a*+xa’b+aabb, par cette Equation, 
2 aa — +ib~+6bb )o aa— Ybb , l’on trouvera a X) xb, ou 
aX> 3^» & conféqucnt a# 2, & b# 1 , ou aj3 3 > 
& i , & le triangle reâangle qu’on cherche, fera 
3, 4> 5 , ou 6, 8, 10. 

Ou bien parce que la fomme des cubes des trois 
cotez d’un triangle re&angle eft divifible parla fomme 
des trois mêmes cotez, & même par la moitié de cette 
fomme , l’on connoîtra que la fomme précédente, 
}a (> -\-6aab‘ i -+8a i b'> , a ces deux nombres produifans, 
aa-+ab, xa*—xa' , b-+xaabb-+6ab' , t c’eft pourquoi on 
égalera le fécond au quarré du premier , par cette 
Equation, xa*—xa’b-+zaabb-+6ab' > '$a*-+xa’b- 1 raabbi 
qui fe réduit par l’antithefe à celle ci , a 4 — ^a' , b-+aabb 
-+6ab> )Q o , laquelle étant divifée par aa-+ab , on a 
celle ci, aa-^ab-+6bb'X) o, dans laquelle on trouvera 
a'Xizb» ou ay> }b, comme auparavant. 



Q, ü E Sj 
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\ 

Q U E S T IO N XL 

* ' ( 

Trouver en nombres , deüx triangles refl angles de differente 
efpece, où les differentes des contours , des hypotenufes, 
des plus grands des deux autres côte z, , & des plus pe- 
tits , /oient des nombres quarrez,. 



F ormez de_y & de x-fy; & de y & de x—y t ces 
deux triangles reftangles, 

xx- J rixy~\-iyy y xx-\-zxy , 2 xy~+ 2 yy. 
xx — ixy-+zyyy xx—zxy , 2 xy — 2 yy. 

4 xy 4 Xy 4 yy 

La différence de leurs contours eft %xy-\-yyy , qu’il 
faut égaler au quarré : la différence des plus petits 
cotez eft 4 yy, qui eft un nombre quarré : la différence 
des plus grands cotez eft 4 xy , qu’il faut auflï égaler 
au quarré : & la différence des hypotenufes eft auffî 
459 Ainfi nous avons feulement ces deux Euiflances 
à égaler au quarré, 

8xjH-47> 

Egalez la première Sxj-^.au quarré ~-,poui 

avoir en entiers, x» aa—bby Ôcy/nbby &lafecen- 
de 4 xy , fe changera en celle-ci , Saabb—üb* , ou 
zaa xbby que l’on rendra quarrée en fuppofânt ayy 
x,+b , pour avoir cette autre Puiffance à égaler au 
quarré , 2ZÆ-+4 bz, , pour le côté duquel prenant 

7» en forte qu’on ait cette Equation , zz*-i-Abz.'yy — , 

l’on trouvera en entiers, b^cc—zddy & & 

par conféquent a) 0 cc-ïzdd ,x£ Sccddy & 2 c 4 — 

2ccdd-+8d* y & les deux triangles reétangles qu’on 
cherche, feront tels, “ ~ ““ /- 

«c*-— 
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j ' ' ' 2c*— 8c 6 <£i-f3 ïcV 4 r~3 zccd 6 -^ zü* 

— %c 6 dd-+\6c A d *— 3 zccd 6 
le*— %c b dd— biôc+d*— 3 zcci 6 — }-32<i 8 

2C* — î4«; 6 ^-fp<5c 4 J 4 — ^cc/P — [-J 2 d* 

8 c b dd — 48CV-+3 2ccd 6 

— 2c*-+24cV</ — 8oc 4 ^ 4 -+96cci s H- 3 2^ 
dont les nombres générateurs font tels, 
c 4 — 4cc<W-+4<f 4 , c 4 -+4i/ 4 
e 4 — yccdd— 1-4^ 4 , — c*-+'&ccdd — 4 d*. 

Si l’on fuppofe <rX) 1 , & ^X> 1» les deux triangles 
rectangles qu’on cherche, feront tels, 

26, 24, 10. 

10, 8 » (î. 

& fi l’on fuppofe c)o 3 , & dx> 1 , les deux triangles 
re&angles qu’on cherche, feront tels, 

21026, 21024, 290. 

20450, 20448, 286. 

L E M M E I. 

’r cuver en nombres un triangle re SI angle , tel que la dif- 
ferente du quadruple de J011 aire & de la différence 
des quarrez des deux cotez, fott un nombre quarré. 

S I l’on met xx — yy , 2 xy , xx+yy , pour le triangle 
rectangle qu’on cherche, & que l’on prenne zxy 
pour le plus grand des deux cotez , la différence de 
leurs quarrez fera Cxxyy — x 4 — _y 4 , laquelle étant ôtée 
du quadruple de l’aire, ou du double du produit fous 
les deux cotez , qui cfl 4x7 — 4x7* , il réitéra x 4 ~p 
4x7 — 6 xxyy — 4X/H ty 4 , qu’il faut égaler au quarré, 
pour le côté duquel prenant xx — zxy-\yy , en forte 
qu’on ait cette Equation, xM^x^ — ôxxyy — %xy'> 
H/X)* 4 -- — 4 xy-^ 6 xxyy-~qxy>-ïf ) l’pil trouvera 

xX)}, 



(premier 
f triangle. 



J 



(fécond 
f triangle. 
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xx> S > & yX> 2 , & le triangle reéiangle qu’on cher- 
che, fera $ , 12, ij. 

On trouvera le même triangle en égalant le Puif- 
fence precedente x*-\-qx>y—6xxyy—^xy'’+y* au quarré 
x 4 +4 xy — ôxxyy — ioxy*+itf t dont le côté eh xxq- 
z xy — 5 yy : mais en l’égalant au quarré x 4 -+4x^-+ 
6xxyy->c^xy’— 5 ry * , dont le côté eh xx— f-2xy— f_y, on 
trouvera xy > — 3 , & 7)0 a : c’eh pourquoi on doit 
fuppofer xX>z> — $ * & à caufe de 2 , la Puilfance 
precedente x 4 h-4x j j — ôxxyy — 4*/-+7 4 , fe changera 
en çelle-ci , z, 4 — 20Z. 3 — Ho2*z- — i48z.-+i , laquelle 
étant égalée au quarré z, 4 — 2 oz. ; + 9 8z+ 2 cm- 1 , dont 
le côté eh z,z, — îoz. — 1 , on trouvera 2,3042, & au- 
lieu dexX)* — 3 ,on auraxX>39>&à caule dey joz, 
Iç triangle re&angle qu’on cherche, fera 1 5 1 7 , 1 5 <5, 

Il ch évident que le premier triangle trouvé 5 , 12. 
13 , fatisfait à la Quehion , car le quadruple de Ton 
aire eh 120, d’où ôtant la dift'erence 119 des quar- 
rez 25, 144, des deux cotez 5 , iz, il rehe ce nom- 
bre quarré 1 , dont le côté eh 1. Il eh évident aufïl 
que le fécond triangle trouvé 1517, 156,1525, iatis 
fait à la Quehion , car fi le quadruple de ion aire 
473304 eh ôté de la différence 2276953 desquarrez 
2301 289, 24336, des deux cotez 1517, 156, il rehe 
ce nombre quarré 1803649, dont le côté eh 1343. 

L E M M E II. 

*• • 

% 

Trouver eu nombres un triangle r eSl angle , tel que la fomme 
du quadruple defon aire & de la différence des quarrez, 
des deux cotez , , foit un nombre quarré. 

S I l’on met comme auparavant , xx — yy , 2 xy , 
xx+yy , pour le triangle re&angle qu,’on cherche, 

ôc 



Digitized by Google 



v# A L*G E B R E, tiy. ML 477 
& qu’on prenne xx — yj pour le plus grand des deux 
cotez, la différence de leurs qnarrez ferax 4 - 6 xxj/ 4 -/, 
laquelle étant ajoutée au quadruple de faire, quieft 
4x7 — 4xy J , l’on aura cette fomme à égaler au quar- 
ré, x 4 +4x^ — 6xxyy — /\xÿ'+y? , pour le côté duquel 
prenant xx — ixy+yy , ou bien xx+2xy — 577 , on 
trouvera x)o 3 , & y )o 2 : & comme ces valeurs ne 
fe trouvent pas propres, on fuppofera x)02+3 , 8cà 
eau fe de 7)0 2 , la Puiffance precedente, x 4 +4x^— 
6xxyy — 4 >y 5 +7 4 , fe changera en celle-ci, *, 4 +2o<. î + 
io2z.z,-+i48z.-H , laquelle étant égalée au quatre 
z, 4 — 1482^+5474*.*+ 1 482+ 1 , dont le côté cft 1 + 
742. — 2Æ, l’on trouvera 2- x>‘çï 0 * & par conféquent 
xjo'î'/, & le triangle redangle qu’on cherche , fera 
en entiers de cette grandeur, 

2150*05, 246792, 2165017. 
qui fatisfait aux conditions de la Queftion : car le 
quadruple de fon aire, 1061652293 520 , étant 
ajouté à la différence 4565466027761 , des quarrez 
6090629x264, 4626396319005 , des deux cotez 
..46792 , 2150905 , il vient ce nombre quarré, 
^62713838321281 , dontle côté 6112372159. 



QUESTION XII. 

p rouver en nombres un triangle reB angle , chia différence 
des deux cotez . , & l'hypotenufe , foient des nombres 
quarrez * 

A Yant trouvé par le Lem. 1. ce triangle redangle, 
5 , i2, 13, formez de ces deux cotez 5 , 12, 
cet autre triangle rcdangle 119, 120, 169, quifefa 
celui qu’on cherche : car la différence x des deux 
cotez 119, i2o, a fa Racine quarrée 1 , &l’hypote- 
nufe 169 a auffi fa Racine quarrée, qui eft l’hypote- 
„ nufe du triangle redangle générateur 5 , 12 , 13. 

Ou 
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Ou bien ayant trouvé par le Lem. t. cet autre 
triangle reétangle 1 5 1 7 , 1 56 1525, formez de fes 
deux cotez 15 17, 156, ce fécond triangle re&angle, 
2276953, 473304, 2325625, qui fatisfont aux 
conditions de la Queftion : car la différence 1803649 
des deux cotez 2276953 , 473304, afaRacinequar- 
rée 1343 , & l’hypotenufe 2325625 a aufli faRacinc 
quarrée 1525 , qui eft l’hypotenufe du triangle rec- 
tangle générateur 1 5 1 7 , 156, 1525. 



Scolie. 



Il eft évident que par cette Queftion , l’on trouve 
deux nombres , dont la différence e/l un nombre quarré t 
& lafomme de leurs quarré z, un nombre quarré quarréy 
ces deux nombres étant les deux cotez de l’un des 
deux triangles re&angles précedens : mais ces deux 
nombres fe peuvent trouver immédiatement en cette 
forte. 

Si l’on metx, y , pour les deux nombres qu'ou 
cherche, on aura cette Puiftance à égaler au quarté* 
x...y y & cette autre Puiftance à égaler au quarré- 
quarré, xx+yy. 

11 faut premièrement égaler au quarré la fournie 

xbxy b b xx 

xx+yy y comme au quarré^ h , dont le côté 

bx ^ ^ 

eftv...--, pour avoir en entiers x)o iab , ôcyXtbb 

* bx 

.\.aa, & au lieu du coté précèdent 7... — , on aura 
celui-ci, aa+bb , qu’il faut encore égaler au quarré, 

, bbcc , „ 

comme au quarré , aa -4 , dont le cote eit 

bc * ^ 

a... — y pour avoir en entiers a cc . . . dd , ôc by^ 2 cd, 

d 

& par conféquent x)o ^c 3 d...^cd ^ , Ôc y"# e*-6ccdd+d 4 -i 

& 
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& au'lieu de la différence x . . .y , on aura celle-ci à 
égaler au quarré , c 4 — 4 c 3 d — ■ 6 ccdd+Acd î +d * , pour 
le coté duquel prenant cc — 2 cd+dd, l’on trouvera en 
entierscX) 3 ,&parconféquent a ) 0 5 , 1 >X> 12, 

x) o 120. 8 c yX 119. Ainfi les deux nombres qu’on 
cherche, feront 119, 120, comme auparavant. 

Si vous voulez deux autres nombres, fuppofez 
<13312, &Æ3Q2 — 5 , pour avoir x 30242. — 120, 8 c 

y) Dz.z, — 102 — 119, & au lieu de la différence x...y, 
on aura celle-ci , 22 — 342-fi , qu’il faut égaler au 
quarré, &aulieudelafomme<M4-W* on aura celle- ci, 
2.2 — 1 oz,— 1-169. Ainfi on aura ces deux Puiflances 
à égaler au quarré, 



2.2. — 3 4Z.-+ 1. 

2.2. — 102.— h 1 69. 

Leur différence eft 242.4-1(58, quiacesdeux nom- 
bres produiîans , 14, V ,z *~+i2. La moitié de leur 
différence eft 1 — ‘2. , dont le quarré 1 — y 24-$* 
étant égalé à la plus petite Puiflance 22 — 342.4-1, 
on trouvera 230 n* 1 » & par conséquent £30 "j 7 , x3o 
&9-3 o“«V', & les deux nombres qu’on cher- 
che , feront en entiers de cette grandeur , 473304, 
*227(595 3 , comme auparavant. 

On aurait pû ici égaler au quarré les deux Puiflan- 
ces precedentes 22 — 3424-1 , 22 — i C2.4-1 69 , en 
égalant leur produit 2, 4 — 442. 3 4- 5 102.2, — 57562,4-169, 
au quarré 2 4 — 442*— 1-45822-4-57224-169 , dont le 
côté eft 22 — 222 — 13 , pour avoir 2)3 n‘ » comme 
auparavant. 



<^U E S- 
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CL U E S T I O N XIII. 

^Trouver en nombres un triangle reEl angle , où la fotnme 
des deux cotez , , & Ihypotenu/e , /oient des 
nombres quarrez 

A Vatit trouvé par le Lem. i. ce triangle re&angle, 
2150905 j 246792, 2165017, formez de fes 
deux cotez 2150905, 246792, cet autre triangle 
redangle , 1061652293520 , 4565486027761 , 

4687298610289 , qui fera celui qu’on cherche: 
car la fomme 5627138321281 de fes deux cotez 
1061652293520, 456586027761 , afaRacinequar- 
rée 2372159» & l’hypotenufe 4687298610289 aaufïi 
fa Racine quarrée 2165017 , qui eft l’hypotenufe du 
triangle redangle générateur , 2150905, 246792, 
1165017. 

Cette Queftion fe peut refoudre immédiatement, & 
làns avoir recours au Lem. 2. en cette forte. 

Formez de x , & de x+y, ce triangle redangle, 
ixy+yy* zxx+z xy y rxx+zxy+ÿyi & afin que la fem- 
me zxx+qxy+yy des deux cotez devienne quarrée, on 
multipliera ce triangle redangle par la même fomme, 
& alors l’hypotenufe îxx+zxy+iyy , fe changera cr. 
celle-ci, 4x 4 +i2x J jy-fi2xx7)/+6x7 ; +7 4 i qu’il taut éga- 
ler au quarré, pour le côté duquel prenant 2xx+ 
3 xy~yy* on trouvera x)o 12, &7)0— 7. C’eit pour- 
quoi on fuppofera^X» 7 » & la PuifTatice précédente 

4x 4 + 1 2x7+ 1 zxxyy-\-6xy'+y* , fe changera en celle-ci, 
— F44 2 - 3 — F 5 io*a-+j 75 62.-4169 , laquelle étant éga- 
lée au quarré 169-+5756&-+ 9 °- z,z,- s 2I—v-s r z,\ 

*878 l6 9 ‘î 

dont le côté eft 13-+ z, — z-z., on trouvera 

204807 3^^ & p ar çonféquent y£ &à caufe 

20 fôi ' tof 66 / de 
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^cx»i2)0— — » on aura M . ro9 ? f , &l c 

iOf66 1 Of66 

triangle redangle qu’on cherche) fe trouvera le m€- 
me qu’auparavant. 

4 

Scolie. 



Il eft évident que par cette Queftion» l’on trouvé 
deux nombres, tels que leur fomme eft un nombre 
quarré, & la Tomme de leurs quarrez un nombre quar- 
ré-quarré , ces deux nombres étant les deux cotez du 
triangle re&angle précèdent : mais on peut trouver 
trois nombres de cette qualité, comme vous allez 
voir dans la Queftion fuivante. 



CLU E S T I O N XIV. 

'trouver trois nombres , tels que leur fomme foit un nombre 
quarré y (y la fomme de leurs quarrez. un nombre 
quarré- quatre'. 

A Yant mis x, y, t, , pour les trois nombres 
qu’on cherche , on aura félon les conditions de 
la Queftion , cette Puifl'ance à égaler au quarré « 
-+J4-*. , & celle-ci à égaler au quarré -quarré , xx-fr» 

yy+z.z.. 

Pour rendre premièrement quarré-quarrée la Puif- 
fance xx+jy+z.z, , on l’égalera au quarré , & encore le 
côté de ce quarré au quarré. Pour donc égaler au quar- 
ré la Puiffance xx+jy+zz, on prendra x+y . . . z. , pout 
le côté de ce quarré , lequel par conféquent fera xx-f- 
2 -xy+yy — zxz — ijrz+za,» de forte qu’on aura cette 
Equation , xx+yjr+z,z,y) xx+zxy+yy — zxz. — 2 yz,+z£, 

dans laquelle on trouvera — ’» & les trois nom- 

// Parti'- H h bteS 
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bres qu’on cherche, feront en entiers de cette granS \ 
deur, xx-t-xy , yy+xy , xy, 8 c au lieu de la première 
Puillancex+y+z. , on aura celle-ci à égaler au quarré* 
xx+3 xy+yy, & au lieu du côté précèdent x+y... x* 
on aura celui-ci à égaler au quarré xx-f-x^+j^. Ainfi 
on aura ces deux Puiliances à égaler au quarré, 

, . xx-l -3x7-1-77. 

xx-+xy-+yy. 

ce qui fe peut faire ici en égalant leur produit x 4 —!* 
qx’y-\-')Xxyy-~ 3 >-j\xy\-~\ry* , au quarré x^—^^x’y-^rixxyy- 
4 xy’H-y 4 , dont le côté eft xx-^rixy ...yu ou bien au 
quarré ^ 4 -+4x/ ; —l-5xxxy“+2x î ^-4-ïX 4 , dont le côté eft 
yy- j rzxy-y\yy , & alors on trouvera x)o 8 , & >X> — }î 
& comme cette derniere valeur eft niée, on fuppofera 
y') o » — 3 , & à caufe de x)o 8 , on aura cet autre pro- 
duit à égaler au quarré, 49-4-884»— i-86»»-i-20» ; -+w 4 
pour le côté duquel prenant 7-4- ou bien 
«W-4-10W-+7, on trouvera »X)‘”. & par conféquenr 
y X) ’V , & les trois nombres qu’on cherche , feront en 
entiers de cette grandeur, 1x376, 36465,9x40, qui 
fatisfont à la Queftion : car leur Comme 58081 a fa 
Racine quarrée 241 , & la Comme 1568239x01 de 
leurs quarrez 153 165376, 1329696225, 85377600,, 
a fa Racine quarré-quarrée 199. 

Ou bien ayant trouvé xX> 8 , & 7)0 — q , les trois - 
nombres qu’on cherche, feront 40, — 1 5, 24 : & com- 
me il en a un nié, on mettra xH-40, x — 1 5,x-+24, 
pour les trois nombres qu’on cherche, dont la fomme 
3X-+49 doit être quarrée, & la fomme 3*x-f98x-+ 
2401 de leurs quarrez xx— 1-8 ox-4 1600. x.v — 30X-P 
225, XX-+48X-+576, doit erre quarré-quarrée. 

Premièrement pour rendre quarré quarrée la fomme 
des quarrez 3XXH-98X-+2401 , on l’égalera au quarré 
aaxx — 98flx-i-240i , dont le côté eft ax ...49 , & 

*' l’on 
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S f.> O 8 l +08 . n T 

l’on trouvera xX> — & au lieu du côté precedent 

. qu’il faut 



aa- 



i . 49^+93*»+i47 



? — 3 



ax ... 49 , on aura celui- ci , 
égaler au quarré, & au lieu de la fomme des nombres 

„ . 40*4+194^+147 _ 

3X-449 > on aura celle-ci » . Amfi 

nous avons ces deux Puiflances à égaler au quarré , 
4933-4983-4147, 4933-42943— 4147. 



33 3 . 

ce qui fe fera ici en les divifant chacune par le nombre 
quarré 49, & en multipliant enfemble les deux quo- 
tiens, ou bien feulement leurs Numérateurs 33+23+3, 
33-463-43 • pour avoir en leur place cette feule Puif- 
fance à égaler au quarré, 3 4 — 483 } -4i 833-4243-49, 
pour le côté duquel prenant 3-443— 4-33 , on trouve- 
ra 3)0—6. C’eft pourquoi on fuppofera 3)0 «— 6 , & 
l’on aura cette autre Puiflance à égaler au quarré, « 4 - 
ideo'-hçoaiu — 192W-+81, pour le côté duquel pre- 
nant 9 -' î i w-4m«, on trouvera «)oV» & par conséquent 
3 X) V » & » X) ’’’* , & les trois nombres qu’on cherche, 
feront en entiers de cette grandeur 1 05 1 6, 9 801, 10 3 08, 
qui Satisfont aux conditions delaQueftion, parce que 
leur fomme 30625 a fa Racine quarréc 175, & la fom- 
rae 3 1 2900721 de leursquarrez 1105862 56, 96059601, 
106254864, a fa Racine quarré -quarrée 133. 

Ou bien encore faites du Binôme x\-+iyy, le quar- 
ré fuivant x 4 -44xxtj>-447 4 , quieft compofé des trois 
quarrez x 4 , 4 xxyy, 4^, dont les cotez font x.v, 2 xy t 
2 yy, que vous prendrez pour les trois nombres qu’on 
cherche, car ain’fi la fomme de leurs quarrez aura fa 
Racine quarrée xx-4 277, qu’il faudra encore égaler au 
quarré: & comme il faut aufli égaler au quarré la fom- 
me XX— 42x7— 4277 des trois nombres , on aura ces deux 
Puififanees a égaler au quarré,. . ... 

H h % » 
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;• XX-+lxy-+zyy t 

, XX-+ 2 T)». 

Pour cette fin égalez leur produit x^^xxyy-vix^y 
-+4x; 5 -+4jv 4 , 311 quarré qxx^-H-ix 

dont le côté efl zyy—±xy-\-lxx , «x vous 'trouverez 
x)0 — 8. & y'&y. C’eft pourquoi vous fuppofcrez 
x~X)z, — 8 , & à caufe de j)o 7 , le produit pieccdent 
x 4 — Pq..vx^— l-2.v 3 _y-+4xv 3 — 447 1 , fechangera en celui ci, 
z. 4 — 1 8 z. 3 -+244^-+i 1 24*,— j-8100, lequel étant égalé 
au qnarré z, 4 — i8z, J — f 26 «^.z, — i620z,-+8 *oo , dont 
le côté elt z-z, — çz,— 1-90 , on trouvera z,}} 4 # , & par 
conféqüent x X) ’ T V > & à caufe de y X) 7 X) V? . les trois 
nombres qu’on cherche, feront en entiers de cette 
grandeur, 64800, 42840, 14161, qui fatisfont aux 
conditions de L Quelhon: car leur fomme 12 1801 a 
fa Racine quarrée 349, & la fomme 6234839 52 1 de 
kurs quarrez 8 1 99040000, 1835 265600, 200533921^ 
a fa Racine quarré -quarrée 281. 

Si vous voulez de plus petits nombres, les voici, 
69 , 2382, 3174, qui fatisfont aux conditions de U 
Queltion: car leur fomme 5625 a fa Racine quarrée. 
75, & la fomme 15752961 de leurs quarrez 4761 
5673924, 1074276, a fa Racine quarré -quarrée 63., 

Les trois nombres fui vans font encore plus petits, 
64, 152, 409, & ils fatisfont auflî à la Que fl ion : 
car leur fomme 625 a fa Racine quarrée 25 , & la fom- 
me 194481 , de leurs quarrez 4096, 23104, 167281, 
a fa Racine quarré quarrée 21. 

Mais les plus petits de tous font les trois fuivans, 
8 , 49 , 64 , qui fatisfont aufli aux conditions de la 
Queftion : car leur fomme 1 2 1 a fa Racine quarrée 11, 
& la fomme 6s 61 de leurs quarrez 64, 2401 , 4096, 
a fa Racine quatre quarrée 9. 

On 
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On peut trouver quatre nombres de la même 
qualité , & même leur ajouter quelqu’autrç con- 
dition , comme vous alUz voir dans la Càueftion 
fuivante. 

Q^U E S T I O N XV. 

Trouver quatre nombres tels que Lut fomme foit un nombre 
quatre y (J la fotnme de leurs quarte e. un nom- 
bre quart é quatre. 

A Yant trouvé par la Queftion precedente trois 
nombres de cette qualité, comme 8, 49, 64, 
memzx, 8-+x, 4y — 3*, 64-+*, pour les quatre 
nombres qu’on cherche , afin que leur Comme 1 2 r t'oit 
un nombre quarré, dont le côté eft n : c’eft pour- 
quoi il ny aura plus qu’à égaler au quarré quarré 6j 6 1 , 
la Comme 6561 — 15c*— }-i2xx de leurs quarrez xx, 
644- 1 <5x—fxx, 2401 — 4 V-+9XX, 4096-^-1 2 8x-+xx, 
pour avoir xï>y, tk les quatre nombres qu’on cher- 
che , feront en entiers de cette grandeur, 50, 82» 
306,46, qui fatisfont à la Queftion : car leur lomme 
484 a fa Racine quariée 22, & la Comme 104976 de 
’eurs quarrez 2500, 6724, 95636, 2116, a la Raci- 
ne quarré quatrée 18 • 

Cette Queftion Ce peut reCoudre immédiatement, 
& fans avoir recours à la précédente, & faire mêmes 
que lçs quatre nombres qu’on cherche, Coient en 
proportion arithmétique , Cçavoir en cherchant pre- 
mièrement trois quarrez, y dont la fomme foit un Quatre- 
quarré , en cette forte. 

Faites du Binôme xx-+i_yy , le quarré Cuivant x 4 -^ 
4XX77-P 4/*, qui eft compofé de ces trois quarrez x 4 , 
^xxyy , qy 4 , que vous prendrez pour les trois que l’on 
chcrçhç, carainfi leur fomme xH-qxxyy*-^ 4 » aura 

H h 3 fa 
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fa Racine quarrée xx-+2 yy: c’eft pourquoi il n’yaura 
plus qu’à égaler au quarré cette Racine quarrée xx-+ 
24^, pour le côté duquel prenant x...a, en forte qu’on 
art cette Equation, xx-^iyyfyxx — zax-+aa, on 

trouvera x£— — > & les cotez des trois quarrez 

24 

qu’on cherche , feront en entiers de cette grandeur, 
rt 4 — qay—Say 3 , 8 aayy t par le moyen def- 
quels on refoudra la Queftion propofée en cette forte. 
-> Mettez %> , x. — a 4 -+^aayy— 4/ , z , — ^ay-j-8ay> , 
$aayy — pour les quatre nombres qu'on cherche, 
aufquels on donnera la proportion arithmétique, en 
égalant la fomme Saayy des deux extrêmes à la fomme 
— rt 4 ~~4^ ^y-Vyaciy - — des deux moyens , 
& alors on trouvera z,)o \a+-+ia , y-+iaayy—4ay’-ïzy\ 
& les quatre nombres qu’on cherche, leront de cettr 
grandeur, 

: * ±a*-{-2a~y-+zaayy — 4^y’-+ î > - - 

. — ia*-y-za } y-+6aayy — qay’—iy 4 . 

la*—2ay-y-iaayy-+Ÿtj’-+iÿ i ‘ 

— \a 4 ~ ia’y-±6aayy-+<\ay’—iy\ f . 

qui fatisfont aux conditions de la Question, parce qu il 
arrive que leur fomme 1 6 aayy a fa Racine quarrée 4 a y > 
& que la fomme de leurs quarrez, a % — \-8a h yy~\-2^a:\ 
^■zzany^iéy* , a fa Racine quarré- quarrée «. -h 
aj y, &c. ‘‘ 

LEMME. 

'Trouver en nombres un triangle reSlangle , tel que le dou- 
ble du produit fous le plus petit des deux cotez. & Textes, 
de Fhypotenufe fur le plus grand , foit un nombre quarré. 

^ I l’on met x-ty pour le plus grand des deux côtes, 

O x-y t pour le plus petit » & & pour fhypotenufe du 

7 7* • * 4 - 4 - ■ -r. ; ■ “ " v - tringle' 
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triangle re&angle qu’on cherche , on aura cette Puif- , 

fance à égaler au quarré, zxz, — zy*. — zxx+iyjj 2c 

— — — _ > 

cette Equation, z.'&Jzxx+iyy, qui rendra reâangle 

le triangle qu’on cherche, tic qui fait connoîcre que 

nous avons encore cette Puiffance à égaler au quarré, 

ixx+zyy> ce qui efi facile, parce que la fomme 4 des 

nnitez cii un nombre quarré , dont le côté cil 2, 

Suppofez donc xjyy+u , & au lieu de la Puiflance 

‘ixx+iyy ■, vous aurez ceile ci à égaler au quarré, 

pour le côté duquel prenant zy. , 

ù 

on trouvera en entiers y'fc aa—zbl ■, & qbb+qab % 

& par conféquent aa+qal+7,bb y & z,yy qbb+qab-h 
% 1a y 2c au lieu de la première Puillance zxz. , — zyz 
zxx+zyy, on aura en moindres termes celle-ci à éga- 
ler au quarré, zbb+zab , pour le côté duquel prenant 

— , on trouvera en entiers ayycc-zdd, 2c b ) 0 zdd t 2ç 
d 

par conféquent x)oc 4 +4ca&/— <\d* t yyy c*—^ccdd~^d\ 

Sic z,)y 2(4+8 i 4 , & le triangle reétaigle qu’on cherche, 
fera en moindres termes de cette grandeur, 

4 ccdd, c 4 — 4 d*, c 4 +4 J\ 

Si l'on fuppofec)D 3 , & dyy 1 , le triangle re&angte 
qu’on cherche, fera 36, 77, 85, & fi l’on fuppofe 
çyy^SiÔc dyy^j, le triangle reâangle fera 16, 63, 

Pour faire que le premier côté qccdd foit toujours 
moindre que le fécond c*-c\d*, on aura cette inégali- 
té. c 4 -4</ 4 @4 ccdd y ou c 4 — 4 d* — 4ccdtf@o , à laquelle 
ajoutant, 8 d 4 , on aura cette autre inégalité, c*-^ccdd 
+4<P@8d 4 , & par la Racine quarrée on aura celle-ci, 
çc — 2 dd @/8r/ 4 , ou ccQzdd+^dd , & par conféquent r 

<@/2(ü+/8(i 4 . 

$i l’on fait cQs idd+d§d* , en fuppolknt par exemple 
‘ M H h 4 cX »■».. 
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5*88 NOUVEAUX ELEMENTS 
c )o 2 , i& d%> i , on aura le triangle re<âangle 3, 4, 5, ‘ 
tel que le double du produit fous le plus grand des 
deux cotez & l’excès de l’hypotenufe far le plus petit,' 
fçavoir 16, cft un nombre quarré, dont le côté eft 4. 

CLU E S T I O N XVI, 

Trouver un triangle reH angle , dont Faire étant ôtée du 
fus grand des deux cotez, & de FhypotenuJ'e , il re{le 
deux nombres quarrez,. 

* > 

C Omme le triangle reûangle qu’on cherche, ne 
peut être exprimé qu’en Fra&ions, fuppofons que 
a, b y h y foit un triangle re&angle, dont l’hypotenufe 
foit h y le plus petit des deux cotez foit a y & le plus 

grand foit b : & mettez *’ ■ pour le triangle rec 

tangle qu’on cherche , & félon les conditions de la 
Queftion, vous aurez ces deux Puiflànces à égaler au 
Quatre » 

b — ab 

x ixx 
h — ab 

X 2XX 

fe (i on les multiplie chacune par le quarré 4xx, on 
aura en entiers , çes deux autres Puiflànces à égaler 
au quarré, 6 • 

qbx— 2 ai. 

4 hx — 2 ab. 

Si on égalé la première 4 bx — iab 3 au quarré yy t 
on trouvera jOoÜ±üL ; & fi on égale la deuxième 

4 £ u 

^hx-zab au quané zz? on trouvera le meme x% ■* 

— • yU 

■ ' 
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yy-\-x*l> zz-\-tah 

ainfi on aura cette Equation , X> — ~r »dans 

laquelle on trouvera Az,)d / t,t.yy+\*i.b»-i*bi - 11 faut 

donc égaler au quarrécetcePuiilanceMyjir-f-z^AA-z^î, 
ce qui ieroit facile fi z,abbb — 2 ab' étoit un nombre 
quarré» ce qui arrivera fi zab — 2 ab ell un nombre 
quarré, & comme cette Puiflançe 2 ab — z^eft le 
double du produit fous le petit coté a du triangle rec* 
tangle a , b, b , & l’excès b— b de l’hypqtenulè h fur 
le plus grand côté b , on voit quelle deviendra quar- 
rée, fi à la place du triangle reétangle a , b, h, on 
met le triangle re&angle 16» 63 , 65 , qui a ététrou* 
vé au Lemme precedent, en forte qu’on ait a)q 16, 
Àx><5 5, &hy) 6 $, & alors au lieu de la Puiflançe 
precedente bhyy+iabbb — 2 ab ’ , on aura celle ci à éga- 
ler au quarré» 409 5^4-254016, pour le coté duquel 

cy 1 Z.°icd 

prenant 5044--» on trouvera^ X> » &c * 

Si l’on fuppofe O 0*5 , & 1 * on trouvera yy> 

504, *X> 5 12 , & xX> 1016 , & le triangle rcdanglc 

16» j 1 « 

qu'on cherche, fera — , qui fatisfait a la 

Queftion: car fon aire étant ôtée du plus grand 

~ôtr r -ïî> il relie ce nombre quarré ^î-ï, dontlecôtc 
eft ïVÂ : & étant ôtée de l’hypotenule il relie ce 
nombre quarré ^ jîl‘j , dont le côté ell T VÀ- 

Si au lieu du triangle rc&angle 16 , 63» 6 5 , on 
prend le triangle reélangle 5,4,5, qui a été trouvé 
au même Lemme precedent , & que l’on fuppofe 
,'*X> 4> byy 3 , & A) 05, au lieu de la Puiflançe £%+* 
, on aura celle-ci à égaler au quarré, 

cy 

1 5^4*144 , pour le côté duquel prenant 1 2+“ > orç 

l±cd 

prouvera — - — * 

- ' - - * 
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Si l’on fuppofe O 03, & dyy 1 , on trouvera^}} 12» , 
z.» 16 * & *X> ■ 4 » & l on aura ce triangle reftangle 
»£* , qui eft tel que fi on ôte Ion aire du plus petit 
•côté & de l’hypotcnufe ilreiteru ces deux nom- 
bres quarrez , %*, dont les côtrz (ont 

Pour avoir une folution plus générale , prenez le 
triangle re&ungle indéfini 4 ccdd, c 4 — pf , c*+ 4 </S 
qui a été trouvé dans le Lemme precedent, en lup- 
pofant a'ovcdd, b) Or 4 — 4 d l ,Ôt fxX>c 4 +<yd+, & alors 
la Puiflance bhyy+iabbh — i ab 1 , fe changera en celle- 
ci > c'yy — \6d}yy+6^c lo d b — %iic G d io +\oi$ccd'* , la- 
quelle étant égalée au quarré 64c I0 d 6 — 5 i2c 6 ^'°4- 
jo24cc^ 14 — 6 +cd'my+i6c s d ; my+mmyy , on prouvera 

i6csJl-n— 6±(d7/n 

c 8 — — mm * ^ 



Q^U E S T I Q N XVU. 

Trouver deux triangles rectangles , dont les lignes foiem. 
telles , que la différence des deux plus petites du premier , 
fait égale à la différence des deux plus grandes du fécond:, 
(y que réciproquement la différence des deux plus petites 
du fécond, j oit égale à la différence dos deux plus grande* 
du premier. 

S I l’on met a pour la plus petite ligne du premier 
triangle re&angle : b pour la moyenne, & cpour 
la plus grande ou hypotenufe : & x pour la plus pe- 
tite ligne du fécond triangle reâangle, y pour la mo- 
yenne , & z> pour la plus grande ou hypotenufe ; on 
aura félon les conditions de la Queftion , ces deux 
Equations, 

I — a'yyx f —y. 

— x, 

~~ pans 
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Dans la première b — aX> *>■ — j » on trouvera y y* 
a — b+ Z., & dans la fécondé c—b Ky—x , on trouvera 
le même yjzc — b+x: c’eft pourquoi on aura cette 
troifiéme Equation, a— b+z^yyc— Æ-fx, dans laquelle 
pn trouvera z-X> c — a+x y & au lieu du fécond trian- 
gle reâangle x,y , z,, on aura celui-ci , .v, c — b+x* 
c — a+x, qu’on rendra reôangle en égalant la fomme 
des quarrez des deux premières lignes au quatre delà 
troificme, par cette Equation , cc — zbc+bb+icx — 
zbx+ zxx)0 ce — zac-+aa~+zcx — zflx+xx,dans laquelle 
on trouvera x )0 /nu— z + — z »c+-ïbc-+b — a. Air.fi on 
aura cette Puiifance à égaler au quarré , zaa — i ab 
• — zac+zbc. Mais afin que le premier triangle a y b y c* 
foit reétangle , on a cette Equation , aa+bb'jycc n 
dans laquelle on trouvera O 0%/7^+éb. Ainfi on a 
encore cette Puilfance à égaler au quarré , aa+bb. 
Nous avons donc ces deux Puilfances à égaler au 
quarré, 

zaa — 2 ab — zac-+ 2 bc. 
aa-+bb 

Si on égale la fécondé Puilfance aa+bb , au quarré 

ladb Mb db 

aa —h — , dont le côté eft a . . . — , trouvera on 

m ' mm m 

en entiers ayydd — mm , & byy 2 dm , & par confis- 
quent c'iïdd+mmy & au lieu de la première Puif- 
lance zaa — lab — zac+zbc , on aura en moindres 
termes celle-ci à égaler au quarré , mm+zdm — dd, pour 

A PP m \ mm dd 

le côté duquel prenant m...p , on trouvera 7»)o 
& l’on aura en entiers 

a~Xi\ d 4 + S pdà+- 2 ppdd—p*. 1 premier 

b'£> <\d*+tyd’++ppdd+^p'd' ^Triangle 

c)3 <)d 4 +îfd'+6f>pdd+p' J nB angle. 

'■>*'* * . * . ' ' ‘ • * 
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xjo ip*+kp’d+2ppdd—d*. j Second ‘ 

V d # +p x ++p' J+4ppdJ-\~4pd s . i triangle 
'* z.)0 Sp^+tip’d+ôppdd+d* j reélangle. 

Si l’op fuppofe d ) o i , &/>X) 2> les deux triangles 
reâangks qu’on cherche, feront tels , n, 60, <5i, 
& 119, jzo, 169 { qui fatisfont aux conditions de 
la Queüion : car la différence 49 des deux plus peti- 
tes iig ies 11, 60 , du premier eif égale à la differenco 
49 des deux plus grandes 1 zo, 169, du lecond: & 
réciproquement la différence 1 des deux plus petites 
lignes 1 19 , 120 du fécond elt ég île à la différence 
i , des deux plus grandes 60, 61 , du premier. 

QUESTION XViir. 

1 Trouver en nombres entiers un triangle re VI angle , où la 
différence des deux iotez.foit égale à un nombre 
* entier donné. 

S I le hombre donné eft a , & que Ton mette 
x+a y pour les deux cotez du triangle re&angle 
qu’on cherche , fon hypotenufe fera , 

&l’on aura cette Puiffance à égaler au quarré, 2 xx-b 
■7-ax+aa y pour le côté duquel on prendra a...ix, 
& l’on trouvera *X>3*» & le triangle reétangle qu’on 
cherche, fera 3 a y 4 a y 5 a. 

four avoir un autre triangle re&angle, fervez vou$ 
du ptécedent, & mettez x+^a t x-hj-n» pour les deux 
cotez du triangle re&angle qu’on cherche, dont l’hy*- 
porenufe fera Sx*x+i , & l’on aura cette 

Puiffance à égaler au quarre,2xx+i4éix+2 5^,pour 
le côté duquel prenant 5V*... 2x,ontrouverax)oi7rt, 
& le triangle reétangle qu’on cherche, fera 2Qrt, 2i<z, 
29/1. 

Pareillement pour avoir un autre triangle reéian- 
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gle, (trvez vous du precedent * & nuttez x+ioa t 
k+i i a , pour les deux côtezdu triangle rectangle qu’on 
cherche, dont l’hypotenufe fera 
& l’on aura cette Puillance à égaler au qmrre , zxx 
+%iax+'&\\aa , pour le côté duquel prenant 29*... 
2xx, on trouvera x)o 9*1, & le triangle rectangle qu’on 
cherche, fera 119^, izoa y i 6 ja t par le moyen du- 
quel on en pourra trouver un autre de la même fa- 
çon, & par le moyeu de cet autre encore un autre» 
& ainli en fuite. 

QUESTION XIX. 

‘Trouver un nombre cubique , /. quel avec fes parties ali- 
quotes fajfe un nombre quatre, 

S I l’on met x 5 pour le cube qu’on cherche , on 
aura félon la condition de la Queftion , cette PuiP- 
fance à égaler au quarré, x’+xx+x-h , pour le côté 
duquel prenant i-Kx+fxx, on trouvera xX>;°- Mais 
comme cette valeur doit être un nombre entier, qui 
foit premier, afin que fon cube n’ait pas plus de par- 
ties aliquotes que nous n’en avons luppofé dans l’A- 
nalyfe, on égalera autrement au quarre la Puiffance 
r’-4-xx-fx+i , ce qui fe fera aifément, parce qu’elle a 
ces deux nombres produifans xx-f-i , x+i , que l’on 
ne peut pas égaler enfemble : c’eft pourquoi on en 
multipfera un , comme le premier xx+r , par le 
quarré indéterminé cc, Se le fécond x+i par le quarré 
indéterminé bb, & on égalera enfemble les deux pro- 
duits, par cette Equation, bbx-+bby) ccxx q-cc , dans 

laquelle on trouvera x% « 6 />cr—+c\ Ainfi on 

ICC 

aura cette Puillance â égaler au quarré , 

4e 4 , ce qui fera facile, parce que lafomme 1 des uni- 
rez 
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tez eft un nombre quarré. Suppofez donc *y3y~+c' 9 ": 
& vous aurez cette autre PuilTance à égaler au quarré, 
j*-+4cy 3 -+iàccjy-+iic’y-+â, pour le côté duquel pre- 
nant cc-+6cy—yy , en forte qu’on ait cette Equation, 
y-f 49 ,î -+ 1 occyy~+ izc’y—iràYià—y i ic 3 y-\-$qccyy — 
i zcf-^yfi , on trouvera^ 3 » &c]Oi» & par con- 
féquent byy 5 , & x£ 7 > & le cube qu’on cherche 
fera 343 , lequel avec fes parties aliquotes 1,7, 49, 
fait le nombre quarré 400, dont le côté eft 20. 



QUESTION XX. 

» 

'trouver un nombre quarré , duquel fi Ton ôte fes parties 
aliquotes , il refie un nombre cubique. 

S I l’on met x-4-i » pour le côté du quarré qu’on 
cherche, ce quarré fera xx-f2x-H , lequel étant 
diminué de fes parties aliquotes 1 , & x-+i , c’eft à 
dire de x-}*2, il reliera xx-fx — 1 , qu’il faut égaler 
au cube, pour le côté duquel prenant — i-ff, — t 
-4-x — ixx-+~x’ , on trouvera x)3 36 , & par confé- 
quent x-+ 1 X> 3 7 > pour le côté du quarré qu’on cher- 
che , lequel fera 13 69 , duquel fi l’on ôte fes deux 
parties aliquotes 1 , & 37, il reliera ce nombre cu- 
bique 1331 » dont le côté eft 1 ï. Le nombre quarré 
4 fatisfait auffi , car étant diminué de fes parties 
aliquotes 1, 2, il relie 1, qui eft un nombre cubique. 
Il a été découvert dans la Queftion fuivante. 

QJJ ESTION XXI. 

• *. * * ! / 

Trouver un nombre quarré , duquel fi Ton ôte fes parties 
aliquotes , il refie un autre nombre quarré. 

S I l’on met x pour le côté du quarré qu’on cher- 
che, ce quarré fera xx, duquel fi on ôte fes par- 
ties, 
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ties aliquotes t, x, il reliera xx — ix — r, qu’il faut 
égaler au quarré, pour le côté duquel prenant x— i , 
en forte qu’on ait cette Equation, xx- 1 x-i X) xx-ix+i, 
on trouvera x)oi* & le quarré qu’on cherche, fera 
4., duquel fi on ôte fes parties aliquotes 1 ,z , lereftc 
1 , a fa Racine quarrée 1 , & aufli fa Racine cubique , 
comme nous avons déjà remarqué dans la Queftion 
précédente. 

Q_U E S T I O N XXU. 

' Trouver un nombre quarré , auquel fi l'on ajoute fis par* 
ties aliquotes y la fomme foit un nombre quarré 

S I l’on met 2x pour le côté du quarré qu’on cher- 
che , ce quarré fera 4XX , lequel avec fes parties 
aliquotes, 1, 2, 4, ix, ix y 4X, ixx, îxx, fait 
7xx-f7x-+7, qu’il faut égaler au quarré, pourlecôté 
duquel prenant 7, qui eft commun à tous les termes 
de cette Puiifance, en fortequ’on ait cette Equation, 
yxx-+7x-|-7 X) 49 , ou xx-+ ix )3 6 , l’on trouvera 
xX) 1 : or quoi que cette valeur foit un nombre pre- 
mier, neanmoins elle n’eft pas propre pour refoudre 
la Queftion , parce que fe rencontrant dans le côté 
luppofé 2x , elle donne 4 pour ce côté , qui donne 
1 6 pour le quarré qu’on cherche, lequel a moins de 
parties aliquotes que nous n’avons fuppofé dans l’A- 
nalyfe, ce qui l’empêche de refoudre la Queftion. 

Au lieu donc d’égaler la Puiflance précédente jxx 
•+7X+7 , au quarré 49 , on la peut égaler au quarré 
de 49, c’eft-à dire au quarré 2401 , & alors on trou- 
vera xX) iS, & comme cette valeur n’eft pas un nom- 
bre premier, elle eft encore moins propre à refoudre 
la Queftion que la précédente : car fon quarré fera 
3 24 , qui a bien plus de parties aliquotes que nous 

n’avons 
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ii’avons fuppofé dans l’analyfe , ces parties aliquotes 
étant i ,2, 3, 4, 6 >9» i*» 18, *7, 36,54 ,.ip8*-.itf» > 
lefquelles étant ajoûtées au quarré 314, font 767* 
qui n’eft pas un nombre quarré. 

Mettez donc 3* pour le côté du quarré qu’on cher- 
che, lequel par conféquent fera 9 xx y dont les par- 
ties aliquotes font 1,3, ix, 3*, px, ixx, 3xx* 
& félon la condition de la Queftion, l’on aura cette 
Puitlance à égaler au quarré , 1 3XX4-1 3x4-1 3 , pour 
le côté duquel prenant 1 3 , qui eh commun à tous 
les termes de cette PuifTance, en forte qu’on ait cette 
Equation , 13XX+ 13x4-13 )0 169, on trouvera x£ 3 » 
& bien que cette valeur fe trouve dans le côté fuppofe 
3X, elle ne laide pas de refoudre la Queftion , car 
ce côté fera 9, donc le quarré 81 fait avec les parties 
aliquotes 1 , 3 , 9 , 27, ce nombre quarré ni, dont 
le côté eft 1 1. '• ,v : • 

. g, Pour trouver un autre nombre quafré , mettes 
4xpour fon côté, & ce quarré fera i6xx, lequel 
avec fes parties aliquotes, i, 2, 4, 8,16, ix,2x, 
4X, 8x, i6x, ixx , 2xx, 4xx , 8xx, fait 3 ixx+ 
31x4-31, qu’il faut égaler au quarré, pour le côté 
duquel prenant 31 , qui eft commun à tous les 
termes de cette PuifTance , en forte qu’on ait cette 
Equation , 31x^4- 31 x-f-3i)096r, l’on trouvera x)o 5 , 
& le côté du quarré qu’on cherche , fera 20 , dont 
le quarré 400 étant ajouté à fes parties aliquotes 1 , 
a, 4, 5 , 8, 10, 16, 20, 25 , 40, 50, 80,100,200, 
fait ce nombre quarré 961 , dont le côté eft 3 1. 

Si l’on met 25XX pour le quarré qu’on cherche, 
l’on aura cette PuifTance à égaler au quarré, 31XX4- 
3 1x4-3 1 , ce qui étant fait comme auparavant , on 
trouvera 623 pour le quarré qu’on cherche, qui ne 
fàtisfera pas , parce qu’il a moins de parties aliquo- 
tes que nous n’avons fuppofé dans l’Analyfe. Par là 

vous 
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vous voyez que les deux quarrtz 16, 25 , font tels, 
que chacun avec Tes parties aliquotes fait un même 
nombre, fçavoir 3 1 Mais nous etiftignerons la ma- 
niéré ü’en trouver deux autres à la Qucfiion 24. 

QUESTION XXIII. 

Trouver un nombre quarré , tel que h fomme de Jespat* 
ties aliquotes foit un nombre quarre. 

S I l’on met xx pour le nombre quarre qu’on cher- 
che, fes parties aliquotes feront x, 1 , & Jeuc 
fomme fera x+i , qu’il faut égaler à un quarre tel que 
pour x il vienne un nombre premier , comme au 
quarre 4, & alors on trouvera x)o 3 , & le nombre 
quarré qu’on cherche , fera 9 . dont les parties ali- 
quotes 1,3» font 4 , qui a la Racine quarrée j. 

Si vous voulez un quarré qui ait plus de parties 
aliquotes, mettez x 4 pour ce quarré, dont les parties * 
aliquotes font 1, x, xx, x ; , & félon la condition 
de la Queftion, vous aurez, cette Puiflance à égaler 
au quarré , x 5 +xx+x+ 1 , ce qui a été fait à la Queft. 1 9.' 
où nous avons trouvé xX>7. Ainfi le quarré qu’on 
cherche, fera 2401, dont les parties aliquotes 1,7, 
49» 343 > f° nt enfemble 400, qui a fa Racine quar- 
rée 20. . 

Remarque. 

La première méthode fervira pour trouver un nom - 
bre quarré , dont les parties aliquotes fajjent enfemble un 
nombre cubique : car mettant xx pour ce nombre quar- 
ré, fes parties aliquotes feront i,x, dont la fomme 
x+i doit être égalée à un cube , tel que fi on en re- 
tranche 1 , il relie un nombre premier pour x, ce cube 
eft 8. Si donc on fait cette Pquation, x-HX>8» oa 
trouvera x)o 7 , & le quarré qu’on cherche icra 49 i 
II. Paît. I i dout 
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dont les parties aliquotes 1,7, font enfemble 8» 
qui a fa Racine cubique 2. 

Q_U E 3 T I O N XXIV. 

> * 

Trouver deux nombres quarrez, , dont chacun avec fes 
parties aliquotes fajje une même fomme. 

S I l’on met 2x , 77 » pour les cotez des deux quar- 
rez qu’on cherche , ces deux quarrez feront 4**, 
j j jyy , & félon la condition de la Queltion on aura 
ccttc Equation, jxx+qx-hjyni 377+1 3 iy+ 1 3 ^ * 

dans laquelle on trouvera x)o — l+dx 9 )y+' 9 y+y 
Air.fi Ton 3ura cette Puirtance à égaler au quarré, 
197+19/+? » ou 7677+767+73 » ce qui fera facile, 

, r. ar ce que la fomme 225 des unirez a fa Racine quar- 
rée 1 5. Suppofez donc 7X1 *+1 » & vous aurez cette 
• autte Puilfance àégalerau quarré, 762,^+2282+225, 
pour le côté duquel prenant 1$ , on trouvera 

2)036, & à caufe de 7)02+1, on aura 7)037» & 

par conféquent x )0 163 , & les cotez des deux quar- 
rez qu’on cherché, feront 326, 407. C’eft pour- 
quoi les deux quarrez feront 106276 , 165649, dont 
chacun avec fes parties aliquotes fait 187131. 

Les deux nombres fuivans 627 ,749 , font tels que 
chacun de leurs quarrez 393 129, 561001, fait avec 
fes parties aliquotes une même fomme, fçavoir 6 58749: 
& il y en a une infinité d’autres , mais on n’en peut 
point trouver de plus petits que les deux fuivans 4, 5, 
dont les quarrez 16, 25 , font chacun avec fes parties 
aliquotes une même fomme, fçavoir 31. 

Remarque. 

Quand on ne voudra pas que les deux nombres 
qu’on cherche , foient quarrez , il fera facile de les 

trouver : 
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trouver: car fi l’on met par exemple ix, <\y , pour ces 
deux nombres , on aura félon la condition de la Ques- 
tion cette Equation, 77+7)0 jx+ 3 , dans laquelle on 

trouvera x» -2Ü- , & comme les deux qaantitez in- 
déterminées x , y, doivent être des nombres premiers, 
fi l’on fuppofe j-)o j , l’on trouvera x)o J 3 , & les deux 
nombres qu’on cherche, feront 26, 20, dont chacun 
avec fes parties aliquotes fait 42. 

Pour avoir deux autres nombres, fuppofez^^o 17» 
& alors vous trouverez *7041 , & les deux nombres 
qu’on cherche, feront 82, 68, dont chacun avec fes 
parties aliquotes fait 126. 

Ou bien fuppofez 7)0 41 , pour avoir x)o 97 , & les 
deux nombres qu’on cherche, feront 194, 164, donc 
chacun avec fes parties aliquotes fait 294. 

On peut aufli mettre 4*, 87, pour les deux nom- 
bres qu’on cherche , & alors on aura félon la condi- 
tion de la Queftion , cette Equation , 7.V+7 X> 1 57+ 1 5, 

I e* >2 

dans laquelle vous trouverez x)j — . C’eft pour- 

quoi fi l’on fuppofe^)^ 1 3 , on trouvera xX> 29 , &les 
deux nombres qu’on cherche, feront 1 16 , 104, donc 
chacun avec fes parties aliquotes fait 210. 

Pour trouver facilement le nombre premier que l’on 
doit attribuer àjy, pour faire que x foit aufli un nom- 
bre premier, ôtez dans la Fradion — — — , le Dénomi- 
nateur 7, autant de fois qu’il fera poflible des nom- 
bres 15 & 8, du Numeratebr 157-18, & il reftera 

égalczcette Fradion.àun nombre tel qu’étant 

multiplié par 7, & que du produit ôtant 1 , il refie un 
nombre premier pour7 : comme à 2 , & alors on trou- 

I i 2 < vera 



♦ 
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vera y X> 1 3> comme nous avons fuppofé. Si on l’égale 
à 6 , on trouvera y X> 4* » & par conféquent xX)8p , 
& les deux nombres qu’on cherche, feront 356, 328, 
dont chacun avec fes parties aliquotes fait <530. 

En fuivant la progreflion double, on peut auffi met- 
tre 8x, 1 6y y pour les deux nombres qu’on cherche, 
& alors on aura félon la condition de la Queftion , 
cette Equation , j 5 x+ 1 5 X> 3 ^4- 3 1 , dans laquelle on 

trouvera xX» 3 ^- -— » & fi l’on fuppofeyX» *9 » on 



trouvera xX> 61 , & les deux nombres qu’on cherche, 
feront 488, 464, dont chacun avec fes parties ali- 
quotes fait 93c. 

Ainfi vous voyez qu’en fuivant la progreffion dou- 
ble, on peut trouver à l’infini des nombres toujours 
plus grands , & les plus petits de tous fe trouveront en 
mettant ix, 2 y, pour ces deux nombres, & alors on 
aura félon la condition de la Queftion , cette Equa- 
tion, x+i)0 37+3, dans laquelle on trouvera x)o 374-22 
c’eft pourquoi fi l’on fuppofeyX» 3> on trouvera *X> n, 
& les deux nombres qu’on cherche , feront 1 1 , 6, dont 
chacun avec fes parties aliquotes fait 12. 

Mais fi l’on ftippofey» 5 , l’on trouvera xX) 17, & 
les deux nombres qu’on cherche, feront 23, 14, dont 
chacun avec fes parties aliquotes fait 24. 

Ces deux mêmes nombres fe trouveront en fuppo- 
fantyX) 7 : parce qu’alors on trouve xx> 23 : mais fi l’oil 
fuppofeyX» 13 , on trouvera x^oqi , & les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront4i, 26, dont chacun avec 
fes parties aliquotes fait 42 , comme les deux 2 6, zo, 
qui ont été trouvez auparavant. Ainfi nous avons ces 
trois nombres 20, 2 6, 41 ; dont chacun avec fes par- 
ties aliquotes fait une même fomme, fçavoirqî. 

Pareillement fi dans la même Equation, xX> 31+2 
l’on fuppofeyX» 17, l’on trouvera xX) 53 » & fes deux 

nombres 
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nombfes qu’on cherche , feront 53 , 34, dont chacun 
avec fes parties aliquotes fait 54: & fi l’on fuppcfc. 
7X) 19, on trouvera xX> 59 , & les deux nombres qu’on 
cherche, feront 59,38, dont chacun avec fes parties 
aliquotes fait 60. 

Que fi l’on fuppofe 7)3 13 , on trouvera 
les deux nombres qu on cherche, feront 71,46, dont 
chacun avec fes parties aliquotes fait 72 . & fi l’on fup- 
pofeyjo 29 , on trouvera xX> 8 9 , & les deux nombres 
qu’on cherche, feront 89, 58, dont chacun avec fes 
parties aliquotes fait 90. 

Au lieu de la progreflîon double , on peut fe fervir 
de la triple, fçavoir en mettant ix, 37, pourlesdeux 
nombres qu’on cherche, & alors on aura félon la con- 
dition de la Queftion, cette Equation, x+i 3047+4, 
dans laquelle on trouvera xX) 4) +3 : & fi l’on fuppolè 
yX> 2 , on trouvera xX) u , & les deux nombres qu’on 
cherche, feront n , 6, comme auparavant; mais fi 
l’on fuppofe yX) 5 » l’on trouvera x)o 23 , & les deux - 
nombres qu’on cherche , feront 23 , r j , dont chacun 
avec fes parties aliquotes fait 24, comme les deux 23, 

14, qui ont été trouvez auparavant, Ainfi nous avons 
encore trois nombres 14, 15,23, dont chacun avec 
fès parties aliquotes fait une même fomme, fçavoirzq. 

Que fi l’on fuppofe yX> 17, Ion trouvera xX> 7 1 , de 
les deux nombres qu’on cherche, feront 71, 5 1, dont 
chacun avec fes parties aliquotes fait 72 , comme les 
deux 71 , 4 < 5 , qui ont été trouvez auparavant. Ainfi 
nous avons encore trouvé trois nombres 4 6, 51,71, 
dont chacun avec fes parties aliquotes fait une même 
fomme, fça voir 72. 

Pareillement fi l’on met 2 x, 67, pour les deux nom* 
bres qu’on cherche, l’on aura félon la condition de la , 
Queftion, cette Equation, 3X+3 X) 1 27+1 2 , dans la- 
quelle on trouvera x)q 47+3 • Ceit pourquoi fi l’on 

Xi 3 fuppofç 
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fuppofe ) X> 5 » on trouvera x 'q : 5 , & les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront 46, $0, dont chacun avec 
fes parties aliq io:es fait 72 , comme les deux 71 , 4 6, 
ou comme les deux 71 , 51, qui ont été trouvez au- 
paravant. Ainfi nous avons trouvé quatre nombres 
30, 46 , 51,71, dont chacun avec les parties aliquo- 
tes fait une même fomme, fçavoir 72. 

Ceft par hazard que non s avons trouvé quatre nom- 
bres, tels que chacun aveç Tes parties aliquotes, fiait 
une me né fomme, mais on les peut trouver par mé- 
thode, S davantage fi l’on veut, lorfqu’on en a trou- 
vé deux, tn cette forte. 

Ayant trouvé par exemple ces deux nombres 3 o, 4 < 5 , 
dont chacun avec fes parties aliquotes fait 72 : pour 
trouver un troificme nombre, kqutl avec fes parties 
aliquotes falle aufli 72, mettez ix pour ce nombre, 
# alors on aura cette Equation , 1x4-1 )o 71 , dans la- 
quelle on trouvera x)0 71 > pour le troiliéme nombre 
• qu’nn cherche. * 

Si vous en voulez un quatrième de la meme qualité, 
mettez 3X pour ce nombre, lequel avec fes parties ali- 
quores 1, 3, iv, doit faire 72 ; ainfi on aura cette 
Équation, 4x4 4)072, dans laquelle on trouvera 
x)0 5 1 , pour le quatrième nombre qu’on cherche. . 

S: l’on met 5X pour un cinquième nombre, l’on au- 
ra cette Equation, <5x46)072, dans laquelle on trou- 
vera xjo 1 r , & le cinquième nombre qu’on cherche, 
fêta 55. Ainfi des autres. 



question 
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QJJ E S T I O N XXV. 

'trouver deux nombres quarre*. ,, ditit le premier avec fes 
parties allouâtes Joit égal aux parties ahquo- 
tes du fécond. 

S I l’on met xx, 4 77, .pour les deux quarrez qu’on 
cherche , l’ou aura félon la condition üelaQaeition, 
cette Equation , xx-' r x+ 1 n 3 ) 7+77+ 7 , dans laquelle 

on trouvera xX> — rKiJy+ 77 +ï» Ainfi l’on aura 
cette Puiflancc à égaler au quarre , J >74-77- f-V» on 
12774-18)4-25, pour le côté duquel prenant 5 ...47, 
on trouvera y^Q 17, & par conléquent x)0 31, & les 
deux quarrez qu’on cherche , feront 961 , 1156, qui 
fatisfont d laQueltion, carie premier 961 avec fes 
parties aüquotes 1,3, fait ce nombre 993 , qui cfl 
égal d la fomrae des parties aliquotes i, 2, 4, 17* 34, 
66 , 578, 289, du fécond ii 5 <S* 

CL U E S T I O N XXVI. 

Trouver en nombres entiers un quarre , tel que fi on le 
multiplie par un nombre entier dont é , qui ne joit pas 
quarre , & que l'on ajoute au produit une unité , la 
femme foit un nombre quarre'. 

S I le nombre donné eft b , & que l’on mette xx pour 
le quarré qu’on cherche, l’on aura félon la condi- 
tion de laQueftion , cette Puiliance d égalerai! quarré, 
bbx+ 1 , pour le côté duquel prenant 7 , en forte qu’on 

ait cette Equation, bxx+i fsyy, on trouvera xf> ✓ 

b 

Ainfi l’on a cette Puiflànce à égaler au quarré, — — 

b 

Ii 4 muiti- 
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multipliez-la par le quarré bb, pour avoir en entiers 
cette autre Puiffance à égaler au quarré, bjy—b. Pour 
cette fin fiippofez^ z,+i , & vous aurez ce tte autre 
PuiiTance à égaler au quarré, kt+k, pour le côté 

duquel prenant ax, x on trouvera z.)o — — . 

Maintenant pour fçavoir quelle valeur on doit don- 
ner à la quantité indéterminée a , afin que la valeur 

ib 

trouvée de z,, fçavoir -, foit un nombre entier, 

t 5 aa — b 

on confiderera que pui'que le Numérateur ïb eft un 
nombre pair, on pourra égaler à 1 le Dénominateur 

aa—by & alors on trouvera ay)</b-\-i ; & comme on 
le peut aufli égaler à 1 , & qu’en ce cas on trouve 



ayub+i , l’on connoît que fi le nombre donné b eft 
tel, qu’avec 1 ou a , il fafle un nombre quarté, la 
Qneftion fera refol uë. 

Suppofons premièrement que le nombre donné b , 
avec 1, fafle un nombre quarré, en forte que b vaille 
par exemple 8 , auquel cas le quarré qu’on cherche 
fera un nombre triangulaire. Alors on trouvera < 0 0 3, 
&parconféquent z-X)( 5 ,_y)o 17, & x)Q< 5 , & le quarré 
qu'on cherche fera 3 6. 

Si vous voulez avoir un autre quarré parce que l’on 
a trouvé z,X) i(î,fuppofez & alors la Puif- 

fance bz,z,+ibz,, ou 8 zx+i6z., fe changera en celle- 
ci, 8tt&H-27«H-2304, laquelle étant égalée au quarré 
2304— 96c u+ccuoo, dont le côté eft 48 ...eu, on trou- 



vera 0 



96^+171 
cc — 8 



f Si l’on fuppofe c)o 3 , l’on trouvera $60, & par 
çonféquent z,yy 57 6 , yyy 577 , & x)o 204 , dont le 
quarté 4 1616 fera celui qu’on cherche. Mais fi l’on 
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fuppofe c]X)4, l’on trouvera «jo 82, &. par conféquent 
*;py8, 7)399, &xX>35> dont le quarré 1223 lera 
celui qu'on cherche. Que fi l’on fuppofe c» 2, 
l’on trouvera «) 0 — 1*6, & par conféquent z.X> — 
100,7)0 — 99. & x)035j comme auparavant. 

Suppofons maintenant que le nombre donné b avec 
i, fufle un nombre quarré, en fortç que b vaille pac 
exemple 23 , auquel cas on trouvera a# 5 , & par 
conféquent 2,)o 1 3, yX> 24» & 5 > & le quatre qu’on 

cherche fera 25. 

Pour avoir un autre quarré: parce que l’on a trouvé 
z,)0 23 , fuppoftz 2,)3 <*>4-23 , & au lieu de la Puillan- 
ce bz,z,+ibz., ou 232.2,4-462., on aura celle-ci à égaler 
au quarré, 23WW4-U04M4-13225, pour le 1 ôté duquel 

„ i’of 4 - l t 0 4 

prenant 1 1 5 — eu , on trouvera *>)o . 

* te — 2 ) 

Si l’on fuppofe c)o 5 , on trouvera w)o 1 1 27 , & par 
conféquent 2, )o uso, 7)0 1 15 1 > & x £ 2 4°> dont 
le quarré 57600 fatisfait à la Queftion , car étant 
multiplié par le nombre donné 23 , & ajoutant 1 au 
produit 1324800, on a ce nombre quarré 1324801, 
dont le côté eft 1151. . 

Comme l’on peut aufli égaler le même Dénomina- 
teur aa — b , à — 1 , ou à — 2 , & qu’en ce cas on trou- 
ve , ou — 2 , on connoîr que fi le 

nombre donné b eft un quarré 4-1 , ou 4-2 , le Pro- 
blème fera refolu. 

Suppofons premièrement que le nombre donné b 
foit un quarré 4-1 , en forte qu’il vaille par exemple 10: 
alors on trouvera 3 , & par conféquent z,)o — 20, 
y¥>—iç y & x )o 6 , & le quarré qu’on cher che fera 3 6. 

Si vous voulez un autre quarré: parce que l’on a 
trouvé *.)o— zo, l’on fuppofera 2,)o «1-20, & la Puif- 
(ance l&z+ibzt ou 102x4-202,, fe changera en celle- 

«U 
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ci» locau — 38044-3600, qu’il faut égaler au quarrc, 
pour le côté duquel prenant do+cw , on trouvera 

.110*4- .80 

* 0 0 

I o — ce 

Si l’on fuppofe O 03, on trouvera «>5740, &par 
conféquent 720 , 7X172 1 , & x)o 228 , dont le 
quarré 51983. eft celui qu’on cherche. 

Ou bien parce que l’on a trouvéx)od, on fuppo- 
fera x)OaH-<S , & au lieu de la première Puiflance 
bxx+\ , ou ÏOXX+-I, on aura celle-ci à égaler au 
quarté, iowm+i2om4-36i , pour le côté duquel pre- 

38*4-11® 

nant 10 ...eu, on trouvera «)o -. 

ce — 10 

Si l’on fuppofe cX)3, on trouvera *>X) — 234» & 
par conféquent xX) — 228, & le quarré qu’on cher- 
che, fera le même qu auparavant. 

Suppofons maintenant que le nombre donné b 
foit un quarré 4-2 , en forte qu’on ait par exemple 
iX) 1 1 , & alors on trouvera aÿ) 3 , & par conféquent 
- j&X> — 1 1 ï yy) — 10, & x)c>3 » Si le quarré qu’on 
cherche, fera 9. 

Si vous voulez un autre quarré : parce que nous 
avons trouvé xX) 3 , fuppofez xX> «4-3 , & au lieu de 
la première Puiflance £xx+i , ou iixx+i , vous aurez 
celle- ci à égaler au .quarré, 1 i<uw4-d6»+ioo, pour le 
côté duquel prenant 10... c«, on trouvera 

ioc-^-66' 
ce — 1 1 

Si l’on fuppofe 0 03, on trouvera o>X) —63 » & par 
conféquent xX>— d°» dont le quarré 3600 eft celui 
qu’on cherche. 

Mais fans repeter ici tant de fois la même chofe, 
nous donnerons un canon général, pour trouver au- 
tant de quarrez que l’on voudra par le moyen du pre- 
mier. 

Multipliez, 
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Multipliez, le quatre trouvé par le nom h e donr.é, 
'ajoutez, une unité au produit , pour avoir un nombre quar- 
té, dont le double fera diminué d’une unité , CT le quand 
du refte fera pareillement diminué dune unité , pour avoir 
un autre refie , qu il fau dra toujours divifa parie nombre 
donné ; & le quotient fera le quatre qu’on cherche , par le > 
mo\en duquel on en pourra trouver un trcijîéme , (j ainfi 
enfutte. * 

Comme ici ayant trouve le quarré 9, pour le nom- 
bre donné 11 , ajoutant 1 au produit de ces deux nom- 
bres 9, 11, on aura le nombre quarre 100, dont le 
double 200 étant diminué de 1 , il reftera J99 , dont 
le quarre $9601 étant pareillement diminue de 1 , Sc 
le refte 39600 étant divifé par le nombre donné ti , on 
aura le nombre quarré 3600, dont le côté eft 60, qui 
fera le nombre qu’on demande. 

Pareillement fi on multiplie ce fécond quarré trou- 
vé 3600 par le nombre donné 11, & qu’au produit 
39600 ori ajoute 1 , on aura cet autre nombre quarré 
39601, dont le double 79202 étant diminué de 1 , il 
refte 79201 , dont le quarré 6272798401 étant divi- 
fé par le nombre donne 11 , l’on aura ce nombre quat- 
re 570254400, dont le côté eft 23880, &qiH,fatis- 
fait à la Qucftion. 

Il eft évident que lorfque le nombre donné b fera 
lin nombre pair, on pourra égaler 34, ou à —4, le 
môme Dénominateur^-^: & parce qu’alors on trou- 
vera rtX>*C+T7, ourt)oÆ^, l’on connoîc que fi le 
nombre donné b eft un nombre pair, tel qu’étant 
augmenté ou diminué de 4 , la (omme ou le refte foie 
un nombre quarré, laQueftion fera refoluë. 

Suppofons premièrement que le nombre donné b 
' foit pair, & qu’avec 4 il fafle un nombre quarré, en 
forte qu’on ait par exemple by) 12, & alors on aura 
, & par conféquent j)0 7, &xX>2-> & 



Digitized by Google 




r jo8 nouveaux elemens 

le quarré qu’on cherche fera 4, par le moyen duquel 
& du canon précèdent on a trouvé cet autre quarré 
9409 s dont le côte eft 97. 

Suppofons maintenant que le nombre donné b foit 
pairs qu’étant diminué de 4, il refte un nombre 
quarré, en forte qu’on ait par exemple by> 20; alors 
on aura <2)0 4 , & par conféquentz,)o — 10, 7)3—9, 
& le quarré qu’on cherche fera 4, par le 
moyen duquel & par le canon précèdent, on a trouvé 
cet autre quarré 1 296, dont le côté eft 36. 

II eft évident auffi que lorfque le nombre donné b 
fera divifible par 8‘, on pourra égaler à 8, ou à —8:, 
le même Dénominateur aa— b, &qu’alors on trouvera 
a )3 ✓â+tT , ou a )o ✓ , ce qui fait voir que quand le 

nombre donné b, fera divifible par 8, & qu’étant aug- 
menté ou diminué , du même 8 , la fomme ou le refte 
fera un nombre quarré, laQueftion fera refoluë. 

Suppofons premièrement que le nombre donné b 
avec 8 faffe un nombre quarré , & qu’il foit divifible 
par 8 , en forte qu’on ait par exemple £)) 56 : alors on 
trouvera a X) 8 , & par conféquent 2,7314, 7 X> 15 » & 
xX)2, & le quarré qu’on cherche, fera 4 , par le 
«moyen duquel & par le canon précèdent on a trouvé 
cet autre quarré 3 60®, dont le côté eft 60. 

Suppofons que le nombre donné foit non feulement 
divifible par 8, mais encore qu’étant diminué de 8, 
il refte un nombre quarré , en forte qu’on ait par exem- 
ple £)3 72 : dans ce cas on trouvera ay> 8, & par çon- 
féquentz.)o — 18, 7)0 — 17, & x) 02, & le quarré 
qu’on cherche , fera 4 , par le moyen duquel & du 
canon précèdent, on a trouvé cet autre quarré 4624, 
dont le côté eft 68. 

On pourra trouver plufieurs autres cas à l’imitation 
des précéder*, aufquels lafolution fe pourra faire aifé- 
mçnt en nombres entiers ; & comme il ferait trop long 

d« 
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Idc les parcourir tous, & que d’ailleurs la folutioneft 
toujours poffible en nombres entiers pour quelque 
nombre entier donné que ce foit , pourvu qu’il ne 
foit pas quarré , nous enfeignerons ici une réglé gé- 
nérale pour refoudre cette Queftion , qui eft de M'. 
De Fermât. 

Suppofonsque le nombre donné £ vaille par exem- 
ple 13 , auquel cas la Puiflance bxx+i , fe changera 
en celle-ci , 1 3 xx+ 1 , qu’on égalera au quarté en cette 
forte. 

* 1 3 xx-p I çxx+ 6 xy+yy. 

x)0 — 4 . 

4 

*X>X+** 

* 1 iyy+ z 6 y ^+ 1 3 «n- 1 1 fyy+* 

y )3 z.+%/içzz.+ t i . 

y®*'- 6 

yy> *,+«. •. , 

* 5 5 zz,u+ 1 3 «w-p 1 X) 4P&Z.+ $6 zm+i 6 uu. 

• — — . r. 

z.'X) 3 . 

z.0». 9 

* i i7««+i5<5/ïw+52æ<ï+i)0 I2iutt+ifqaa+qgaal 

m -Pf. 

«0^. 4 
«)0*-P*. 

* 3 z 50*4-390**4- 1 1 7**4- 1 )0 3 *4*w-P3 $>6*£-Pi xi*£.’ 

ou 

* aci—6.T.b'p 

«X» 3^4/Ti^T. 

*06*. 

a¥)6b+c. 

* cc+6bc)d 14 bb—li 
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fait connoître que l’on peut fuppofer m ) o i , & alors 
on trouvera d X) 2 . & comme cette valeur eft un nom- 
bre entier, le Eroblcme fera refolu : car puifque nous , 
avons «)oi» & dyi 2 , en rétrogradant, l’on trouvera 
00 5 » » *3033 , «X> 38 , 2^)071, 7X3109, & 

x)D 180 , dont le quarré 3 2400 eft celui qu’on cher- 
che, par le moyen duquel & du Canon precedent, 
on a trouvé cet autre quarré , 54587649600, dont 
le côté eft z 3 3640. 

Le calcul fera plus abrégé , fi au lieu de prendre le 
quarré 9 , on prend le quarré 1 6 , parce qu’il apro- 
che plus du nombre donné 13 : & alors onauracette 

* 1 3 xx- 4 1 X) 1 6 ex — 8 *7-477. 

x)o 4 v+dnyy+ y* 
xXî 27-45, 

* 5 277-45 275-4 1 3 52,-4 1 X) 4977-45 672,-4 1 62,2. 

* ^ 7 ) 15.4V 1 x*-*' — X . 

•: > 0 »*. 5 

7)0 22 , Ci 

71 32 $2,5— 2602W-45 z«« 4 i X) 3 2452,-25 2*,«449««. 

ou 

* 2 , 5 — 82 ,wXD— 3MW—I. 

2 ,X) 4 «- 4 * / i ^0>éu !• 

2,0 8 W. 

2.30 8w— a. 

P aa— 8 aw 30 —3 «w— i. 

» X> 4 -» 4 */ j 

* 15^-48^30 i 2 <w- 4 i 2 tfM- 3 ^- 4 i« 

- ■ ' / 

fl 7) ié-fV ■ 

3 

t. 
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ty}i. «X> y. JÔ 07 *- 

aX) »• z.)o 38. *X> 180. ; ; .. 

Equation , 1 3xx-f 1 X) 1 6xx— 8xy-f>y , dans laquelle 

on trouvera xX) 4j4VuiH-3 , où l’on voit quex eft 

plus grand que zy. C’eft pourquoi Ton fuppofera 
xJ) 27-fz, , & l’Equation precedente 1 3 xx-+ r X) itfxx 
— 8 xy-tyy , fe changera en celle-ci » 5 in-+5 
i3z,t-4-i^)49jy-+5<5yz,-+i6zx , dans laquelle on 

trouvera » °k l’on voit que j eft 

moindre que 22.. C’eft pourquoi l’on fuppofera ^X> 
iz — u, & l’Equation precedente 52^-+ 5 2yz-+ijzz 
H-i')04Pjy-+^6yz~+i6zz, , fe changera en celle-ci, 
32522, — 2602.0»— h52w«)3 324ZX— 2 52 z,«-4-49«», ou 
2,2.-82,01 X) —3 «« — 1 » dans laquelle on trouvera z)j 
40» -f /7 tê>a— 1 9 où l’on voit que 2, eft moindre que 
80». C’eft pourquoi l’on fuppolera zX)8u — a, & au 
lieu de l’Equation précédente zz — 8 zuyy — 30101—1, 
on aura celle-ci , an — 8ao»X) — 3»» — 1 »dans laquelle 

bii trouvera a> j 3 *H-V» , où l’on voit que * eu 

3 

plus grand que za. C’eft pourquoi l’on fuppofera 
co'yyza-Jrby ( 5 c l’Equation précédente aa — 8i«X> — • 
30)0» — i, (e changera en celle-ci , i$aa-+Sab'X) lzaa 
H-uab-hibb-H » dans laquelle on trouvera ajo 

*£+✓ ■ xtb-\-x , & i’ on connoîtra par un raiforinemenc 

'■ ,'î • 

femblable au précèdent, que l’on peütfuppofer^jo i, 
& qu’alors on trouvera <2^)2 , ( 5 c par conléquent 
&X>38, yX>yi , & xX)i8o, comme aupara-, 

vant. 

Si le nombre donné l> vaut 21 i l’operadori fe ferai 
Comme nous venons de dire , .& comme vou$ voyez 
II, Part, Kk faits 
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dans l'exemple fuivant , où il ariive que dans le ter- 

* 2 ixx-+ 1 X> 2 5** — i oxj-ïyy 

' 

*X>1±£££1±±* 

• 4 

x]û :)4i. 

* S 4>jy —h ^ — H 2 1 1 X) 8 oy*H- 2 Jza 

yy)zr^V25üZl» 

‘ X© 1 *'* 3 

T'X» 25 ^"- 

* 515 ^+ 4 2 oz-w— f 84 ««+i )0 529Z.^4-4r4s^u-48iM«. 

s^X) ^+» / - ift’«+ 4 . 

4 «X)I. jOof. 

^ Z.)02. *X> 12 . 

T 44. Qu.irré quon cherche. 

me irrationnel ✓rT^+ï de la valeur trouvée de * , 
la Comme des unirez fait le nombre quarré 25 , dont 
le côté eft 5 , & que par conféquent on peut fuppo- 
fcr c»X) 1 , di alors on trouvera z.X> 2 > & par confé- 
quent^X) 5> & xX> i 2 » dont le quarré 144 eft celui 
qu’on cherche , par le moyen duquel & du car.on 
precedent on a trouvé cet autre quarré 1742400, 
dont le côté eft 1 520. 

Comme cette méthode eft très- belle, nousen don- 
nerons encore ici un exemple pour le nombre donne 
i>X) 19 y où il arrive dans le terme irrationnel 

* 19XX-+ 1 X) 1 <S.vx-+ 8 xy~+yy. 

— 3 > 

xX) tHV'ÿvr-*. 

* 037 - 3 

X X) }y—Z' 

* 17 \yy — 1 1 47 z-+ ijzæH- 1 X) 1 <>9yj — 1 1 6zz. 

>'X) p~*— 2, 

J® 4 «- 1 • . 

XX)4^“+"* 

* llppZA 



Digitized by Google 







° D’ALGEBRE, Liv. IIL fr'* 

* ii99î.£H-ixj-4~»-J-i 7i«*4-' )Q 1 3°4 t *’+ il +®* 4 *+ l'tfjawj' 

OU 

¥ çz-z, — 6i»)o zww-f-i. - ^ x ,' 



z,)0 

z,@«. * 

z,)o a— f/i 

* — «»— f- 5 *w )3 2«à»— f i. 



tf )Q a 4 +/i 944 — ; 

3 

<*X>i- jOom* 

«îoz. xX>59- 

z,)o 3. 1521. Quarré' cherche. 

de la valeur trouvée de u , que la Comme des unirez 
fait le nombre quarré 1 6 , dont le côté eft 4 , & que 
par conféquent on peut fuppofer aX> 1 , & alors on 
trouvera w)di, & par conïéquent 3 , yY) 14, & 
x)3 59 , dont le quarré 1521 eft celui qu’on cherche, 
par le moyen duquel & par le canon precedent, on a 
. trouvé cet autre quarré , 175827600, dont le côté 
eft 13260. 

Cette méthode Ce peut apliquer à un nombre don- 
né autre que l’unité, pourvu qu’il foit quarré , com- 
me pour trouver un quarré tel que fi on le multiplie par 
le nombre donné 29,^ qu'au produit on ajoute le quarré 
donné 4 , la fomme foit un nombre quarré. 

En mettant comme auparavant, xx pour le quarré 
qu’on cherche, on aura félon la condition de la Ques- 
tion, cette Puiflance à égaler au quarré , i^xx-fq, 
ce qui Ce fera par une méthode femblable à la prece- 
dente, comme vous voyez dans l’exemple fuivant, 
où Ton voit que dans le terme irrationnel dç 

* 29XX— f4X) 25XX— Eioxy— 1-77. 



xX> fjH Vioyr-ig . 
x0zy. « 



Kk 2 
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x^Ozj-fz.. 

* 1 1 6yy-+i ityzH- 292,2,-1-4 DO 12177+1 1072+252,2,. * 

'jX) • 

, t s 

z,DO Î. *D0 5* 

7 Do 2. 25. Quarré qu on cherche. 

la valeur trouvée de y * la fortune 49 des unirez a fa 
Racine quarée 7 , & que par conféquent on peut 
fuppofer z. Do 1 , & alors on trouvera 7 )0 2 , & xDO 5 » 

& le quarré qu’on cherche, fera 25. 

Si vous voulez un autre quarré, fuppofez xDOy+5» 

& au lieu de la Puiffance 29XX-+4, vous aurez celle- 
ci à égalet au quarré , 2977-+2.90J-+729, pour le côté 

duquel prenant 27.. .07, on trouvera 7 Do — * 

Si l’on fuppofe cC£> 5 , qui eft le côté du quarré trou- 
vé, l’ontrouvera yDO — 1 40, & par conféquent xDO — 
135, dont le quarré 18225 fera celui qu’on cherche. 

Pareillement fi l’on donne le nombre 61 , & le 
quarré 9 , l’operation fera telle que vous la voyez 
dans l’exemple fuivant, où il arrive que dans le terme 

* 61XX-+9D064XX — i 6 xx-+yy. 

xPq 8jhV6i yy+ç . 

*05 y- 3 

*D0 5 7-1-2. 

* 152 577+ 6roy2+<5 122+9 DO 1 52 1774- 6247 2+6422. 

^ ' ' • ' ' * 

7 Do £ 

4 - I? " 

2D0 I* xDO 1 6. 
y Do 3 . 256. Quarré quon che-rche. 

irrationnel /ôTzÂ^TTô » la fomme 25 des uritez a fa 
Racne quarrée 5 , & que par conféquent on peut 
fuppofer z. Do 1 , & alors on trouvera y DO 3 » & xDO 1 6* 
dont le quatre 2 5 <5 fatisfcra à la Queftion. 

QUE?. 
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q^ü e s t i o n xxvn, 



Trouver en nombres un triangle reftangle , tel que fi de 
Fun des deux cotez, on ôte le quarre' de 1 bypotenufe, 
C7 réciproquement de fhypotenufe le quarre du même 
coté , il refie deux nombres quarrez 



N On$ trouverons;auparavant, *deux nombres tels 
que fi de chacun on ôte le quarre' de F autre , les deux' 
reftes /oient des nombres quarrez Çe Problème a été 
refolu en plulïeurs maniérés dans nôtre Diophante, 
& ailleurs : c’eit pourquoi fans nous amufer à les ré- 
péter ici , nous expliqueronsfeulement celle qui con- 
vient à nôtre fujet, 

ib , 44-f -bb 

Si l’on met , 

xx+yy 

cherche, l’on aura en entiers, ces deux Puiflances à 
égaler au quarre, 

bbxx+bbyy—a 3 '— x aabb~b\ 
aaxxy-bbxx-haajy+bbyy—b*. 

Egalez la première bbxx+bbyy-a*~iaabb-b* , au 

aa 

quarre %, pour avoir xyyj+b, & la fécond e/wx.v 

-\-bbxx-+aajyy-bbyy -Z- 4 , fc changera en celle-ci , ~ 

’ . bb 

+ 3 a*+$aabb-+aayj+bbyy , laquelle étant égalée au 

quarre '^+<\aê+^aabb , dont le côté eft ^ — \-zab , on 

trouvera y y) a, & les deux nombres qu’on cherche, 
feront tels, 

b 4 , aabb+b* 



a 4 +$aabb+b* 

Kh3 Si 

? Voyez, Quefi. i a. des Doubles Egalitez, 



pour les deux nombres qu’on 



l 






* 
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Si l’on prend le plus petit de ces deux nombres airiiï 
trouvez pour l’un des deux cotez du triangle reétangie \ 
gu’on cherche , ou feulement le Numérateur A 4 , & 
aabb+b 4 pour l’hypotenufe: ou bien bb 9 aa+bb , pour 
le côté & pour l’hypotenufe, la différence de leurs 
quarn z fera a A +z iabb , ou aa+zbb , qu’il faut égaler 

au quatre, pour le côté duquel prenant a... — , on 
. i . d 

trouvera en entiers a ") o cc—zdd, & bp icd y & le trian- 
gle re&arigîe qu’on cherche , fera de cette grandeur, 

4 àdd — 1 6ccd 6 , 1 6àd * , 4 c b dd+i 6 ccd s . 

c*+qc 6 dd- %c*d*+i6ccd 6 + 1 6d % . 

Si l’on fuppofe cp 1 , & dp 1 , le triangle reét angle 

qu’on cherche, fera tel 2 , ° , qui fatisfait à la Quef- 

*9 

tion: car fi de l’hypotenufe on ôte le quarré ji‘ , 
du côté ei , il relie ce nombre quarré dont le côté 
eft î| , & fi du même côté ^ , on ôte le guarré de 
l’hypotenufe il relie cct autre nombre quarre £ £ , 
dont le côté elt 

Q^U E S T I O N XXVIII. 



'Prouver en nombres un triangle rellangle , dont fhypotenufe 
foit l'aire d'un autre triangle reü angle. 



| Arce que l’aire de 

*4—4-4 , XCb .bb y *4 -f-^4 



eft 



a» 



1 ï S J* 

ce triangle reélangle , 
a 4 — b* y mettez ceçte aire 



a*— b 1 , pour faire du triangle re&angle qu’on cherche, 
& aa-bb pour l’un des deux nombres générateurs, dont 
le quarré a 4 —zaabba-bï étant ôté de l’hypotenufe fup- 
f*otée a*— b* y il reliera zaabb — 2 A 4 pour le quarré de 
'^autre nombre générateur. Ainfi nous aurons cette 

puiflance 



% 



"T 
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Purflânce à égaler au quarré zaabb-tb 4 , ou ïan-zbb. 
Pour certe fin fuppoftz»r)ox-j-£, & vous aurez cette 
autre i J uiflance à égaler au quarre , xx+-q£x, pour le 

CX 

côte duquel prenant— , l’on trouvera en entiers x'Xicc 

+i dd y &: by^cc — 2 dd, & les d.ux nombres généra- 
teurs du triangle rectangle qu’on cherche, feront en 
moindres termes de cetic grandeur zed, cc-zdd, C’efk 
pourquoi le triangle reétangle qu’on cher», he , fera tel, 
4c ’d — , c 4 — ücedd+qd 4 , c 4 +qd x . 
dont Piiypotenufe c 4 +^d 4 eft l’aire de cet autre trian» 
g!e rectangle, 

$c u Ja+$iccd b , c t —8c'd x +i6d t , c t -^■^4C A d 4 -^-l6d , 



2 c s d — 8 cdK 

Si l’on fuppofe c)o 3 , & d^o 1 , le triangle re&anglc 
qu’on cherche , fera 84, 13,85, dont l’hypotenufe 85 



cft l’aire de cet autre triangle reéhngle 



6izo. f9îp, Sj^ii 

461 



Remarque. 

Comme l'hypotenufe c 4 +4^ 4 du triangle trouvé cft 
compofée de ces deux quarrez c x , 4 d x , dont les cotez 
font cc, zdd % fi l’on forme des deux mêmes cô k cz ec, 
z dd, ect autre triangle reétangle, 

c 4 — 4 d x , qccddy c x +â t d x . 

il fatisfera auffi 4 la Qneftion , puifqu’il a la même hy- 
potenqfe c 4 -np/ + : & parce que nous avons luppofé 
c^o 3 » & d X) 1 , ce fécond triangle reétangle fera en 
nombres de cette grandeur, 3 6, 77, 85. 

Ainft vous voyez que par cette Queftion , l’on trou- 
ve deux triangles reBangles de diverfe ejpece, où Phypotentife 
ejl dans chacun un même nombre égal à l'aire d'un troifiém 
triangle rettangle. Mais ces deux triangles r.&angles 

K k 4 ** fc 
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fe réduiront à celui-ci, ,'3, 4, 5 , en fuppofànt O 0 I, 
& dX) if* 

On peut faire que l’hypotenufe du triangle redan* 
gle qu’on cherche foit égale à faire d’un triangle reo 
tar.gie donné : comme fi l’on donne ce triangle redan* 
gle 3,4,5, dont faire eft 6, en mettant cette aire 6 
pour l’hypotmufedu triangle redangle qu’on cherche} 
& x, y, pour fes deux cotez , on aura cette Equation» 
xx+yy )0 3 6 , dans laquelle on trouvera x'yy*'- i 6-yy. 
Ainlî l’on aura cette Puiffance à égaler au quarré» 

3 6-yy y pour le côté duquel prenant 6. .. — , on trou- 

b 

vera » & par confequent xX> » & le 

or’.-\-bo ao-ybb 

triangle redangle qu’on cherche fera 

6aa — 6bb t 1 tab % 6aa+6bb 

aa+bb 

Si l’on fuppofe «X) 2 , & £X) ï> le triangle redangle 

qu’on cherche., fera ■ ' ■ 8 ’ 24, l : & fi l’on fuppofe apy 3 , 

s 

& by) z * le triangle redangle qu’on cherche^ fers 

Sic. 



U 



QUESTION XXIX. 



prouver en nombres un triangle reEl angle , où Phypoteuufe 
cr 1 'un des deux cotez, , j oient chacun Paire 

d’un triangle re PI angle. 

• • • ' 

P Arce que ad — • 1 eft faire de ce triangle redangle 

<J4 — I , IOO > 

, & que faire de cet autre trian- 

» 

gle redangle bb— 1 , ib, bb+i, eft b 3 —b t mettez a*-i 
pour l’hypotenufc dq triangle redangle qu’on Çhetv 

:: çhej 
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Che, & b*-b pour l’un des deux cotez, dont le quarrc 
b 6 — ib*+bb étant ôté du quarré a'-za'+i déUhypo- 
tenufe fuppofée a 4 - i, l’on aura a % - 2 a 4 +i-b (j +zb 4 -bb t 
pour le quarré de l’autre côté. Ainfi l’on aura cette. 
Puiflance à égaler au quarré, a 1 — 2<ï 4 +i— P+zb 4 — bb^~* 
Pour cette fin, fuppolez by)x+i , & rous aurez cette 
autre Puiflance à égaler au quarré , a % — a 6 ~6a s — 1 5^- 
itaP-^aa+i, pour le côté duquel prenant i-zaa+a 4 , 
l’on trouvera fl £4, & par coniéquent £X> 5, &le trian* 
gle re&angle qu’on cherche, fera 120, 22$, 255,' 
dont l’hypotenufe 255 eft l’aire de ce triangle reéian- 

gle, JI' . } , & dont le côté 1 20 eft l’aire de cet 



4 

autre triangle reâangle 10, 24, 2 < 5 . 

Ou bien parce que c 4 +4<P eft l’aire de ce triangle 

%C 6 Jd-\-%\CCd 6 , f 8 8e4</4-t- I $</ 8 , C 8 4-»4f4i4 < 

1 csj — 8 cjs 



reâangle 

1 6d% 



* Ç° mmc nous avons reconnu dans la Quef- 
tion précédente , & que à — d 4 eft l’aire de cet autre 
triangle reétangle — , Ton pourra 



mettre c 4 +4^ pour Phypotenufè du triangle reâangle 
qu’on cherche, & c 4 — d 4 pour l’un des deux cotez, 
dont le quarré c* — zàd^+d* étant ôté du quatre c*4- 
8 c 4 d 4 -M< 5 d* de l’hypotenufe fuppofée c 4 +4<P, l’on 
aura ioc 4 J 4 +ij^ , pour le quarrc de l’autre côté. 
Ain fi l’on aura cette Puiflfançe i égaler au quarré, 
ioc 4 d 4 -H5d*, ou io<r 4 -fi5d 4 i ce qui eft facile, parce 
que la fomme 2 5 des unirez eft un nombre quarré, 
dont le côté eft 5. Suppofez donc dftx+c, & au lieu 
de la Puiflance précédente ioc 4 +i }d 4 , vous aurez celle- 
ci à égaler au quarré , 1 ’)X 4 + 6 ocv+ç)qccxx+ 6 qç'x+ 



a 5 c 4 , pour le côté duquel prenant 5 cc+<Jcx+_lü-. 



» 



r 
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NOUVEAUX. ELEMENS 

Ion trouvera en entiers c)d 59, & xp—20, & par 
conféqaent dpS 9 > & le triangle rectangle qu’on 
cherche, fera 

1898968J» 9803920, 21371125. 

QUESTION XXX. 

Trouver en nombres un triangle reEl.ingle , où chacun des 
deux cotez, Jott l'aire d'un autre triangle r eft angle. 

j A Caufe de ce qui a été dit au commencement de 
laQueftion précédente, mettez .-i 4 — i, b s —b, pour 
les deux cotez du triangle reâangle qu’on cherche , & 
ajoutez enfemble leurs quarrez a*-z.i 4 +i , b b -ib*+bb % 
& la Comme a ' — 2n 4 +i-f£ 6 — zb*+bb, fera le quarré 
de l’hypotenu^e du même triangle. Ainli nous aurons 
cette Huilfance à égaler au quarré, a * — la^+i+b * — 
ib*+bb Pour cette fin, fuppofez bpa+i , 8 c vous 
aurez cette autre Fuiflanceàegaierau quarré, a*+a 6 -{- 
6 a s +nd *+ 1 ia}+^aa+iy pour le côté duquel prenant 
i+zaa+a*, l’on trouvera a ~) 03 , & par conféquent 
bp$ y 8 c le triangle redangle qu’on cherche, fera 80, 
do, îoo, dont le premier côté 80 ert l’aire de ce trian- 

j O û q Q « 

glere&angle — 1 — ’ — , & l’autre côté 60 efl l’aire de 
3 

cet autre triangle reftangle 8, 1 5, 17. 

Remarque. 

Si l’en divife par 4, qui eft un nombre quarré, le 
triangle rcdangle trouvé 80 , 60, 100, l’on aura en 
moindres termes cet autre triangle re&angle 20,15,25, 
qui fatisfait auffi aux conditions de la Queftion , car 
.le premier côté zo , eft faire de ce triangle re&angle 

9,40.41 

i 
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?' .f. 0 -’. 4 - , Si l’autre côté 1 5 cft l’aire de cet autre trian- 
3 8. if. 17 

gle redangle — . 

Pour avoir un autre triangle, formez de x, & de x+$ 
ce triangle redangle , zxx-f-ixy , y^+ixy , zxr 
zxy+yy, dont faire cft 3xxj^+2x ? ^+xj ? ; 6 c dcx, &r 
d ex., cet aurre triangle redangle zxx-2xy,)y-2xy* 
ixx — 2x7+47, dont faire cft 3XX77 — 2 xy — xy>; ic 
mettez ces deux aires 3 xx^;+ 2 x 7 +.^ î , 3XX47— 2x7-/ • * 
xy> , pour les deux cotez du triangle redangle qu’oa 

cherche, dont l’hypotenufe fera xjV 2 6xxjy+8x*+ iy\ 
Ainfî l’on aura cette Puiflar.ee à égaler au quarré, 
26j-7xx+8x 4 +2y 4 , ce qui eft facile, parce que la fomme 
3 6 des uhitez a fa Racine quarrée 6. Suppofcz donc 
x407+^, & vous aurez cette autre Puillar ce d égaler au 
quarré, 3 07 4 +84y’x.+7477ZA+ 3 27^4-b’z. 4 , pour le côté 
duquel prenant 647+77*+* VÎT» f° n trouvera y )o 3 1 , & 
40-24, & parconféquentx» 7, & le triangle redan* 
gle qu’on cherche, fera. 

371070, 88536, 381486. 

dont le premier côté 371070 eft faire de ce triangle 
redangle 532, 1395, 1493 , & faiTtre côré 88536 c£Î 
l’aire de cet autre triangle redangle 336, 527, 6 25. 

Ou bien mettez 3XX77— 2x7— xj 5 , 6 xxyy , pour les 
deux cotez du triangle redangle qu’on cherche, le 
premier 3XX7; — 2x7 — xy', étant faire de ce triangle 
redangle zxx — 2x7, yy — 2 xy, ixx — ixy+yy, 8c le fé- 
cond 6 xxyy étant faire de cet autre triangle redangle* 
3x7,4x41, 5x7. La fomme des quarrez de ces deux 
cotez donnera xxy^ — 6 x>y i +^x ,[ y^—\ix f y' , -\-^x (j yy i 
pour le quarré de f hypotenufe. Ainfi l’on aura cette 
Puiflance à égaler au quarré, xxy c — <5xy-t-49x J 7 4 — 

1 2x’ v ; 4-4x ( 77, pour le côté duquel prenant xf — 3 XX77 
4-20x7, l’on trouvera en entiers xy) 3, & 74011» & 

le 
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le triangle redangle qu’on cherche fera 1310, 6534; 
6666 , dont le premier côté 1 3 20 eft l’aire de ce trian- \ 
gle redangle 48, 5 5, 73 , & l’autre côté 65 34 eft l’airç 
cet ai'tte triangle redangle, 99, 132, 165, 

<3 

QJJ E S T I O N XXXI, 

Trouver en nombres un triangle reSl angle , dont chaque 
cSte' (y l'hypotenufe foit f aire (Sun triangle reElangle. 

1 

N Ous trouverons premièrement un triangle reïïan- 
gle x ,y , z. , tel que la fomme z+y de l'hypotenufe z. 

CX du côte' y y foit quadruple de l'autre côté x. Ainli nous 
aurons cette Equation , z.+y'jd 4 x , & afin que le trian- 
gle foit redangle j nous aurons cette autre Equation, 

Dans la première Equation sh-jO 0 4*» l’on trouvera 
rPyy 4 x—y y üc au lieu de la fécondé Equation , xx+yy 
yy iz., l’on aura celle-ci, xx+yy ') 0 i6xx—%xy+yy, dans 
laquelle on trouvera en entiers x)o 8 , &yyy 1 5: , & pat 
conféquent z.yy 1 7 , & le triangle redangle qu’on cher- 
che, fera 8, 15, 17, par le moyen duquel on trou- 
vera le triangle redangle qu’on cherche dans la Quef- 
tion , en cette forte. 

Formez de 6x, ôc de z ,— ix » ou de 48 , & 1, 
ce triangle redapgle 96, 2303, 2305, dont l’aire 
1 10544, eft l’un des deux cotez du triangle redangle 

3 u’on cherche. Formez de 4 x+y , & de 4X — 2 y, ou 
e 47, & 2» cet autre triangle redangle 188,2205, 
2213 , dont l’aire 207270 eft l’auçre côté du triangle 
redangle qu’on cherche. Enfin formez de «.+4X, & 
de zz, — 4X, ou de 49 , & 2, ce troifiéme triangle 
redangle 195, 2397, 2405, dont l’aire 234906 eft 
l’hypotenufe du triangle redangle qu’on cherche. Ain- 
fi le triangle redangle qu’on cherche, fera 1 10544» 
207270, 2*4906. . ' Ce 



f\ 

'-a 
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Ce triangle redangle eft de MonfieurDeEermat, 
& les deux fuivans font du R. P. DeBiily. Le premier 
eft 3 3 o, 440, 550, dont le premier côté 3 5 o eft l’aire de 
ce triangle redangle ix, 60, 61 : l’autre côté 440 eft faite 

de cet autre triangle redangle & fhyp 0 . 

tenufe 550 eft l’aire de ce troifiéme triangle redangle, 

99,4900.4931 & 

■' Le fécond eft 2 1 o, 710, 750 , dont le 

21 

côté 2 10 eft faire de ce triangle redangle 12,35,37^ 
l’autre côté 720 eft faire de cet autre triangle redan- 
gle 1 8, 80, 8i : & l’hypotenufe 750 eft faire de ce troi- 
fiéme triangle redangle ij, 60, 65. 



Q_U E S T I O N XXXII. 

Trouver en nombres un triangle r e& angle , dont chacun de s 
deux cotez* (j l'hypotenufe fait F hypotenufe d'un 
triangle reEl angle. 

F Ormez de x & dey , de*.&de«, &dcy&de- 
ces trois triangles redangles 

2x7, xx... jy y xx-f-yy. 



W, yy... yy + z,z. 

& mettez les hypotenufes xx+yy , 
pour le triangle redange qu’on cherche, 8c fi l’on 
veut queyy 4 -z.z, foit l’hypotenufe de ce triangle redan- 
gle* on égalera fon quarré y ^-lyyw^-*/* ^ j a fomrne 

x*+ixxyy+y*+z*+t Z z,uu+u* <j es q Uarrc2 des deux 

c otez x x+yy , zz,+uu , 8 c alors on trouvera y jq 
A inft l’on aura cette Puiflance à 

xi-j-izzvu-f-vi 

rt / » ce c î ui fe en 

«galant féparément au quarré le Numérateur x*+zzz 
*»*+« 4 >&le Dénominateur zzmxx, en cette forte. 

Premie- 



zzztiti- f -»4 

r — . 

tu — 1XX 

égaler au quarré * 



% 
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t Premièrement pour égaler au quarré le Dénomina- 
teur \za — xxx, fuppofez z<)o«+x, & au lieu .de 
%ù&—zxx, vous aurez cette autre Puillance à éga- 
ler au quarré , zutt+ycu , pour le côté duquel pre- 
nant — , on trouvera en entiers* )Q zaa-bb,&u)Q zbb,Sc 
■ - b 

par conféquent z,)o zaa+bb , & au lieu du Numéra- 
teur * 4 +x*.2,«»+« 4 > l’on aura cette Puiflance à éga- 
ler au quarré, 1 6a % — }za 6 bb+iqa*b* — 8 aafi+b'-t- 
%rt*uw+&iabbu<*+2b*œ ( o+u>* , pour le côtcduqudpre- 

nmtou+b*+¥iabb.„4a* f l’on trouvera a 

aa 

Ainfî l’on aura encore cstte Puiflance à égaler au 

^6— 44/4 A 

quarré, , ou bb — aa , pour le coté duquel 



a.% 

ac 



& 



prenant b,.. — , l’on trouvera en entiers a ) 0 zcd 
b)pcc-\-dd , &c. 

Si l’on fuppofe c'jo^l , & d) o^î , l’on trouvera 

aX>i. aayjÿ. 

b) 05. bb') oxj. 

xX)^j8o xx X) 14288400. 

y £20809 ^ )3435<5i4q8 1. 

Z,X)2}220 2,^)0539168400. 

f w)Q 18000 ««£ 3 24000000. 

& le triangle re&angle qu’on cherche , fera 

447501881, 863168400, 971182881. 
dont les nombres générateurs font 16x00 , 266J1» 
& dont le premier côté 44730x881 eil l’hypotenufe 
de ce triangle rcétangle , 

15731604°, 4187x6081, 44730x881. 
l’autre côté 863168400 eft l’hypotenufe de cet autre 
triangle reétangle, 

835’9xo° o , 215168400, 863168400. 



IT? A L G E B R E, Liv. IIL’ 517 
& l’hypctenufe 971181881 efi i’hypotenufe decç troi» 
fiéme triangle rvdangle, 

966169960, 106153919, 971182881. 

Mais fi i’on luppofe c) 01, & dÿy » , l’on trouvera 
dX> 4 * aaX> 16. 

b)D 5. 25. 

*X)8v6o. xx X) 80281600. 

>X> 14841. ^7)0617075281. 

*X)7296o. zxX) 5 323 161600. 

»X)i 4000. ««)o 576000000. 

& le triangle redangle qu’on cherche , fera 
697356881, 5899161600, 5940236881. 
dont les nombres générateurs font 51200, 57609,' 
& dont le premier côté 697356881 cft l’hypotenufc 
de ce triangle redangle, 

445150726, 536793681, 697356881. 
l’autre cote 5899161600 eft l’hypotenuie de cet au- 
tre triangle redangle, 

3502080000, 4747161600, 5899161600. 

& l’hyp ttnufe 5940236881 eit l’hypotenule d« cc 
troifiéme triangle ndangle, 

3624798720, 4706086319, 594023688t. 

On peut faire que l’un des deux cotez du triangle 
redangle qu’on cherche, foit un nombre quatre, Ra- 
voir en mettant xx pour ce côté, yy-hzz, pour l’autre 
côté, &xx+4Z, pour l’hypotenufe , & alors on aura, 
cette Equation, x 4 +y 4 +2y;x:M<c 4 X)x 4 4- 2xxzx-f<< 4 , 

dans laquelle on trouvera xx>)— &l’onaura 

XA 

en entiers & en moindres termes cette Puiflance 2 
.-égaler au quarré , ijy-tez. ,’ pour le côté duquel 

prenant , l’on trouvera yX) xab % & z ,yyaa—\bb t 

m c b i(Vb+ab' 

oc par conkquent x)Q rrT— > ou bien en entiers 

aa-\bb 

en 



c 
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on «ira x)0 2 a’b+ab* y yyyza'b—abl, & z,)Ort 4 — ? 

aabb-+\b\ & le triangle redangle qu’on cherche, fera tel, \ 
^a 6 bb+4a*b*+aab 6 . 

a*+ ia 6 bb-\aW-+\aab ( >+l a b t . 
v rt *+ 2. a 6 bb+" aW+juab 6 

dont les nombres générateurs font zaabb , 

^ 4 , & dont le premier côté ^bb+^aW-kaob 6 , a fa 
Racine quarrée ia>b+ab > , ce qui fait qu’étant quarré, 
ilpeutêtrediviféen deux autres quarrez , &ainli être 
confideré comme l’hypotenufe d’un triangle redan- 
gle, laquelle eft toujours compoféede deux quarrez, 
comme étant la foraine des quarrez des deux nombres 
générateurs , &c. 

Si l’on fuppofe a ) 0 5 » Scbyjz, le triangle redan- 
gle fera 17424, 9457» 1 5 > 8î 5 - 

QUESTION XXXIII. 

Trouver trois nombres triangulaires , dont la Jomme foit 
un nombre triangulaire. 

A Yant trouvé ces deux nombres triangulaires 15, 
zi, dont les cotez font 5 , 6, & dont la fomme 
z 6 eft un nombre triangulaire , comme il fera cnfei- 
gné à la Qttejl. 4* des Doubles JEgalitez, , mettez x 5 , 

V21, x — — pour les trois nombres triangulaires qu’oil 

cherche.Leur fomme eft + 5 ^ » ^ fo u t 

* xx-f-x 

au triangle , fi on l’égale au triangle — — - , l’on trou- 
vera xyyz,6, & les trois nombres triangulaires qu’on 
cherche , feront 630, 15» » dont l es cotez font 

55,5 ,6, & dont ta fomme 666 eft un nombre trian- 
gulaire, dont le côté eft 3 (S. . 

Pour avoir une folution pius' générale, il font aiî- 
- * ■■" trement 



* 
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trement égaler au triangle lafommc precedente — • — . 

+ jd, fçavoir en la multipliant par 8, de en ajoutant 
i au produit ^xx— 4x4-288 > pour avoir en fa place 
cette Puillance à égaler au quarré, 4xx— 4x4-289* 



• HX 

pour le côté duquel prenant 17...— , l’or trouvera*}) 
344^-4^, p OU rq UO i fi l'on fuppofe a# i , 8 c 

aa — 4 bb 

A}) i, l’on trouvera x)o— 10 , & les trois nombres 
triangulaires qu’on cherche, feront 55,15,11 ,do«t 
les cotez font 10, 5, < 5 , & dont la fomme 91 eft 
un nombre triangulaire , dont le côté eft 1 5 . Mais 
fi l’on fuppofè a }) 5 , & b"X) i, l’on trouvera x)o 35* 
comme auparavant. Que fi l’on fuppofe a'X) 4, 8 c 
AX>i, l’on trouvera x)oii » & les trois nombres 
triangulaires qu’on cherche, feront 55,15,21, dont 
les cotez font 10, 5, < 5 , & dont la fomme 91 eft un 
nombre triangulaire , dont le côté eft 1 3 , comme 
auparavant. 

Pour trouver le côté d’un nombre triangulaire 
donné ; Multipliez, ce nombre triangulaire toujours par 
8 , & ayant ajouté l'unité au produit, ôtez, la même unité 
de la Racine quarrée de la fomme , & la moitié du refie 
fera le côté quon cherche. . 

Si vous voulez que les côtez dès trois homhrei 
triangulaires qu’on cherche , foient en proportion 
arithmétique, mettez a, b, c, pour les côtez de ces 
nombres triangulaires, lefquelspar conséquent leront 

44 4 * <* 1 % CC-\-c ■ ' aa-\~bh-\-lc~\-A~\-b~\~c 

• ,dont la fomme eft ; 



1 i 

qu’il faut rendre, triangulaire. Pour cette fin ün la 
multipliera par 8, & on ajoütera 1 au produit, pour 
avoir en fa place cette Puiflance à égaler au quarré* 

, ce qui eft facile, plrcè 
II. Parti jl î que 



\ 
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que la fomme 25 des uhitez eft un nombre quarré, 
dont le'côté eft 5 : & comme les trois cotez doivent 
être en proportion arithmétique, iuppofezdX>x4-i » 
[>X>zx+i , & O 03x4-1, & alors vous aurez cette 
autre Puiflance à égaler au quarré , 56XX+72X+2 5 , 

dx 

pour le côté duquel prenant 5...— , l’on trouvera x» 



tld— f 6mm 

C’eft pourquoi fi Tort fuppofe dy d 8 , & »;» 1 , Ion 
trouvera xy ) 19; & par conféquent a» 20, £» 39 , 
& c» 58 , & les trois nombres triangulaires qu’on 
cherche, feront 210, 780, 1711, dont les cotez 
2ô, 39 , 58 , font en proportion arithmetiqnc , & 
dont la fomme 2701 eft un nombre triangulaire, dont 
le côté eft 73. 

On peut trouver des folutions infinies , parce que 
l’on peut donner aux deux quantitez indéterminées 
d y 1 «, une infinité d’autres valeurs , en forte que la 

. jimm-\-i»dm . 

valeur trouvée de x, fçavoir - » loit tou- 

jours un nombre entier ; ce qui fe fera en égalant à 
1 , le Dénominateur dd^-^6mm, & alors on trouvera 
dx> ✓7^+7. Air.fi l’on aura cette Puiffance à éga- 
ler au quarré, jôrnm+i , pour le côté duquel prenant 

1.'..^, l’on trouvera & par conféquent 



dy)PHzî^^_y &c. 

pp-fbrm 

Si l’on fuppofe />»8,& w» 1 don trouvera»;» à, 

J»,i5 , x» 588 , «» 589, £» 1177, & cXM7 6 5» 

& les trois nombres triangulaires qu’on cherche, fe- 
ront 175755» 693*5$ » M58495 » dont les cotez 
589» 1177,1765, lont en proportion arithmétique, 
&dontlafomme 2425503 eft un nombre triangulaire, 
dont le côté eft 2202. On 
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On pourra de la même façon égaler à i , le Déno- 
minateur pp—j6nn , pour avoir une autre folution, 
& ainli à l’infini. Mais on aura plus facilement une 
autre (blution, par le moyen de celle qui a etc trou- 
vée» en égalant au quarre la Puiflance 56XX+72X+ 
2$, où nous avons trouvé x)o 19: fçavoirenfüppofànc 
x)0z+i9 » & alors on aura cette autre Puiflance à 
égaler au quarré , ^6z.z,-+izooz.— H 1609, pour le 



tz 



coté duquel prenant 147... — , on trouvera z# 

*94 r /+ lio °// f 

rr — f6J[ 

Ceft pourquoi fi l’on fuppofe r)o 8, &/) 01, on 
trouvera z. X) 569,&parconféquent x)o 588,^)0589, 
ÙX> 1177, & c)o 1765 , comme auparavant. 

Mais fi l’on fuppofe r)o 1 5 , & /) 02. on trouvera 
*.) 0 17620, & parconféquentx)o 17639, <2)0 17640» 
^)035 z 79> &c)o 52918, & les nombres triangulai-; 
res qu’on cherche , feront 

1400183821 , 6223 21560, 155593620. 
dont les cotez 52918, 55279» 17640, font en pro- 
portion arithmétique, & dont lafomme 217S099001 
cft un nombre triangulaire , dont le côté elt 66oor. 

La maniéré la plus facile pour refoudre cette Quef- 
tion , eft en mettant ces trois quantitez en propor- 
tion arithmétique , ix, 2x, 3X, pour les cotez des 
trois nombres triangulaires qu’on cherche , lefquels 
. r . xx+x . Çxx+3* 

par confequent feront , 2xx+x, — - — , dont 

la fomme eft 7XX+3X , qu’il faut égaler au triangle, 
ce qui eft facile, parce que la fomme 10 des unitez eft 
tin nombre triangulaire , dont le côté cft 4. Suppo- 
fez doncx)0)+i » & vous aurez cette autre fommeà 
égaler àu triangle 777+177+10. Pour cettè fin il la 
faut multiplier pat 8 , & ajouter 1 au produit, pour. 

Lia àyotf 
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avoir en fa place cette Puiflance à égaler au quarré, 

, pourlecôté duquel prenant 9... 

WFL > . rtat+nW . -•*. % 

7 » 1 —— ir . & par confequent 

x)0 — , &C. 

aa—fôbb 

Si l’on fuppofe a)3 8 , & 1 , on trouvera^ )o 3 J* 

& par confequent x)o 3 6 , & les trois nombres triangu- 
laires qu’on cherche , feront 666» 2628 , 5886, dont les 
cotez 36, 72, 108, font en proportion arithméti- 
que , & dont la forame 9180 eft un nombre triangu- 
laire , dont le côté eft 13 5. 

Mais fi l’on fuppofe aji 1 5 , & 2 , l’on trouvera 

7)0 10S4 , & par conféquent x)o 1085 , & les trois 
nombres triangulaires qu’on cherche , feront 

589155, 2355535, 5299146. 
dont les cotez 108 5, 2 170, 3 25 5, font en proportion 
arithmétique , & dont la fournie 8 24 3 8 3 o eft un nom- 
bre triangulaire, dont le côté eft 4060. 

On peut égaler au triangle la fomme precedente! 
7XX+3X, fans faire aucune fuppofition, Icavoir en la 
multipliant par 8 , & en ajoutant 1 au produit, pour 
avoir en fa place cette P ui fiance à égaler au quarre, 

CM 

56.VX+24V4-1, pour le cote duquel prenant 1 , 

ir d-\-x±dd * . 

1 on trouvera x)o * 

• • CC — f6Jd 

C’eft pourquoi fi l’on fuppofe c)o 8, & dyj 1 , l’on 
trouvera x£5 , & les trois nombres triangulaires 
qu’on cherche, feront 15, 55, 120, dont les côte* 
5, 10, 15, font en proportion arithmétique , & 
dont la fomme 190 eft un nombre triangulaire, dont 
lecôtéefti4. 

Maïs fi l’on fuppofe c)o 15 , & </)o 2 , l’on trouve- 
ra xX> 1 5 6 » & les trois nombres triangulaires qu’on 

cher- 
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cherche, feront 11146, 48818, 109746, dont ies 
cotez 156/312, 468, font en proportion arithmeti- 
que, & dont la fomme 170820 elt un nombre trian- 
gulaire, dont le côté eft 584. 

Que fi l’on fuppofe dyy 60 , & ^449 » on trouve- 
ra x)o 1402 3 o,& les trois nombres triangulaires qu’on 
cherche , feront de cette grandeur , 

983930^340, 39357097080, 88553363220. 
dont les cotez 140280, 280560, 420840, fonE 
en proportion arithmétique , & dont la fournie 
137749769640 eft un nombre triangulaire , dont lo 
côté eft 52488a 

CLU E £ T I O N XXXIV, 

trouver en nonéJts un triangle oblt quangle , dont les trois 
cotez. & f aire foient exprimez, par des nombres 
rationnels. 

S I Ton met x,y,z., pour les cotez du triangle qu’on 
cherche, fon aire fera xxxyy-\-\xxz.t.-\-xyyxji.-x+-y*^z.+, 
& l’on aura cette Puiflance à égaler au quarré, ixx^y-h 
axxz.^+ij^-x 4 -/-^ 4 , laquelle a ces quatre nom'* 
bres produiûins, 

x+y+z.. 

x+y—z. 

— x— y+zj. 

— x+y+z,. 

aufquels on donnera la proportion géométrique, en. 
égalant le produit des deux extrêmes à celui des d- ux; 
moyens, par cette Equation , z,z.+ ryz.+yy—xx )o xx— 
yy+iyz.-zx, dans laquelle on trouvera 
Ainfi l’on aura cette Puilfance à égaler au quarré, xx- 

yy y pour le côté duquel prenant x...~, l’on, trouvera. 

L 1 3 ça 
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534 NOUVEAUX ELEMENS 
en entiers x)o aa+bb , & y p iab , & par conféquent 
* 0 Oaa...bb, Ainfi Ton aura ce triangle aa+bb > 20b-,- 
aa...bb, q uife trou ve reâangle: ceft pourquoi il faut 
autrement égaler au quarré la PuilTance zxxyy+2xxz,z, 
+ zyyz, z.-x^-y^-zï , fçavoir en égalant enfemble Tes qua- 
tre nombres produilans : & comme cela eft ici impoflï- 
ble, on multipliera le premier x+y+z,par le quarré 
indéterminé aa y le deuxième x— y+z, par le quarré in- 
déterminé bb t le troifiéme x— y+z. par le quarré indé- 
terminé cc, & le dernier — x+y+z, par le quarré in- 
déterminé ddy pour avoir en leur place ces autres qua- 
tre nombres produilans, 

aax+aay+aaz,. 
llbx+bby—bbz,. 
ccx — ccy+ccz.. 

— ddx+ddy+dàz,. 

qu'on égalera entre eux.par ces trois Equations, 
aax ~+aay -+aaz, )Q bbx-y bby — bbz,. 
ccx — ccy-+ccz .') 0 — ddx-+ddy-+ddz,. 
aax—yaay ~+aaz.y^ ccx — ccy-+ccz.. 

Dans la première aax+aay+aaz.'y^bbx+bby — bbz . , 

1 on trouvera x)d — — - , & dans la fecon- 

* *' cia — bh 

de ccx — ccy+ccz,yy — ddx+ddy+ddz . , on trouvera le 

n . ccy+ddy — ccz+ddz. . . _ „ 

memex^o- Ainfi Ion aura cette qua- 

cc+dd * 

_ • > - bby — aay — aaz — bbz ccy+ddy — ccz+ddz. 

trieme Equation,— L I yy . ~ ' Z___ 

1 aa — bb CC+dd 

dans laquelle on trouvera en entiersjOo aadd+bbcc, 8 c 
z. bbcc+bbdd-aacc-aadd, & par conféquent x)3 aacc+ 
bbdd , & au lieu de la troifiéme Equation, aax-y-aay 
-y-:inz.yyccx — ccy+ccz,, on aura celle-ci, iaabbcc+ 
mabbdd'X) 2 bbccdd— 2 aaeedd , dans laquelle on trouvera 

j a ° C r 

U faut donc égaler au 

y bbcc-Mbb—tfuc 0 •; 



quarré cette 
Puiflancç 



D'ALGEBRE, Liv. III.' 5?? 
Puiflance, bbcc-aabb-aacc , pourleœté duquel pre : 

n*nt bc...am, l’on trouvera » À 0 * 

Si l’on fuppofe *X> 3 » ^ 3 • & »» 3 » trouvera 
rt Y)2, & par conféqucnt <*X> 2. & 

65 , & le triangle qu’on cherche, lera 72, 97, 65, 

dont l’aire eft 2340. 

Q^U E S T I O N XXXV. 



Trouver en nombres le triangle ABC, dont les trois chez 
AB , AC , BC , la perpendiculaire BD , & lesfegmens 
AD, CD, (oient exprimez, par des nombres rationnels: 
tfy déplus que la perpendiculaire BD,& tes trots cotez, 
BC, AC, AB, foient dans une continuelle proportion 



arithmétique. 

A Yant trouvé par Queft. I. les deux nombres m- 
déterminez au — bb , 2 ab , dont les quarrez fon£ 



B 




cnfemble cet autre quarré a*+iaabb+b\ dont le cote 
rt aa+bb, fuppofez, pour abréger le calcul, 
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53<S NOUVEAUX ILE ME N S 
iab} 0 d, na+bbys m , & mettez cx+lc pour le plus grand 
fegment AD, cx-lc pour le plus petit CD, dx+ld pour, 
la perpendiculaire BD , & mx+lm pour le plus grand 
côté ÀB , qui eft l’hypotenufe du trrangle ADB, lequel 
par ces portions deviendra re&angle : & alors la bafe 
AC vaudra acx, & Ton double fera 4 ex, duquel on ôtera 
le grand côté AB» mx+bn, & le refte 40c — mx — Im 
fera pris pour le côté BC, afin que les trois cotez AB, 
AC, BC, foient en proportion arithmétique. 

Pour faire que le triangle BDC foit re&angle , on 
égalera la Tomme des quarrez BD, CD , au feul quarre 
BC, par cette Equation, ccxx — ilccx+iïcc+ddxx-h 
zlddx+Bddyz 1 6ccxx — Scmxx+mnixx — %kmx+zimmx 
+iimm , ou mmxx — 2 le ex 4- ilddx + 11mm » 1 6ccxx — 
tcmxx+mmxx — Slcmx+ilmmx+Umm , à caufede cc-h 

im—c 44-f-i bb 

<W» mm : & I on trouvera x» , ou x» — . 

4 'f — im a tu — 6bb 

& les lignes du triangle ABC , feront en entiers & en 
moindres termes de cette grandeur, 

AD» 3 an — 3 bb. BC» (fbb+aa. 

CDy)çbb ‘ — an. AC» iaa+6bb. 

ED» Cab. AB» ^aa+^bb. 

dont les trois AB,AC,BC, font en proportion arith- 
métique : & parce que l’on veut que les quatre AB, AC, 
BC, BD, foient dans une continuelle proportion arith- 
métique, il faut égaler la fomme des deux extrêmes 
AB, BP, à celle des deux moyennes AC, BC, par 
cette Equation , $aa+6(ib+ibby) 1 jbb+yaa , dans la- 

a uelle on trouvera en entiers a » 2 , & b » 1, & les lignes 
u triangle qu’on cherche feront telles que vous ks 
Voyez marquéçs au dedans dç la Figure. 



QUESTION 

» .• • 

>'/ • ; 
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• * » X è **\ ^ 

Trotrver en nombres un triangle ABC , dont les trois cotez, 
AB, AC , BC , la perpendiculaire BD, la droite BE, 
auidmfe t angle ABC en deux également , & tous les 
Jegmens delà bafe AC , Joient exprimez» par des nombres 
rationnels, 

C Hoifilïcz en nombres un triangle re&angle quel- 
conque, comme 3,4,5, que nous apellerons a , b , c, 




pour Iç triangle re&angle BDE , en forte qu’on ait 
DE»*, BDX)6, & BE) 0 c, & filon mec x pour EC, 
on aura CD)0 x+a, & BC))/ >x+y*x+* 7 -\Tb, Ainfl 
L’on aura cette Puiflance à égalçr au quarré , xx+z/zx-h 
sta+bb, pour le côté duquel prenant a+b...x, l’on 

trouvera xX) ,&parconfequent BCjq — . 

M4*4u t v v “ a/J*f -b 



1 



NOUVEAUX ELEMENS 
Mais comme les lignes BA, BC, EA, EC, ou AB* 

***•* ££ '-.JLi—y doivent être proportion*"- 

X£-\-b 1 tr\-b f ■*" * ” « • 

«elles , parce que l’on veut que la ligne BE divîfe 
l’angle ABC en deux également , fi l’oii fuppofe AB 

p on troU vera AE*> ---» & par con- 

féquent AD» . & dins le ‘“"g 16 

re&anele AD B, l’on trouvera cette Equation , 

4 ^ 4 1 s//^+ 4^*6 — 4 i»*b —4 fody + ™ bb yy + bh - 



444 4- 4 a b 4“ bb 

4 iia‘,+mu+ma b b+*ii*K+iib<_ ^ dans laquelle m 
4a»-\- 4*b-\~bb 

trouvera, »^^— . &leslignesdu 

* 4444-843i4-7<»«^4-44^34-^4 

triangle quqn cherche , feront en entiers de cette 



grandeur, 

BD >3 %a i b~\-zoa*bb+zza’b'’+i';aab i +6ab s +b 6 . 

BE X $ah+zoa*bc+zza>bbc+i ïaab’c+6ab*c+b s c. 

AB )o $a°+i6a 5 b+z za*bb+z ia’b’+iîaab*+6ab s +b <L „ 

BCx>&a 6 + 2 4 a5 b+W a *bb+$oa 3 b'>+i7aab*+6ab i +b r \ 

ADX>$a b +i2a s b+i§a*bb+ioa>b*+zaab\ 

AEX>4 a ’ l ’+^a A bb+$a’b'>+4aab*+ab s . 

AC X) Sa s b+ izaW+iza’b'>+$aab*+zab s . 

lÊ.CX^ il ’+Sa*bb+'j^b>+^aab*+ab ! . 

Parce que nous avons fuppofé 
les lignes du triangle ABC feront en moindres termes 
de telle grandeur que vous les voyez marquées dans la 

Figure. * 

Pour avoir de plus petits nombres, mettez dx pour 
AC, & vous aurez AE)o ^x — /.v , AD)o l a dx+Ix , 

CD )D x4-<i»BC})Æ4II^4*4-*^^ 
à caufe de aa-\-bbX cc » & AB)o ^ddxx — iUxx-4-üxx •• 
Wx+ilUx+Tc- Mais parce que les quatre lignes 

AE» 



j 





I 
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AE, AB, EC, BC, doivent être proportionnelles, 
leurs quarrez feront auffi proportionnels , & l’on aura 
.cette analogie» ddxx-zldxx+llxx , dàxx- 2 ldxx+üxx~ 
zladx+ilkix+llccv.xx, xx-hiax+cc , & en di ^ifant on au- 
ra celle-ci, ücc+iüax-iladx , ddxx-zldxx-\-llxx::cc+zax 
+xx,xx, &divi(ant les deux conlëquens par xx, on 
aura cette derniere analogie, Ucc+zBax-iladx , dd-ild 
+0 : : cc+zax+xx, 1, de laquelle on tire cette Equation, 
Bcc+zSaxzladxÿ) ccdd- zlccd+ûx+zadxx-qLdx+ziïax t 
, < h ^ llct — ccd 

dans laquelle on trouvera x)o . 

1 ad — lia 

Il ne refte plus qu’à rendre rationnelles les valeurs 
trouvées des lignes AB , BC, & fi nous en faifons un c 
rationnelle, l’autre deviendra auffi rationnelle, à caulç 




des quatre proportionnelles AB , AE, BC, EC. Pour 
rendre par exemple rationnelle la valeur de BC, qui eft 
plus fimple, l’on aura cette Puilîance à égaler au quar- 
ré , xx+z ax+ccy & fi à la place de x , on met fa valeur 

/ xlce — ccd „ 

trouvée , 1 on aura en entiers & en moindres 

•' xad — lia 

termes cette autre Puiflance à égaler au quarré, ccdd - 
4 lbbd+<\M> pour le côté duquel prenant cd.,.ibm. 

Ion 



j 4 o N O ü V EAUX ELEMENS 
fon trouvera dx> — , &' par conféqu,ent x\) 

titfv. — nbcc — bccmni cnt ~~ l * . ^ . ■* 

, ou 1 on voit qu afin que la quan- 

' xttb.s.m — lUcm * * 1 

tité x foiç affirmée , 1a quantité m doit être entre 



le _ le Üec „ le le Ucc „ , _ 

S, ou entre - , & -+✓ U> c eft- 

i b ' bb b b bb 



à-dire , entre » & ; , cm entre £ & z , à caufe de ay> 3, 
de £X>4 > & de c)o 5. Si donc on fuppofe w) oj, on 
trouvera d') 0 ”, & xX> V> & l es lignes du triangle qu’on 
cherche, feront telles que vous les voyez marquées 
dans la Figure. 

Si vous voulez un triangle , où la perpendiculaire 
tombe en dedans , il faut fuivre la première méthode: 
mais pour égaler au quarré la Puifîance xx+zax+cç> 
au lieu de prendre a+b . . . x, pour le côté de ce quar- 



B 




aacc-^Ucc * 

alors on trouvera x -- - -- , ou x » £ , à caufe de 

3 , de bX) 4, & de cX) 5 , & les lignes du triangle 
qu’on cherche, feront telles que vous les voyez mar- 
quées dans la Figure. 

La Qucftion qui manque ici fur ce fujet , fe trouve- 
ra refoluc dans le Traité des Doubles Egalités. 

^ESTION 

* 

\ . . 
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. OUESTION XXXVII. 

• *• 

« V | N 

f J » 

Trouver en nombres un Quadrilatère dans un cercle , dont 
- les quatre cotex, & les deux diagonales /oient expri- 
mées par des nombres rationnels. 

S Uppofohs que dans un cercle on ait infcrit le qua- 
drilatère ABCD, dont les deux diagonales AC, BD, 
fe coupent au point F, de la figure fuivante, dans la- 
quelle on voit aifément que le triangle BFC eft fembla- 
ble au triangle AFD» & le triangle ABF au triangle 
CDF. Ceft pourquoi l'on aura ces trois analogies, 

BC, AD:: CF, EF. 

BF, AB::CF, CD. 

BF, AF:: CF, DF. 

defquelles on tire fans peine ces deux autres, 

BF, AF:îBC, AD. 

AF, DFt : AB, CD. 

Ayant donné le nom à chaque ligne par autant de 
lettres differentes, comme vous voyez à côté de la Ri-, «. . 
gure, on diminuera le nombre de ces lettres en cette 
forte. 



‘1’ . r* 

\ ; 
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AB^Oæ. 

BCX>£. 

CD)qc. 

AD'd à. 

ACy^x. 

BDX)> 

BFX)«* 

CF)o«. 

DF»/ 



ac 



MX 



AE»,» 7 ». j+i£ 

* 

fié) v abx 

«£— )0 — — . . 
c iti-fbc 




• I 
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V- bcx , - • 

t . «» . 

*»+bc . ^ . 

f-.dà.Ui f . *” ~ v 

• ^T^T-r* - ' 

£ *»-\-bc 

bans la première analogie, BC, AD:: CF, DF, 
ou b , </::«,/> on trouvera/, ou DF]o — , & dans 

b 

lafecondeBF, AB:: CF, CD, ou«, c, on 

trouvera «, ouBFX) — » & au lieu de la troifiéme BF, 

£ 

AF: : CF, DF , ou a, x — « on aura celle-ci, 

/7/y ///y 

• — , —, dans laquelle on trouvera », ou 

c bcx ® x 

CF» , & au lieu de a, ou BF»-^, on aura 

ad-\-bc c 



BF» * bx , & au lieu de /, ou DF» *“ , on aura 

*d-\-bc b 

cdx 

DF» , & enfin au lieu de AF»x— -», onau- 

ad-f-bc 

adx 

ra AF»———; 

ad+bc 

Comme les deux dernieres analogies qui reftent ne 
produifent rien, parce quelles dépendent des trois 
précédentes, il en faut chercher deux autres par quel- 
que conftruâion particulière, pour faire évanouir les 
trois lettres d, x, y. Cette conftruâion fe fera ici très- 
commodément en faifant au point B , l’angle ABE égal 
à l’angle CED , & en fuppofant AE» , & alors on 
connoîtra aifément que le triangle ABE eft femblable 
au triangle BCD, & le triangle EBC au triangle ABC. 
C’eft pourquoi l’on aura ces deux analogies, 

AB, AE::BD, CD. 

AD, BD::EC, BC. 

Dans la première AB, AE : : BD, CD, ou a, x::y, 
c, l’on trû'uveia *,ou AE» & par conséquent £C, 

, y ou 



da 
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xy—*ac-. 

ou *— — > 



& au lieu de la. fécondé analogie» 



AD, BD::EC, BC , où d,pix— z,, b , on auraceU 
le-ci, d,ya~^—> b , dans laquelle on trouvera y , 

bu BDX> i & au lieu de t, bu AE£ — , on 

x y 

aura AE» 



acx 



»C-\-bd 



On tire de la valeur de cd lignes le premier Thco- 
rcme que nous avons démontré dans notre Traité de 
la conJhuElton de la Table des Sinus , fçavoir que le Rec- 
tangle fous les diagonales AC, BD, efl égal aux deux 
ReÜ angles fous les cotez oppofez , , fçavoir au Rett angle feus 
les deux cotez, oppofez, AD, BC, Ô au Reti angle fous les 
deux autres cotez, oppofez, AB, CD. Car en multipliant 
la diagonale AC£x, par l’autre diagonale BD)o 

, on a le Reétangle ac+ld , qui eft bien égal à la 

X 

fomme des deux précedens. . ... 

Pour faire évanouir la lettre x, il faut troüvet ëri 
une autre façon une des lignes déjà trouvées , car en 
comparant enfemble ces deux valeurs, on y trouvera 
une valeur pour la quantité x. 

** Si de la ligne BD£— , on ote BF)o«, on aura 

DF)d , & au lieu delà première analogie 

BC, AD:: CF, DF, on aura Celle-ci > bi d::u , 

dans laquelle on trouvera «, ouGFjj 

x _ • 

iux , & au lieu dé la fécondé analogie , BF, 

x t . abc-\-bbd-bux 

AB : : CF, CD, on aura celle-ci, « , a : : — » c > 

dans 

r ' 
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**% . .• ■ « , 

; «UfA lamelle on trouvera «,ouBFx> 
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aabc+albd 

me nousavons déjà trouvé auparavant k,ouBFX) ~ * -, 

. aabc+abbd abx ad+bc . 

nous aurons cette Equation , —7 — » —— dans la- 

, î . aox+cdx ad-\-bc ' 



quelle on trouvera x , ou AC X) é *»'*+»bdd+Mbcc+bbcj£ 

ab+cd 

Ainfî vous voyez que fi les quatre cotez, a , c, </,' 
font donnez, , les diagonales font aufft données « & que le 
quarré de la diagonale AC ejl égala la fomme de deux Plans , 
dont T un e(l quatrième proportionnel aux trois Plans ab+cdf 
cd , aa+bb y & l'autre e(l quatrième proportionnel aux trois 
Plans ab+cd , ab , cc+dd. Mais on peut dire plus 
brièvement > que le quarré de la diagonale AC ejl qua- 
trième proportionnel aux trois Plans ab+cd , ac+bd 
ad+bc, & que par conféouent le quarré de F autre dia- 
gonale BD e/l quatrième proportionnel aux trois Plans 
ad+bc, ab+cd, ac+bd. Car puifque l’on a cette ana- 
logie» ab+cd, ac+bd\: ad+bc, xx, on aura celle-ci, 
ab+cd , xy:x ad+bc y xx, ou ab+cd, ad+bc:: xy, xx, 
ou ab+cd y ad+bc:: y y x, OU ab-+cd , ad+bc ■ yy, 
xy , ou ab+cd , ad+bc : ; yy , ac+bd , ou ad+bc , ab+cd: ; 
ac+bd, yy. . - ■ ' , 

C’eft pourquoi fi l’une de ces deux diagonal 
les eft rationnelle , l’autre le fera aufli. Ainfî napè '. 
aurons feulement cette Puilfance i égaler au quar- 

t aacd+abdj+abcc+bbcd . b 

ré, . Multipliez le Numérateur 

ab+cd 

par le Dénominateur , & vous aurez en entiers cette 
autre Puiflance à égaler au quarré, aabbcc+aabbdd - (- 
aaccdd+bbccdd+ a'bcd+ab J cd+abcd ; +abc > d , pour le 

bbd+ccd+aad 

coté duquel prenant nbc+ , on trouvera 

IL Part, Mm •« j Hfj 



\r 
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. 

Ÿ»xcd+ xi>dJ-\-abcr+bbcA , l’on aura X)Q * 4 — ta*M+fa — r+j 

ab-i-cd ixac-t- ibbc-icî 

& les lignes du Quadrilatère qu’on cherche , feront 
de cette grandeur, 

AB) 04. 

BC) o£. 

CDjor. 

AD )0 g 4 4 -^ 4 4 ~ f 4 — xaabb — — xbbce, 

+abc . , >• 

AC) 0 * 4 — xwbb+b* — e\ 

irtai'-f-ï.&’C— itî 

BD) o a4+2^cc — M — -f4 . 

2*3 — — 2 «T 

fi l’on fuppofe 4)01, />)02, & c)04» on trouvera 
d )o *,V > & x X) Vf » & les lignes du Quadrilatère ABCD, 
feront en entiers de cette grandeur, 

AB )o 6588. AD)ozi945. 

BC)o 13376. AC)o 1877Z. 

CD)o 2675t. BD)025i68. 

Pour faite que la valeur de ces lignes foit affir- 
mée, il fuffit que la valeur trouvée de AD, ou feule- 
ment fon Numérateur a*+b*+c*-2aabb-2aacc-2bbcc t 
{pit affirmé, ou plus grand que o. Ainfi nous au- 
tfbns cette inégalité, 4M-Æ 4 -f- à-iaabb-iaacc-ibbccQo, 
ou c*—zaacc—2bbccQ)iaabb—a*—b* , à laquelle ajou- 
tant de chaque côté le quarté a A -\-iaabb+b* de la 
moitié du coefficient, on aura cette autre inégalité, 
c 4 — 2 nacc — zbbcc+a*-\-i aabb+b 4 @$aabb , où prenant 
la Racine quarrée de chaque membre , on aura celle- 
ci, ce — aa — bbQuib, & par conféquent ccÇp)aa+zab 
+bb , & par la Racine quarrée l’on aura c@a-+b , ce qui 
fait voir que la quantité c doit être plus grande que 
là Comme des deux a, b. v 

... - QJJ E S- 
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.QUESTION XXXVIII. 

- * . 

Trouver en nombres un Quadrilatère dans un cercle? , 
dont f aire & les quatre cotez . /oient exprimez, par 
des nombres rationnels. 

S I l’on met x, y t z,, », pour les quatre cotez du 
Quadrilatère qtton cherche , /on aire fera Sixxyy/. 
xxxz,z.^-xxxmti-r- *vj**4- » yymu 4- ixyxM x* — y 4 — s, 4 — «r4< 

Ainli l’on aura 4 : cette Pudïance à égaler au quarré t 
2 xxjy-Y - 2 xxz,z.-f- 2xx» »— f- 2 yy c c-+ 1 yyuu+ $xyzu-x 4 -y* 

—z. 4 —» 4 , laquelle a ces deux nombres produifans, 
xx-f- txy+yy — zz— f-2zu — hu. 
z.z,-f- 2z,»-f-»» — xx— f ixy — j y. 
que vous égalerez enfemble par cetce Equation , xx 
+2 xy+yy — za+iz,u— »t<)3 -ez.4-2z.w-f- »»— xx— f 2xy— 
y y , laquelle étant réduite donnera celle-ci, xx-f-yy)3 
z.z. 4 *»» *. qui fait connoître que les quarrez des quatre 
cotez du Quadrilatère qu’on cherche , font en pro- 
portion arithmétique , qui ne peut pas neanmoins 
être continue , parce qu’il eft impolfible de trouver 
quatre nombres quarrez dans une continuelle pro- 
portion arithmétique. 

Pour refoudre cette derniere Equation , xxy-yy'y 
zz^-uu , fuppofez z,)Otf...x, Se uÿyb...y t pour avoir 
cette autre Equation , xx+yy^aa^- 2ax+xx+bb— iHy 
4 -yy> dans hquelle on trouvera yyy ^+bb— i ax t & les 
cotez du Quadrilatère qu’on cherche, feront en entiers 
de cette grandeur, 

îbx. 

aa+bb—iax. 
zab — 2 bx. 
bb—aa+zax. . 

où l'on voit qu’afin que chacun de ces cotez foit ex- 

Mm 1 primé 

*> - 
V- 
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primé par un nombre affirmé , la quantité x étant 

, / aa — bb 

tnoindie que a , doit aufli être moindre que » 

>' aa — bb 

-&plus grande que . 

C’eft pourquoi fi l’on fuppofe < 0 03 , J) 04 » & 
xX> 1 > les quatre cotez du Quadrilatère feront 6,17, 
18 , » , & fon aire fera 60. 

Ou bien multiplie z le premier nombre produifant 
xx+ixy+)y—z,z,+iz,u>~uu par le quarré indéterminé 
aa, & le deuxième z.z.+iz.u+uu— xx+ixy- 77, par le 
4 quarré indéterminé bb , & égalez enfemble les deux 
produits par cette Equation , aaxx+zaaxy+aayy—aaz.z. 
-t-iaazu—aauuy) bbz,z,+îbbz,w+bbuu — bbxx+ibbxy — 

aaz. bbz. 

bip y dans laquelle on trouvera 

Sxx- ç bbxy __^ v v 4 Afibbzz. _ Ain fi l’on aura 

*'+' Mb ‘>+ b * xMxy-ibéxy 

cette Puiffance à égaler au quarré , xx-\ — 

, , aa-V-bb 

£HAbbz,Zê • a , « ■ 

+yy— — , pour le cote duquel prenant x...yi 

a4+i*abb+b4 r Utt 

on trouvera yX> — — , & par conféquent u)o 

J aux+'bx 1 1 

anw-y-bbxx — bbz.zj r 3'>z.—bb z. t & | c $ cotez du Quadrila- 

u/r -j-ùb 

tsjre qu’on cherche , feront en entiers de cette gran- 
deur; 

adxx+bbxx. 

bbz~z>. 

aaxzj+bbxzi. 

aaxx+bbx' +aaxz,—bbxz,—bbzx,. 

Si l’on fuppofe aX> 4» b) 03, x)04> les 

cotez du Quadrilatère leront en moindres termes, 
80, 45, 100, 63, & fon aire fera 4752. 

Au lieu de d< ux nombres prouuifans, on en peut 
avoir quatre, fçavok 
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x+y+z,—u. 

^ 

x— j4-t+«. ^ \ 

—x+y-{-z.+». 

que l’on rendra quarrez en les égalant chacun à un 
quarré indétcrmi é, comme le premier au quarré an, 
le lecond au quarré bb, letroifiéme au quarré ce, & 
le quatrième au quarré dd, de forte qu’on aura çes 
quatre Equations 

lx+ly+Iz,—lu ) o an. 
hc+lj—k,+lu yy'bb. 
lx—ly+lz,+luyy ce. 

—lx+Iy+h,+lco X) dd. 

Dans la première lx+ly+lz,~lu )3 an , on trouvera 
bc X) aa—Iy—fc+lu , & dans la fécondé lx+ly—lz,+lu 
yybb , on trouvera le même lxyybb—Iy+lz,—!w. C’eft 
pourquoi op aura cette cinquième Equation , aa-ly 
~lz,+le>yy Lb—fy+fc—lu , dans laquelle on trouvera Iz. 
yy\aa—ÿ>b+lu , & par conféquent lxyy\aa-+'J>b—ly , 
& les deux dernieres Equations fe changeront en ces 
deux autres > 

aa~+ilu — 2 fyyycc. 

— bb— \-2lu-+2ly'jy dd. 

Dans la première aa~\ilu — ilyyy cc , on trpuvera . 
luyy~cc — \aa-yly, & dans la fécondé — bb-+2lu-yzly' 
yy dd, on trouvera le même lu yy \bb~\\dd — ly. Ç’eft' 
pourquoi l’on aura cette troifiéme Equation , jCC — 
\aa-+ly'yy' 1 bb-) r ' i dd — ly, dans laquelle on trouvera ly'yy 

a*-\-bb — cc-\-dd 

, & au lieu de lu>yy\cc — \aa-\-ly, ou de 

/«» yy \bb-\-\dd — ly , on aura lu yy _ J , *+ bj + cc _+ JJ > & au 

lieu dçluyyiaa — \bb~\-lu, on aura lz,yy ^ —bh +cc+dd t 

+ 

& enfin au lieu de. lxyy\aa-+\bb — ly, on aura Ixyy 

, * Mu 3 A*-hbk 
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NOUVEAUX ELEMENT, / 
y+bb+cc+dd * & i e s côtezdu Quadrilatère qu’on , 

cherche, feront en entiers de cette grandeur, 

. aa-\bb — \-cc — dd. 

(Ul~\bb — cc—^dd, 
aa — bb- j rcc— 3 rdd. 

~—nci—\-bb — \-cc — \-dd. 

où l’on voit que des quatre quarrez indéterminé*: aa , 
hb , cc, dd, chacun doit être moindre que la Tomme 
des trois autres. 

Si donc on fuppofe ay)i, b) 05, c)04, &d)c>5> 
les quatre cotez du Quadrilatère feront en moindres 
termes, 2, 11, r8, 23, & fon aire fera 120, quife 
rencontre un nombre triangulaire , & aufli égale à 
l’aire de ce triangle reftangle 10, 24, 26, dont les 
nombres générateurs font 1 , 5* 

QUESTION XXXIX. . 

< • • 

Trouver deux nombres quarrez dont la différence foi* 
égale 4 un nombre donné. 

II. X. Dioph. 

S I l’on met xx , yy , pour les deux nombres quarrez 
qu’on cherche , & ab pour le nombre donné , on 
oraura félon la condition de la Queftion cette Equation, 
•je* — yy^Oab, dans laquelle on trouvera *X) 

Ainli l’on aura cette Puiflance à égaler au quarré , 
y)-\-ab, pour le côté duquel prenant ^-+c, on trou- 

*b .. .cc ab+cc . 

vera yX) , & P ar confequent x)Q— — . Amli 



IC 



les cotez des deux quarrez qu’on cherche, feront de 
ççtte grandeur, 



ab+cc , ab . . . cc 



2 C 



Si 
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D’ALGEBRE, Liv. III. 

Si aù'£>6o, & que l’on fuppoîe O 03, ou c)q 20 ,• 



les deux quarrez qu’on cherche, feront tels, 
dont les cotez font 



fiç . 1B9 

. 



Mais fi l’on fuppofe c X) z • ou c)o 3 o , les deux quar- ' J . 
rez qu’on cherche, feront 156, 196, donc les cotez 
font 16, 14. 

Que fi l’on fuppofe c)0 6, ou *3040, les deux 
quarrez qu’on cherche, ieront64, 4, dont les cotez 
font 8, z* 

Remarque. 

Cette Queftion fe peut refoudre fans qu’il foit be- 
foin d’égaler au quarré aucune Puilfance , par une 
méthode qui vous fera voir l’origine & lademonftra- 
tion du Canon de Diophante , & de fa manière par- 
ticulière pour refoudre les Doubles Egalité*,. 

Parce que dans l’Equation conftitutive xx—yyy>ab, 
le premier membre xx — -yy, a ces deux nombres pro- 
duifansx-ty> x — -y, & que les deux nombres produi- 
fans du fécond membre ab , font a & b, on égalera le 
premier nombre produifant d’un membre au premier 
de l’autre membre , & le fécond au fécond , par ces 
deux Equations, 

x+yy>a- 

x—yX)b. -»*■ 

Dans la première x+y ~X>a , on trouvera x )0 a — -y* 

& la deuxième x—y'jûb, fe changera en celle-ci, a— 

4 — b 

xyY)b t dans laquelle on trouvera y £ , &parcon- 

féquent Ainfi les cotez des deux quarrez 



qu’on cherche , feront tels , 

a+b, a — b 
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Si aja 15 , &£)o 4 , les deux quarreziqu’ori cherche, 

361, in J A 19» 11 

feront r dont les cotez font : & fi aT%* 

4 V 1 *•* 

H, 8cby)i, les deux quarrez qu’on cherche, feront 

."^9‘ 49, . » r *7» Z 

■ , dont les cotez font . 

.'4 ' ■ > 1 

On tire de cette fécondé folution , le Canon fui- 
Vant , qui cft de Diophante; Les moitié z, de la fomme 
ér de la différence des deux nombres produifans de la dif- 
férence donnée , Jont les deux nombres qu'on cherche. 

Des Doubles Egalitez.. 

•vrOus refoudrons ici les Doubles Egalitez en deux 
maniérés: premièrement par les préceptes du Trai- 
té precedent, où vous en avez déjà vû la pratique dans 
quelques Queftions : fecondement par la methodede 
Diophante, dont vous avez aulïi vû quelques exem- 
ples dans le Traité précèdent, & dont vous avez aufli 
vu le fondement & l’origine dans la derniere des 
Queftions precedentes. 11 eft très-utile de les bien 
entendre toutes deux, parce qu’d arrive bien fouvent 
que quand l’une ne peut pas fervir commodément 
pour la folution d’un Problème numérique , l’autre le 
peut très-commodément , comme vous verrez dans 
les Queftions que nous ajouterons àlafinde ce Trai- 
té poqr vous faire voir l’application des réglés que 
nous allons expliquer le plus clairement qu’il nous 
fera poffible dans les Problèmes fuivans. 

PROBLEME I. 

Refoudre une Double Egalité , où la lettre inconnue a 
un? dimenjton. 

i ' 

Y)Our refoudre une Double Egalité, oùlalettrein- 
J, connue n'a qu’une dimenfion , par la méthode 

-f ■ - • • des 
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;D’ ALGEBRE, Liv. III. 
des Amples Egalitcz , ou par celle de Diophante, il 
faut que les quantitez connues qui multiplient l’in- 
ffonnuë dans chaque Puiflance, foieht dans laraifon 
' de deux quarrez, & alors on la pourra refoudre pre- 
mièrement par la méthode des Amples Egahtez,en cette 
forte. 

Propofons cette Double Egalité, 
zax-\- ab. 

8 ax-V^ab. 

où les premiers termes zax , Sax , ou les quantitez 
connues ta , /qui multiplient l’inconnue dans 
chaque Puiflance, font dans laraifon des deux quir- 
rez 1 , 4. Egalez la première Puiflance tax+ab au 

cc Mb 

quarré cc, pour avoir Egalez auffi la fe- 



conde Puiflance %ax+îab, au quatre dd, pour avoir 

’ dd—XMb 

le même x)0 : c’eft pourquoi l’on aura cette 

Equation, J jz3—^ ns la q ue,le on trouverai £ 

. — 1» 84 

*/ 4 cc — ab. AinA l’on aura cette Puiflance à égaler au 
quarré , 4 cc — ab, pour le côté duquel prenant tc...m, 

ab+mm r , mm...ab 

on trouvera cX> ,&parconfequent</*> — — > 

4 m 

& xY)” 4 — uMbmm+ aM, & les deux Puiflances pro- 

pofées fe changeront en ces deux quarrez, 

aabb+zabmm+m*, aabb — zabmm+m 4 

1 6mm 4 mm 

nb-^-tnm ab..,mm 

dont les cotez font » « • 

4 jn im 

. Détermination. 

Pour faire que la quantité jnconpuë x , ou fa va- 
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»abb — 1 _ j 

leur trouvée 4 foit affirmée, ou plus' 

3 mmm ^ > / * . % 

grande que o » l*ôn aura cette inégalité , aabb-i^abmm. 

ou m 4 — 14 abmmQ) — aabb , à laquelle fi on •’ 
ajoute de chaque côté le quarré 4 $aabb de la moitié 
jab du coefficient 14^, l’on aura cetteautre inéga- 
lité, w 4 — i^abmm+qçaabbÇïÿ^Saabb , dont la Raci- 
ne quarrée donne celle-ci, mm — 7ab@s^%aabb , ou 
7 ab — mm($)S<fîaabb, dans laquelle on trouvera j»0 
^^ab+J^abt ou bien mQs^ab — ^3 ab. 

Ceft pourquoi fi a ) 0 2 , & & que l’on fup- 

pofe m ) 013 , l’on trouvera c)d;'/, dy> '£ , & x )3 
^ , & la Double Egaliré propofée lax+ab , 8«x-f- 
$ab, ou 4x4-12 , 16x4-36, fe changera en ces deux 
quarrez , VV^' , ’££*, dont les cotez font ’//, 

Mais fi l’on luppofe m) oî , l’on trouvera c)o 4 /, 

» & x X)'siï » & la Double Egalité propolée 
zax+ab, Zax+iab, ou 4x4-1 2, 1 6x4-3 6, Te chan- 
gera en ces deux quarrez , dont les cotez font 



4 * 47 

l > « 



Double Egalité de Bachety 45. 4. 

C’efl de la même façon que l’on refoudra cette 
antre Double Egalité, 

ax+bc. 

dx+pp—n d + hcd . 

A 

qui eft de la qualité de celle-ci , 

3N4-13. 

J •' » lN + 7 * 

que Bachet propofc dans le premier cas au commen- 
taire fur 45. 4. Diopb * Car fi on multiplie la diffe- 

ppd — bcd d 

rence ax — dx+bc — 00-4. , par le nombre — -, 

4 4 — d 

ou qu’on la divife par le nombre , & qu’on ôte 

d 

le 
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» 'C~' . abcd — adpp-p-ddpp — bcdJ 

le produit ou le quotient dx+ de 

1» plus petite Puifiànce dx+pp—P±'±^y ü ccftele 

quarté pp , qui nous fervira pour refoudre cette Dou- 
ble Egalité en cette forte. 

Egalez la première Puifiànce ax+bc, au quarreww , . 

poÿr avoir x)0 — ~ — » & la deuxième dx+pp— ~ » 

au quarré b», pour avoir le même x £ *r,r.--*vp+dpp-hd } & 

par confcquent cetteEquation,^^; X) ™-*pP +Jp£±*% 

dans laquelle on trouvera ») 0 Ainf * 

a dmm—app-dpp 

on aura cette Puifiànce à égaler au quarre, * 

a 

Pour cette fin fuppofez m'fty+p , & vous aurez cette 

2 dpy+dyy 

autre Puifiànce à égaler au quarté , pp-\ >P° UC 

* .Mp+idf 

le côté duquel prenant p...yy on trouvera^ — — 

i *p-\-dp a . 

& par conféquent mp »X) — — ■ - -» & 

bc çupp+ 6 adpp-\-ddpp . * 

* al — 1 »ad+add 

Si *x> 3 . £*> 1 » O0 13 , I , & py> ly on trou^ 
véra >X>8, mp 10, npô, & x) 0 * 9 X) iN , comme 
Bachet, & la Double Egalité propofeefe changera erf 
ces deux quarrtz 100,36, dont les cotez font 10, 3. v 

Solution plus générale. ** • 

Pour avoir une folution plus générale , multipliez 

2 dpy — dpp 

la Puifiànce pp + — - — par le quarre aa t pour avoir 

en entiers cette autre Puifiànce à égaler au quarré, 
aapp+iadpy — adpp , pour le côté duquel prenant 

v . . a My 
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ap... qy> en forte qu’on ait o p . . . — , l’on trouvera 

. laap^iapq a adp+xipq+p'qq 

y') Q— — , & par confequent ;«X> -, 

~ q- — td qq — ad 

^^*dp+idpq+pqq # ^ aaddpp+^aadppq+^aappqq^. 

IîjO ; i K X JO 



qq-ad 

ladppqq + +appq3+ppq* bc 



q* — ladqq 



-f- üüdd a 

Parce que nous avons fuppofé a '} o 3 , £X> i , c)o ijs 
dy)i t &/) 0 2> fi Ion fuppofe 5 » l’on trouvera 
^0o8,w)oio, ny)6, & x)o 29, comme auparavant; 
mais fi l’on fuppole q X> 2 , l’on trouvera 7X1 3 6, ?» x> 3 8, 
«X> aî » & x*X> 477 > & la Double Egalité propolec fe 
changera en ces deux quarrez, 14 A4, 484, dont les 
cotez font 38, 22. 



Ce qui rend cette folution plus générale que la pre- 
mière, eft la quantité indéterminée q ; mais on peut 
avoir deux quantitez indéterminées» ce qui rendra la 
folution encore plus générale » fi pour égaler au quarré 

la Puiflance précédente />/>+ xdfy ' ird ^ } on p re nd/>... 

V- * * 

7» pour le côté de ce quarré, en forte qu’on ait k)q. 

f • • • — » car on trouvera y y) — Ülil iat>v , & par con- 

t aqq — drr 

,, K iMpqr+apqq-t dprr idpqr+apqq-i-dprr 

fequent ;»X> — , «X> - ■ , & 

aqq — drr ' qqq-drr 

d aa P"f : l rr '{-+< t *Pq 3r -i-‘*‘>ppq*-}-‘i-adppqr'}-î-i idppqqrr-p-ddppr* 
X JO — — . 



‘j*, . . a3q4 — iaadqqrr+addr* 

• Parce que nous avons fuppofé ^x» 3 * ^X> 1 » ^X> 15* 
<?X 1 > &;)D2, fi l’on fuppofe qX> 1 , & rX> 1 » l’on 
trouverajX) 8,mX> 10» «X> 6* & *X) 25?» commeBachet: 
mais fi l’on fuppofe <7)0 2 , & r)o 3 > l’on trouvera ^X) 3 
wX) $8, »X>i2, & xX) 477 , comme auparavant 



Autre 
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Autre Double Egalité de Bachet 45. 4. 

' .C’eft au Aide la même façon que l’on refoudra cette 
autre Double Egalité» 

ax+bc. . . • 

. l Ppd+bcd . - 

dx — ‘ . 

* 

qui eft de la qualité de celle-ci* 

• îN+ 3* 

- que Bachet propofe au même endroit dans fon fécond 
cas: car fi on multiplie la différence ax — dx+bc+ 

fpd—bcd ..... d 

, par le nombre — , ou qu’on la divife par le 

* a-d * * ' 

nombre — , & qu’on ôte le produit ou le quotient 

d 

htd pp J J — bedd 

Axh i de la plus petite Puiflance dx — . 



*—(l 
ppd+bcd 



a* — ad 



~dpp 



, qui eft bien 



» il refte ce nombre nié , 

* d *-d 

au Multiplicateur — , ou auDivifeur — , comme 

a-d d 

quarréàquarré. C’tft pourquoi on refoudra cette 
Double Egalité en cette forte. 

Egalez la première Puilfance ax+bc au quarré mm t 



pout avoir x)o 



mm — bc 



, & la deuxième dx—^-^- — au 



/ , . . « an +ppd—bc J . 

quarrewtt, pour avoir le meme x)o » & . 

ad • • - ->• 

. mm — ’-)C ann+ppd-bcd 

par confequent cette Equation, £ » 

a ai 



HWff 

dans laquelle on trouvera • Ainfi l’on au- 

, d . 

ta cette Puiffance à égaler au quarré, />/>- 



— , pour 




■OV-Î’ 
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• ■ -• qn idpqf 

le côté duquel prenant^. » . —, on trouvera ^ . 

r ' . dqq- V r 

» .'■> dpqq + aprr ddppq 44. 

& par conlcquent *»X> , & x» * 

zadppqqrr -f aappr^ ^qq — arr addq*- 

zaadqqrr + « 3 r 4 

SiaX>6> ^)0 5>f30 5>d^)2, &/)04, & qu'on fup- 

pofeç)3 3,&rX) 1» ontrouveraw*X)8,»>D4,&xX>V» 
& la Double Egalité propofée fe changera en ces deux 
quarrez 64, 1 6, dont les cotez font 8, 4. 

Double Egalité' de Diophante 1 7 . 5 . 

C’eft encore de la même façon que l’on refoudra 
cette Double Egalité, 

10N+9. 

5 N+ 4 - 

dont Diophante n’a donné qu’une folution dans 1 7. 3. 
& quoique Bachet allure que par la Mechode de Dio- 
phante on n’en puifle donner qu’une folution , parce 
qu’on ne peut prendre, à ce qu’il dit, que 5, 1 N+i, 
pour les deux nombres produifans, nous ferons nean- 
moins voir le contraire , dans la Méthode de Diophan- 
é te, que nous expliquerons après avoir refolu cette 
•ï . Double Egalité par la nôtre , pour ne rien lailTer à de- 
viner. 

Egalez donc la première PuilTance 10N+9 au quarré 

ax — 9 

s . aa , pour avoir 1 N )o : & la deuxième 5 N-f 4 au 

> " ‘ . 10 66 — 4 

*<juarré££, pour avoir la même iN)o , & par 

s 

aa — 9 66 — 4 

conléquent cette Equation, X> > dans la- 

10 s 

aa—i 

quelle on trouvera b'ftV . Ainfi l’on aura cette 

* aa—i 

Puilfance à égaler au quarré, : multipliez-la par 

* ■ : le 
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le nombre quarré 4 , pour avoir en entiers cette autre 
PuilTance à égaler au quarré xaa — 2. .. Pour cette tin 
ftippofez n'y) x+i , & vous aurez cette autre Puiflancc 
i égaler au quarré 2XX+4X, pour le côté duquel pre- 

fX 4 dd 

nant —, Ion trouvera x)q , & par conféquent 

d CC-ldd 



CC -f *dd 

ay> 77-, by>- 



2 ed 



& au lieu de iN£ 



CM — 9 



IO 



cc — 2 dd " ce — i dd 

66 — 4 40 ccdd — 8 c 4 — 5 1/4 

ou de iN)o >, Ion aura iN)o . 

f ioc*—4occdd+±od* 

& la Double Egalité propofée 1 oN-f 9 , 5N4-4, fe chan- 
gera en ces deux quarrez, 

c*+^ccdd+<\d* , c^ccdd. 



1 c 4 — 4 ccdd-\ 4^ 

; - cc+idd,tcd 

dont les cotez font . 

cc — idd 

Si l’on fuppofe c)o 3, & 2, on trouvera <2)0 * 7 » 

12, x)r) 1 6,& iN) 028, & la Double Egalité pro- 
pofée fe changera en ces deux quarrez 289, 144, donc 
les cotez font 17, 12, comme Diophante. 

Mais fi l’on fuppofe c'y) 1 7, & d'y) 1 2 , on trouver* 

« £ 5 7 7> ^ X> 408, x )o 5 7<S> & 1 N X> 3 3 * 9 & 1 * D°ub£ ^ 
Egalité propofée fe changera en ces deux quarrez - ; ; 

3 3 2929, 166454, dont les cotez font 577, 408. , *r 

On peut donner une infinité d’autres folutions en., J” 
nombres entiers, pourvu que c foie plus grand que<£ 
ou bien moindre que 2 d. Comme fi l’on fuppofe c )o 4* 
8 cdy)$, on trouvera «>3—17, A) 0 — 12, x)o — 18, 

& iN)c>a8, comme auparavant. 

Mais fi l’on fuppofe c'y) 577, & </)04o8, on trou- 
vera^ 665 87, ^^0570832, %y) 66 ^^ 6 , & iN)o 
<55169834444 , & la Double Egalité propofée fe 
changera en ces deux quarrez, 651698344449» 

325849172214» 
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,1584917112^., dont les cotez font <££«87; 

570832. .... ^ ‘ --*■ v ‘ ' ? % .-V 

Méthode de Diophante. . 

Pour refoudre maintenant la première Double Ega- 
lité propofée 

iax + ah. 

8 ax+$ab. 

par la méthode de Diophante » où la raifon des deux 
premiers termes 20X, 80 x> eft égale à celle des deux 
quarrez 1,4; parce que ces deux premiers termes ne 
font pas égaux, on les rendra égaux en multipliant 
chaque Puiffance réciproquement parlesquarrez 1,4, 
qui expriment la raifon de leurs premiers termes , fça- 
voir la première Puiffance 20x4-0^ par le quarré 4 , & 
la deuxième Sax+^ah par le quarré i , pour avoir ces 
deux autres Puiffances à égaler au quarré, 

, %ax+$afo - - • 

,-v ■ ■ 8 <jx+ 3 ^\ • *; , 

[’ Prenant la deuxième 80x4-3 ab pour la plus petite^’ 

* comme elle l’eft effectivement, ôtez;- la de la plus gran- 
“ de 80.V4-40Æ, pour avoir les différences aMont les deux 

J^ombres produifans font t, — , le premier c étant in-; 

„ déterminé. La moitié de la fomme de ces deux nom- 



* ». 4 . ~ ec -p - 

bres produifans eft , & la moitié de leur diffe- 

'ic** cc...*b 1C ’ f4 -J- iabcc-\~aa,th 

'% rence eft . Si on égale le quarte 

xc ; ■ \ ' . 4 f c 

de la moitié de la fomme à la plus grande Puiflàriçé 

c4 — ifHocc -f &*bb . . . , 

Zax+^ab, ou bien le quarré —de la moine 

de la différence à la plus petite Puiffance 80x4-3 0^» 1 ou 

c4— 1 $abc c -p a *bb . , . 

irouvera x£ ■ — , comme auparavant. 



ixace 
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tSttfte méthode fe peut appliquer dune Double Ega* 
Jjtéy où les premiers termes ne font pas dans la railon 
■ 'dé deux quarrez, pourvu que le dernier dans chaque 
Puiffance foit quàrré, mais il y a une précaution à pren- 
dre touchant les deux nombres produifans, comme 
vous allez voir. 

Double Egalité où les derniers ternes font quarrez .. 
Propofons cette Double Egalité; 

ax+bb. 

bx+cc. 

.. . i 

, Prenant la deuxième Puiflance bx+cc pour la plus pe- 
tite, ôtez*lade la plus grande ax+bb t pour avoir leur 
différence ax—bx+bb—cc , dont le dernier terme bb~cc 
étant la differente de deux quarrez cft divifible par la 
Tomme b+c, ou par la différence b — c de leurs cotez. 
AinfiÆ+c, & b—c t en font les deux parties aliquotes, 
dont Tune, comme b+c fera prife pour l’un des deux 
nombres produilàns, & l’autre nombre produifant fera 

ax — bx m . 

• \-b~c. La moitié de la fomme de ces deux nom- 

.b+c. . » ax — bx 

bres produifans eft 1 -b , & la moitié de leur diffe^ 

ax—tx ib+xc . * J 

rence eft -c. Si on égale le quarre de la moitié*' 

1 b+ie 

"j ■ / , ax — bx . • * • » ’ •» - 

de la fomme — h b » à la plus grande Puiflance , 

ib+rc 

ax-^-bby ou bien le quarré de là moitié de là ditfererir> r 

, ax — bx . ^ -à"' 

ce c, à la plus petite Puiffance />x-+cc» loa 

^b+tç q.bï+^boc+\abc+^atc . • -• 

trouvera x)o » & la Double Egalité 

cm — mh+bb 

propofée fe changera en ces deux quarrez , 

b ; + z ub i +aabb++'ibbc+<\aubc+^aàec 



Jt, Part\ 



àa — 2 ab+bb 

N n 
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4' 4 +4y ? i4 bbcc+/^ ibb+xabcc+aacc .y* 

' — r 77 — L'ïv 

ææ — lab+bb • v "-j- 

, , * r ** + <»*+ uci i^ + 4f4-^ e 

dont les cotez font . 

* . b 

Si«)04, tic'oi, on trouvera x)q i 08, 9 c 

la Double Egalité propose ax‘+bb t bx-+cc, ou^-f^, 
3 *-+' » changera en ces deux quaruz 841 , 6 i\ , 
dont les côrez font 29, 25. 

On peut refoudre autrement une fembLbleDouble 
Egalité , fçavoir en la reduifant à une autre, où le der- 
nier terme dans chaque Puiflance foit un même quarré, 
ce qui ie tera en multiplijnt chaque Puiflante j ar le 
dernier terme de l’autre: carainficn aura une autre 
D >uble Egahté, où le dernier terme de chaque Puiflan- 
ce fera un même nombre qu;tré, fçiv où le produit des 
deux derniers termes de la Double Egalité propofée. 
Mais pour refoudre cette nouvelle D «uble Egaliré par 
la méthode de Diophante , on prendra le double du 
côté du quarré commun, qui fe trouve dans chaque 
Pu dance, pour l’un des deux nombres produifans. 

Ainli des deux Puillances propolées, 
i ax+bb. 

bx+cc. 

j- <>n multipliera la première ax+bb par le quarré cc t Sc 
'r là. deuxième bx+cc par le quarré bb t ôc ion aura cette 
‘‘ autre Double Egalicé, 

~ y ' accx+bbcc. 

f : x . • ‘ b-X+UcC . 

que l’on refoudra en cette (or te. 

Prenant la première Puiilànce accx+blcc , pour 
la plus grande , ôcez-en la plus pe-ire b J x-+bbcc , 
pou avou leur ditfcrei.ee accx — b-x , dont les 

deux nombres pioàuifanslont ih, j e pre - 

micr 
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rnier ibc étant le double du côté du quarré commua 
ttcfy La moitié de . rt Comme de ces deux nom* 

accx — iîx 

bres produifans eft — -- — bbc , dont Je quarté 
— f-+ +bbcc, étant égalé à la 

1 ôbbcc 2 bc 

plus grande Puiflance accx+bbcc , l’on trouvera x)o 
Sa ^ + S * frc f & j es deux puiflanççs propofées fe 

#444—, > 6 ïcc-^ 6 6 

changeront en ces deux quarrez , 

b , -+6ab s cc-+$aabbc * , aac 6 -i-6ab'c^—\-^b 6 cc 



dont les côtez font 



aac^—iabhc—^b^ 

LA-\-^abcc, 4434-3/, 3 r 
4 ce ... ^3 



Parce que nous avons fuppofé a >34, b y) 3,&c) 0 1,0a 
trouvera x)o Vô‘> & l es deux PuifTances propofées ax-f 
b b y bx-\-cc , ou 4x-+p, 3x-fi, fe changeront en ces 
deux quarrez 19M9 7»»r , dont les côtez font 1 1 7 . 



Double Egalité de Diophante , 1 7. 3. 

De même pour refoudre cette Double Egalité, dé 
Diophante, 10N-+9. ^ 

5N-+4. 

dont il a trouvé une folution par fa première métho- 
de, fçavoir 1 N)o 28 : multipliez-la première Puiflancc' * 
10N-4-9 par le nombre quarré 4, & la deuxième 5 N-+J. 
par le nombre quarré 9 , pour avoir cette autre Dou-' -ï 
ble Egalité, 40N-+36. 

45NH-jd. . • 

que l’on refoudra ainfi. .. . 

La différence de ces deux PuifTances eftçN, donc 
les deux nombres produifans font 12, ? n , le premier 
12 étant égal au double du côté 6 du quarré commun 
i<S. La moitié de la fomme de ces deux nombres pro- 

N‘ n a duifans 
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duilans eft g-+6, dont le quarré étant, 

égalé à la plus grande Puilïance 45N-+36 , l’on trou- 
vera i N y) *T > & la Double Egalité propofée i 0NH-9, 
— f- 4 , le changera en ces deux quarrez 5801, 4900, 
dont les deux cotez (ont 99, 70. # 

Refoudre infiniment une Double Egalité'. 

Si vous voulez une autre folutioft par le moyen de 
~ ■ la précédente , où nous avons trouvé 1 N X> 4 ’*‘» ou plus 

Facilement par le moyen de celle de Diophante, qui 
a trouvé rN)o 28, fuppoftz iN)ox-l-28,&aulieude 
la Double Egalité propofée 10N-+9, 5N-+4, vous 
aurez celle-ci* 

iox-4289. 

5X-H44. 

que l’on refoudra en cette forte. 

Multipliez la première Puiffance 10XH-2S9, parle 
quarré 144 , & la deuxième 5X-+144 par le quarré 
289 » pour avoir ces deux autres Puiflances, 

J . 1440X-+41616. 

dont la différence eft $x , laquelle a ces deux nombres 
<jj>roduifans 408 , & » dont la moitié eft 204 H-/t?» dont 
■ le quarré 4 6 1 6-Kx-hmls • étant égalé à la plus 
* f grande Puiflance 144 >x-+4 1616, on trouvera x» 
n y 'o§ ()xr 6 ) & par conféquent iN)0 9*099796 , & la 

f f 

^Double Egalité propofée 10N— 1-9, 5N-44* fechan- 

gera en ces d . ux quarrez , 384199201, 192099600, 
dont les cotez font 19601 , 13860. 

Il eft évident que l’on peut de la même façon trou- 
. Ver une autre folution par le moyen de cette derniere, 
& ainfi à l’infini. Mais nous avons une autre méthode 
pour reloudre infiniment de femblables Doubles Éga- 
illez, qui eft beaucoup plus facile que la precedente, 

comme 
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comme vous allez voir dans la même Double Egalité 
de Diophante» 

.. 10N-49. V 

5N-+4. 

. V 

lequel pour trouver la valeur de iN a pris 5 , 1N-+1* 
pour les deux nombres produifans de la différence 
5N-45. 

Autre méthode pour rejôudre infiniment une Double Egalité. 
Ç’eft pourquoi pour avoir t*ne autre folution, changez 
les deux nombres produifans 5 , iN-h , en ces deux 

1N+1 

autres, 5x> . La moitié de leur fomme efl 

N-f - 1 , X , toN iQ 

. , dont le quarre *Jxx-b h 

IX '4 4 XX 

ïN 1 . 

1 étant égalé à la plus grande PuiiTanceioN+9» 



2 XX 4 XX 

l’on trou vera 1 N # 1 5 xx — 1 HVlTJjëT— +**• Ainfi l’pn 
aura cette Puiflance à égaler au quarré 2oox*-r-4.xx> 
ou en moindres termes 5 oxx—i , ce quieft facile, par-i 
ce que la fomme 49 des unitez eft un nombre quarré. 
Suppofez donc x)0 y-+i , ou bien pour avoir de plus 
petits nombres, fuppofez x~X)y— 1 > & vous aurez ccttâ 
autre Puilïance à égaler au quarré , 5 077 — 1 007-4-4?» * _ 

«y y 

pour le côté duquel prenant 7... — , l’on trouvera ; / 

1 tohb— 1 r ^ ÿ . 

7 ) 0 , & parconféquentx^O \ J 

&C. foi * — M fobb-~a* 

Si l’on fuppofe 7 , & hy) x , l’on trouvera 7:0 2 , 
x)oi, & iN X> - 8 » comme Diophante. Mais fi l’on 
fuppofe & Ax> 1 » on trouvera 7 X»n* *)Qn, & 

iNX>if ; , & la Double Egalité propolee 10N-4?» 
ïN-bj.» fe changera en ces deux quarrez lî— 

■ *89 

dont les côtez font 

« 7 N n 3 LA 
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ta réglé la plus générale eft de fuppofer xX> j-Fi . . 
parce que dans la Pu; flan ce 5 oxx~ 1 > la fomint 49 des 
unirez écanr un nombre quairé , cela fait connoïtre 
que l’on peut fuppoler xX> >, ce qui donne 28 pour iN. 
CXft pourquoi pour avoir une autre folution, on doit 
fuppofer x)Q^-+i , & alors au lieu de la Puitfaoce 
<ox*-i , on aura celle-ci, à égaler au quarré, jojy-+ 

ay 

[iq>-4 49, pour le côté duquel prenant 7...--, OQ 

looM-j-i+ab ° 

trouvera y X) » & par çoniequent xX> 

»... 1. . - . | ex Ct 

aa~—fobb 

Si l’on fuppofe *X> 7 » & £X> 1 , on trouvera 7X) -1 98» 
— iNX> 1 1 30976, & la Double Egalité pro- 

pofée 10N-+9 , 5N-4-4, fe changera en ces deux quar- 
rez, 1 * 309769, 5554884, dont les cotez font 3565, 

2378. ' 

Solution infinie en nombres entiers. . 

Si f’on veut que la folution fe fafle toujours en nom- 
bres entiers , on ne doit pas donner aux quantitez in- 
déterminées a, b y une autre raifon que celle de 7 à 1, 
^généralement parlant, & alors on pourra refoudre la 
Rouble Egalité propofée infiniment en nombres en- 
tiers. 

* Carpuifque nous avons trouvé ^)o -—198 , fi l’on 
3 fuppofe rX) 1 98 , au lieu de la Puiffance précédente 
^ 5077-+ 1 007-449 , on aura celle- ci à égaler au quarré, 
* 50&Z, — 19700ZH-1940449, pour le côté duquel pré- 
gnant 1393-Pf;, l’on trouvera &X) & 

' b fo bb — 

par conféquent vX) 9800M4-* 7 8 6ab-\ - 19^.^ xX) 9 s°bb-\- 
i7 86.«6 4 1974/». Ô£Ç. fobb — aa ~ r fo bb 

— n» 

Si l’on fuppofe a X) 7,& b X) 1 , on trouvera z. X) 3 9 1 o 1 , 

JÛO 3? Q0 4> *£3S>°°5> & iNX) 443 3^5 544^4» & ,a 

.• :r <■ Double 
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Double Egaiitérprrtyofée 10N49, 5N+4, échangera 
encesdcuxquarr 2443365544449, 221682772224, 
donc ks cotez font 665 >, 7 , 470.S5 2. 

Nous avons d,c que généralement parlant, on ne 
doit pas donner aux deux quantitez indéterminées a, 

une autre raifon que celle des deux nomb»es 7 , 
1 , quoi qu’on en puifle changer la rai r on , & leur 
donner d’autres valeurs, qui rendront le Dénomina- 
teur 50 bb — cia toujours égal à l’unité , afinquela fo- 
Jurion fe lade en enti rs : parce que ces deux nom- 
bres 7,1» fervent génerakmenc pour cela , comme 
vous alkz voir. 

Si doue on fuppofe 5 1 , on trouvera 
a'&v'l 707 ^ 7 , & l’on aura cette Puiflanceà égaler au 
quarré, 50 bb — 1, cequ'lerafacle, parce que la tom- 
me 49 d.s mutez cit un nombre quarré. Suppofej 
donc b 'pu-\-\> pour avoir cette autre Puiflance a éga- 
ler au quatre, 5 o»«+ 100^+49, pour lettre duquel 

rtt i oodd 

prenant 7 , on trouvera •»£ 7 » & pat 

r, , l+0*+fe<G+** q * 

confequent b ) 0 , &C. 

n —frM+cc 

Si l’on fuppofe O 07. & dy> 1 , on trouvera u^O - j- 
398, /’X» — 197, & a]p . js>3 : âi fi l’on fe ferr de ceÿ 
deux deroieres valeurs trouvées 197, 1393» enfup- 
polaot cX> 1393 de dx> 197, on trouvera u’autres va- : 
leurs pour a b. & ainii en fuite. 

Do ub/e égalité du Bachet , refolue infiniment , 45. 4. 

C’elt de la mê ne façon que l’on rcfoudrainfiniœeat 
la première Double Egalité de Bachet, 

3N-H j. 
iN-f 7. 

où la différence des deux Puiffances eft 2N+6, dont 
les deux nombres produifans font 2 , iN + j : 
feavoir en multipliant le premier produisant a 

N n 4 J?afc 



.'a. 

t» 

. < 
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p^ir le nombre indéterminé-, & en divifant ledeuxiémç 
iN+ 5 par le même nombre in déterminé^ , pour avoir 
ces deux autres nombres produifans , ii.La 

. . b a, 

moitié de leur fomme eft ?.*>*+ è&N +tbb , dont le quarré 



xab 



4aU r ±azbb V+MjSM- T raabb+ôlAK+çb* étant égalé à U 

4 .« b b 

plus grande Puilïance 3N+13 , on trouvera iN^o 
% _ ■■ ^ 

iîüH Ainfî l’on aura cette Puiflancç 

à égaler au quarré , 4 bb+^na , pour le côté duquel 
ac 

prenant ib ...— , l’on trouvera en entiers, a~X)^cd, & 
è' / Qcc...i ) dd, &c. 

\ Si l’on fuppofe O 0 2 » & ^X> 1 , on trouvera "»8,* 
1 , & 1 N X> 477 , comme auparavant: maisfilon 
fuppofe &. d ) 015 , on Trouvera a~X) 1560, 

& iN# 1816+637, & la Double Egalité pro- 
pofée 3 N+ 13, 1 N+7 , le changera en ces deux quar- 
yez 54493924, 18164644» dont les cotez font 738*» 
4 262. " 1 ' • " ' ; 

*2 Que fi l’on fuppofe cy> 3 62, 109, on trouvera 

* - ' «>3 ^0263 2,^7) i,& iN)0 6836o8i6i629,&laD^uble 
.. éialité propolée 3N+13 , 1N+7» le changera en ces 
dt'uxquarrez 2050824484900,683608161636, donc 
v les cotez font 1432070, 826806. 

Solutions infinies en nombres entiers.. 

On peut donner une infinité d’autres folutions en 
nombres entiers, car il n’y a qu’à faire que la quan- 
tité indéterminée b vaille toujours î ; ce qui fc fera 
en égalantài fa valeur trouvée cc... 3^, par cette ^qua- 
tion, cc—^ddy^ 1 .dans laquelle on trouvera c )□ S~ïi+i. 
Airifi l’on aura cette Puiffaoce à égaler au quarré 



•--/•v N 
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$dd-bi > ce qui fera facile , parce que la fomme 4 des 
unitezéft un nombre quarré. Suppofczdonc dy>x-\- x, 
pour avoir cette autre Puilfauce 4 égaler au quarré, 

3x.v+<Sx+ 4 » pour le côté duquel prenant 2 ... ~, 

6".n-\r\mn . r , 

on trouvera xX> » & P ar conlequent dy) 

mm *mm+6mn-) : 6in 

— ' 1 , Si t)3 ' . 

mm — ^r.n rnm — \nn 

Si l’on fuppofe myy 1 , & »X) 1 , on trouvera xyj 
14, cX>i6 t Si d ) 015 : mais fi l’on fuppofe myyz6 t 
SinX>i 5, on trouvera c)D5o42, Scdy^zSs>i. On 
peut aufli fuppofer r»X> 7 , & 4 , Sc alors on trou- 

vera c)0 161 , fkdyiioy, Sic. 

Ou bien parce quenousavons trouvé xX> 14, fup- 
pofez xX5x+ I 4* & au lieu de la Puiffance precedente 
3XX+6X+4 , vous aurez celle-ci à égaler au quarré, 
yy+çoy+ôjô , pour le coté duquel prenant 2 <5... 
py ' ' çow+npq ■ ■ 

-, on trouvera , & par confequent 

xX) »4»H-r ^7-4-46?? , &c. .i 

pp— ni J 

Si l’on fuppofe />X) 2, & <7X1 1 > on trouvera 
194, &xX>zo8: mais (i l’on fuppofe />X> 7 > &?X>4» 
on trouvera jX> 1896, x)o 2910, cX>5°3 2 >*00 2 9 11 * 

&c. ' ' * ' 

Solution plus générale, » 



Si vous voulez une folution autant générale qu’elle 
le peut être pour la Double Egalité propofée au lieu 

3N+13. 

1N+7. 

de mettre 2, 1N+3 » pour les deux nombres pro- 
duifans de la différence 2N4-Ô, de ces deux PuifTan- 

ces 3N-H*» 1N+7.1 mettez x j , & alors par 

’ -r* !a 










,yo NOUVEAUX ELEMENT, 
la méthode precedente, les deux auttes nombres pr«*i 

ax tb.<+6b ... ' „ • 

duifansfront • La moitié de leurfomme \ 

ax bN-f-ib b , ,4x* 

çft . , dont le quarrç — r -f iN + 3$4. 

i b ax 4 bb 

bb^Jr bb .4.9^ étant égalé à la plus grande Puiiïance 

UAXX - 

3N+1 j,l’on trouvera iN )0 '* ax *-< î '> ^-f-v *•* . 

/ 4^ 

Ainfî l’on aura cette Puiffance à éga«.r au quarré, 

çCX 

\ 6 bb+-}aaxx, pour le côté duquel prenant 4 b... — , 

h JL 

l’on trouvera en entiers a'o&d, & £)o«x — 3 ddx , 
&c. 

Si l’on fuppofe c)o 2, ^30 1» &x)32» on trouvera 
<O0 1 <S > b X) » & iNX> 4/7» comme auparavant: 

& li l’on fuppofe c>3 7 » 4304, & x)o 1 , on trouvera 
fl30 224» bys i« & iN)[)y36z9 , &. la D oubîe Ega- 
lité propolee 3 *M-4 - 13» iN+ 7» le changera en ces 
deux quarrez 280900, 93636» dont les cotvz font 
530, 306. 

Que fi l’on fuppofe c£ 3 , d'à x , & x30 \ . on trou- 
vera <1)024, bit, & 11MD29, comme Bachet. 

> Comme la Puiffance 1 6bl>+$aaxx le p^ut égaler au 
, quarré, quelque valeur que l’on do ne à laquantité 
< indéterminée x, comme vous avez vu , l’on co tnoîe 

- • . . -rv • • 1 ' / r k « «. « 

Jt 

S 



ble Egalité de Bâche t, 

6N-f2ÿ. 

2N-+5. 

Ceft pourquoi nous mettrons x pour l’un de? deux 

nommes 



que dansla Double tgante propose 3 N + 13, 1N+7, 
on peut prendre d diferetion l’un des deux nomores 
produifans. * 

Autre Double Egalité d Bacht , 45. 4. 

11 n’arrive pas la même choie dans la fécondé Dou- 
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nômbresproduifansdeladifference4N+2 2 , & l’autre 

produilànt fera , & l’on changera comme au- 

paravant les deux nombres produifans x,— — — , en ccs 

‘ ax 4^N-f-n4 . . x 

deux autres — — — ,qui leur font réciproquement 

proportionnels. La moitié de leur fomme eft--+— 

dont le quarre N-+i j~+ — 

4 ^ s*xx 

étant égalé à la plus grande Puiflànce 6N+25 , l’oa 



trouvera iN)q i*’’ ! -h*x s i aa XX —?ihh , Ainfi l’on 

407 

aura cette Puiflànce à égaler au quarré, 3 ai rxx— 3 ibb, 
pour le côté duquel prenant ax, on trouvera x)0"* 

& par conséquent iN^oy , comme Bachet. 

Pour avoir une folution plus générale , il faut au- 
trement égaler au quarré la Puilfance precedente 
3 rt<7xx— izbè, ce qui feroit facile, fi la fomme des 
unirez étoit un nombre quarré. Pour cette fin, 
fuppofez ^104, & £)oi, & vous aurez cette autre 
Puiflànce à égaler au quarré , 48XX — 3 2 , ou en moi A 
dres termes, 3 xx — 2, oùlaiomme 1 des unitez eff . 
un nombre quarré. C’elt pourquoi l’on fup^ofera 
je )o 7 +i , & l’on aura cette derniere Puiflànce a éga- j 
1er au quarré, 3 yy+6y+ 1 , pour le côté duquel prenant i. 

ty 6dd+xci x, 

1 , on trouvera y) 0 — — - j , & par confequent 

X > Qct+ie d+ iJd i Siç, 
cc — J dd 

Si l’on fuppofe cX) 2 , & d'n 1 , on trouvera.?)} 10, 
x)o u , & 1 N X) 'i* 7 , & la Double Egalité propofee 
6N+25 , 2N+3 , fe changera en ces deux quarrez 
10816, 3600, dont les cotez font 104, 60. 

Au 
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Au lieu de fuppofer xJOjH-i , l’on peut fuppofer 
jc)o y... i » & alors au lieu de la Puiflance $xx — 2, 
on aura celle-ci à égaler au quarré, 3^ — 6 j+i f pour 

, c y icà-6M 

le cote duquel prenanti...— , on trouvera 7)0 , 

& par conféquent x)p^— &c. 

ce — 

Si l’on fuppqfe c)3 2 , & dy) 1 , l’on trouvera^ )o -2,; 
*X> 3, & iN X) T > & la Double Egalité propofée 
(SN+aj, 2N+3, fe changera en ces deux quarrez 
784» 2 56, dont les cotez font 28, 16. 

Pour vous faire voir 1 elegance de cette fécondé 
méthode , & l’avantage qu’elle a par deflus la pre- 
mière , nous propoferons encore cette Double Egalité» 

nx+aa. 

bx-\-bb. 

qui fera premièrement refoluë indéfiniment par nôteç 
fécondé méthode, en cette lorte. 

? Prenant la première PuilTance<Mf-f-/M, pourlaplus 
grande , ôtez en la deuxième bx+bb , pour avoir 
leur diiferetice ax—bx+aa—bb , dont les deux nom- 
bres produilàus font a — b, x+a+b, qui ne font pas 
propres à refbudre cette Double Egalité. C’eft pour- 
quoi on multipliera le premier a — b , par le nombre 

*• • < C 

indéterminé - , & on divifera le deuxième x+a+ô, 
par le même nombre - , & l’on aura ces deux autres 

^ *C — bc dx+ad-\-bd 

nombres produifans , — - , — , La moitié 

- ne. — bc dx-\-xd-\-bd 

de leur fomme eft l — , dont le quarré, 

ttacc — •Lxbcc-\-b , !>ccj r dixx-\-xzd dx-^-xà. ld + 1 bddx- f- i abid+bbdd 
4 dd; - q.cc 

+ax+ . ia~i’x—bb étant égalé à la plus grande Puiflance 



Z 






' > 



Digitized by Google 




D’ALGEBRE, Liv. III. j 7 j 
■' nx+aa, l’on trouvera x )Q 

mi ■ 

Il faut donc égaler au quarré cette Puiflance, qdbâ— 
\abccdà t ou en moindres termes, alcc-alcÜ. Pour 
cette fin , fuppofez dy)y...c , & vous aurez cette autre • 
Puiflance à égaler au quarré, 2 abcj+abyy> pourlecôté 
duquel prenant my % l’on trouveraen entiers, y ') 0 iab, 

& c~X)ab+mm t U par conféquent^;X)rtZ\..7«7», &xX> 
ÙabvJ— Sa'bbm*— Ùacib’ m*+^a*b i mm-\-^a*b*m > le tout 
étant divifé par m % — ^aùm 6 + 6 aabbm 4 -^a’b 1 mm+a x b \ 

Si a vaut 2 , & que b vaille 1 , & que l’on fuppofe 
w*]» 1 , l’on trouvera cX> 3 , yX>4 , & xX>4« , & les 
deux Puiflances propofées, ax+aa , bx+bb', ou 2X+4, 
x+i > fe changeront en ces deux quarr«.z 100 , 49, 
dont les cotez, fent 10, 7. 

Cette Double Egalité fe peut refoudre plus facile- 
ment en cette forte. Egalez la première Puilfancc 

ce — x a 

ax+ady auquarrécc, pour avoir x)o — ~ — ,&ladeu-i> 
xiéme bx+bb t au quarré dd, pour avoir le mëmexX) 

dd — bb cc — aif 

~ — . C’cft pourquoi l’on aura cette Equation, 

dd-’ob "? 

X) — - dans laquelle on trouverai» Sabcc-a’b+aabb. v 

^ b , 1 ^<^7 

Ainfi l’on aura cette Puiflance à égaler au quarré,^: 
abcc-a’b+aabb. Pour cette fin fuppolcz c~X)y+a } & ' * 
vous aurez cette autre Puiflance à égaler au quarré, 
ddbb+abyy+iaaby , pour le côte duquel prenant 

iab-/-\-iaab 

ab...myy l’on trouvera yX) — , & par cou- 

J m7t, — ab 1 

féquen t C amm-j- x/ibm 4- •"b , d X ql> ! -\-rabn,-\-' mm % 
mm — a > mm — a b 

\a!bhmm+\uibb '>-\-\Ab»A-\-\a-i' mm, . 

m* — xacmrn-y-nabb 

- Paf- 
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Parce que nous avons fuppofé a £ z,&£)o i»fi l’onfüp- 
pofe « 302 » on trouvera _yX> 8 » c#io, dy 3 j, & v 
48 » comme auparavant. 

On peut encore refoudre la même Double Egalité > 
ax+aa. 
bx+bb. 

par la méthode de Diophante , en multipliarit la pre- 
mière Puiflance ax+aa , par le quarré bb , & la deu- 
xième bx+bb y par le quarré aa t pour avoir cette au- 
tre Double Egalité, 

abbx+aabb. 

aabx+aabb. 

Prenantla première abbx+aabb , pour la plus grande* 
Atez-en la plus petite aabx+aabb , pour a voir leur diffé- 
rence abbx—aabxy dont les deux nombres produifans 

bx-ax . hx-»x 

feront lab , . La moitié de leur iomme eft ab-\ 

* ■ # 4 
dont le quarré aabb-+* hh x — ** èx+ Atxx — \ibxx+*axx 

si 16 

étant égale à la plus grande Puiflance abbx-+aabb , l’on 

8 aub+iibb 



trouvera x)o 



aa — 1 ab+bb' 



Parce que l’on a fuppofé a)o 2 > & 1 > l’on trou- 

vera xx> 48, comme auparavant. 

, Refoudre une Double Egalité par une Triple Egalité', 
i. Enfin la même Double Egalité propofée, 

ax+aa. 

bx+bb. . 

fe peut encore refoudre en lui ajoutant une troifiéme 
Puiflance de même forme, comme cx+cCy pouravoir 
cette T riple Egalité , ax+aa. 

bx+bb. 

cX+cc. . 

laquelle étant refoluë par les préceptes du Chapitre 
fuivant, on trouvera x^o’-V » en fuppofant a} 01, 
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ty) i c» $ & a I rif ! e Egalité precedente ax+aa, 
IxyM î cx+ec» ouix+4» x+i, j x+ÿ , fe changera 

f *7 •• *»°9 ç 3 e 1 

en ces trois q narrez, — , dont les cô- 

f l 9 j 

tcz, ou Racines quarrées font 7 4 - 4? __gg. 

*î 

Double Egalité où il y api ufiem s lettres indéterminées . 

Propufuns encore cette Double Egalité, 
trtx —y*... 
tny — xx,. 

où il y a trois quantitez indéterminées, fçavoir x,y, a. 

Si vous prenez la première mx—yx. pour a plus gran- 
de, 6 e que vous en btuz la deuxième my — x*., vous 
aurez mx-^-my+xz — yz, pour leur différence , donc 
les deux nombres produifans font x — y , m+z,. La 

moitié de leur fomme eft — -iîiü f dont j ft q uarr £ ■ 

ï?*— -sty^yy+\xz.—\ 1 z+' x x,x+\mx—\my+\m*,+\‘nm % 
étant égale a la pius grande Puiifance mx—yx. % l’on 
trouvera cette Equation , xx—ixy-ï-yyy-2.xz,+zyz^zz. 

— imx — 2 my+iMz,+mm']Qo , où prenant la plus 
proche Rjcine q.iarrée, .on aura x — yy-z, — w, & le 
relte Era 47:. — ytny\.ymz~ Cdt pourquoi li l’on ôte 
ce relte de chaque membre de iTouation précédente. 
Ion aura cette autre Equation, xx — zxy+w+axz.-:- •• 
‘ly^—imxy-i’tiy— intZ.+mm'X) y>r.y — 4 >>;*,— ^yz,, 6 e par 
la_Ra_ine quarree on aura ecll ci , x — yy-z. — myy 
té+my— 4/wt Amfi l’on aura citte Puilfance à 

cgalerauquarré, 4^— ymz,—<yyz. t pour le côté duquel . 
prenanc ia, en fuite qu’on ait cette Equation , 4 my 

■ — 4 WZ - — l’on trouvera^# iti, &pac 

rn—x. 

confequent x)o îiz+zz+nm mz t & les 

. 7 . — z, 

deux Puilfanccs propofées mx—yz,, my—xz,, fe chan- 
geront 
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geront en ces deux quarrez, aa+zam+mm, aa~ 

+z,z,j dont les cotez jonc a+m , a...z,. . "jj . 

C’eft pourquoi fi m vaut x , & que l’on fuppote ,*/, 
l’on trouvera 7)06, & xjon» & 
les deux Puiflances propofées , mx—yz . , my — xz > 
fe changeront en ces deux quarrez, 16 , i, dontles 
cotez font 4, 1. Mais fi l’on fuppofe 04 » oâ 
trouvera x)oz7> & y X) *8, & au lieli des deux Puif- 
fances propofées mx—yx . , my — xz, , l’on aura ces 
deux quarrez, 36, 9, dont les cotez font 6 , 3. 

v Solution plus générale ; 

Si vous vbulez une folution plus générale , fervez- 
vous de notre méthode ; & égalez la première Puif- 

■ . mx — a* 

fance mx—yz, au quarté aa , pour avoir z,)o — — 

& la fécondé my—xz,, auquarre bb, pour avoir le même 

Zj . C’eft pourquoi l’on aura cette Equation» 

mx — my — bb , dans laquelle on trouvera y *).£*+■ 

y x r» 

V_^_4-xx— : fff » où l’on voit qu’il faut égaler au quârré 

m fa ailv 

cette Püiflànce, l-xx , pour le côté duquel 

bb ,cx . * . ,bb ex • 

prenant 1 — , en lorte qu on ait y )o — -\ — » 1 on 

im d xm d • 

trouvera x yy **ddy-bbci fic par conféquenty )o 

cm ddm — cctn adm — ccrn 

& zO 0 — : & alors les deux Puiflances propofées, 
d 

mx—yz, y mj—xz, , fe changeront en ces deux quar- 
rez, aa, bb y dont les cotez font a, b. 

Parce que l’on a fuppofé myyz ,i\ l’on fuppofe 0)32, 
b ) 0 i,c)o ifôcdyy 2, l’on trouverax)o 3 »y)Oz> 1» 

& les deux Puiflances propoiées, mx — yz,, my — xe, 
k changeront en ces deux quarrez ,4, 1 , dont les 

côté 
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font 2, i Mais fi l’on fuppofe ayy 4, on 
ivera x $ 1 1 , y)0 6, 3 r x)o 1 , & au lieu de^dcux 
'' Puiflances proposées , mx — yz,, my — xx, l’on aura 
ces deux quarrez, 16, 1, dont les cotez font 4, 1. 

Cette Double Egalité fe peut refoudre plus facile- 
ment, en la reduiiânt à une (impie Egalité , en cette 
forte. 

Parce que les deux quantitcz x, y, fout indéter- 
minées , & qu'ainfi on les peut prendre telles qu’on 
voudra, on les pourra fuppofer égales entre elles, 3 c 
alors en changeant par exemple , x, en^, à la place 
des deiix Puiflances propofées mx — -yx , , my — xx , 
l’on aura cette feule , my — yz, , à égaler au quarré j 

& fi on l’égale au quarré aa , l’on trouvera yyy- 



m — z, 



& aufli , & chacune des deux Puiflances pro- 

pofées mx — yz , , my — xx , fe changera en ce quarré 
aa, dont le côté elt a. "• 

Ou bien mettez la lettre m, â la place de châcune ' 
des deux quantitez indéterminées x, y, & alors au 
lieu des deux Puiflances propolëes, mx-yz my-xz, 

On aura cette feule, mm—mz. , laquelle étant égaléfl^v 

bbm — ïam 



A\rnm 



au quarré , l’on trouvera x)a 



& au 

bb ' _ bb , ' 

Heu des deux Puiflances propofées, mx—yz, t my-*xz. t 

fon aura cette feule — , qui a fâ Racine quarrée 

am ** 



Je finiray par cette autre Double Egalité 



xx— yy. 
yz. — xx. 

où il y a quatre quantité indéterminées » 8c 
où la différence des deux Puiflances eû xx — yz.- f-x* 
//. Part, O o> — yy ^ 
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4 aabx , fe changeront en deux quarrez » dont les cotez 
font i'6*<»£"*» 4 + Soalbhnm . 1 (mnhbmtn — 8oii?^3«2w < » 

vi*-~xi*bmm -f ifaabb 

Pour faire que la valeur trouvée de x, fçavoir »’ " 
aabbmm , foit affirmée, il faut quefonDé* 

tn*-i xabmm + J f aabà 

nominateur wj 4 — z i abmm+ z 5 aabb foit affirmé, c’eft- 
àdire, plus grand que zéro. Ainfi Ion aura cette in- 
égalité »j 4 — ziabrnm+zsaabbQo, ou m*-2zabmmQ)- 
25 aabb, dans laquelle on trouvera m^^ab^^ab, 

OU bien mQv'^ab — %/^ab. 

Si donc a X> 1 , & Æ X) 1 , on connoîtra que m doit être 
plus grande que /S-N^ou bien moindre que /8-Vj. 

C’ctt pourquoi fi l’on fuppofe wj)o 5, ou bienw^j 1, on , 
trouvera c)Dï, <f)0 2. & xX)4, & les deux Puiffances 
propofées 2abxx~+aabx, 3 ubxx -+^aabx , ou 2xx— f-ix, 
3XX-4-4X, fe changeront en ces deux quarrez 36,64, 
dont les cotez font 6 , 8. 

Méthode de Diophante. 

Pour refoudre la même Double Egalité, 

2 abxx—V aabx. 

/ ^abxx~-\-^aabx. 

par la méthode de Diophante, multipliez la première 
Puiflance zabxx-Vaabx , par le nombre quarré 4 de la 
fecQnde, & réciproquement la deuxième 3 abxx-b 
/Laabx par le nombre quarré 1 de la première , & vous 
aure? cette autre Double Egalité , 

8 abxx-Y^aabx. 

^abxx-r^aabx. 

‘,où le dernier terme ell le même dans chacune , ce qui 
ell abfolument neceffaire pour la pouvoir refoudre par 
la méthode de Diophante, laquelle nous répéterons 
encore ici. 

Otez la plus petite Puiffance 3 abxx-\-^aabx de la 
plus grande %abxx-+<yiabx , pour avoir leur différence 

jabxx. 
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jaAxx, dont les deux nombres produifans font cx t ‘ 

, la quantité c étant indéterminée. La moitié de 

C 

leur fomme eft e * -+f abx , dont le guarrc 

x le 4 . » . 

^. içaabb xx t étant égalé à la plus grande Puiflance 

4 £C 

%abxx-\$aabx , l’on trouvera x)o \ (>x An , 

f4 — xxubcc -f- ifMkb 

comme auparavant, en fubftituant m à la place de c. 

Ainfi vous voyez que la Double Egalité propofée 
labxx-Vaabx) 3 abxx-^^aabx , fe refoud comme fî la 
lettre inconnue n’y avoit qu’une dimenfion: auffi elle 
fe peut réduire à une autre de cette qualité, fçavoir en 
fuppofant x)o_^, car on aura en fa place cette autre 
y 

Double Egalité, 

îa'b'-+a l bb%, 

$a’b>-+4,vby. 



laquelle étant refoluë par nôtre méthode, ou par cell« 
de Diophante, l’on trouvera yï) c4 — mtcc -h & 

1 6»cc 

par conféquent x)o \t*ab cr , comnH au- 
paravant. c4 — xxabcc 4 . ifaabb 

Autre Double Egalité avec deux termes. , 

Propofons en fécond lieu cette autre Double Egalité, 

XX-+ÆX. • * 

xx — bx. 



où la lettre inconnue x fe trouve encore par tout , & 
où le premier terme de chaque Puiflance eft un meme f 
quarré, ce qui neanmoins n’eft pasabfoîumentnecef- 
faire , car il fuffit que ces deux premiers termes foient 
chacun un nombre quarré , parce que quand ils font 
differens, on les peut rendre égaux par une Multipli- 



cation réciproque. 

> • V O o 3 Si 
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Si vous voulez refôudre cetre Double Egalité par 
nôtre méthode, égalez la première Puiiiance xx-yax^ ^ 
au quarré rixx , pour avoir xX> adi ; & la deuxieme''''' 

dd ce — dd 

xx-lx au quarré mmxx % p 0ur avoir le même x )o b ” , 

nn tm — mm 

Sc par conféquent cette Equation, "dd y) bnn , 

ce — dd nn — mm 

dans laquelle on trouvera s *dd + ***—** . Ainfi 

n h 

Ton aura cette Puiflance à égaler au quarré, »d d+bdd~ bce : 

a 

multipliez-la par le quatréra du Dénominateur a , 
pour avou^en entiers cette autre Puiflance à égaler au 
quarré, aadd-\-abdd — akc. Pour cette fin fuppofez 
dX>y...c,ôi vous aurez cetre autre Puiflance à égaler au 
quarré, anyy-\-abjy— i ttaej — 2 abcy—yaacc , pour le cote 

duquel prenant ac. . .Jy, on trouvera^ X» ra * c + 

*' aa -f- — jf 

& par cpnféquent fgf + ab: — i " r f+j£ y X) 

na -f- ab—jf » 

OÆf -f abc + rff — nef — ibcf , OU^ )0 * 4 + "b 4~ ff-~T.af—lbf m 

«7+ïi-J 7 » +#-!«/ 

, C’eft pourquoi fi l’on fuppofe myy aa-+ab-+ff — zaj — 
zbf, l’on aura ny)aa— \ah-vff- — zaf> &c. 

Siay> 2, & £)0 1 » & que l’on fuppofe c)o 1 > &/X> 1» 
l’on trouvera jX)f> dyy}, »X> 3, & 

la£)ouble Egalité propofée, xx-Mx, xx — h c, ou 
xx-J-zx, xx— ix, fe changera en ces deux quarrez, 

2 î . 5, dont les cotez font 3 . 

» 

La folution ne fera pas fi générale en fe fervant de la 
méthode de Diophante, car on trouvera x» 

Sa— 

où il n’y a aucune lettre indéterminée , ce qui ne donne 
qu’une folution , & alors les deux Puiflances propofees 
xx-frtx, xx — bx t fe changeront en ces deux quarrez. 
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9^ 4 -+ ï m'b — zaabb — 4 ab 3 -+b*. 

6^na — I zSab—ïfîqbb 

rt 4 — 4 a’b — 2 aabb—\-\zab’-+çb*. 

" ■ '■ ~ » 

6^aa — 1 zSab—hôqJsb 

dont les cotez font -■»<*+ ■<■»>>— bb, a.\— \*b —\bb % 

8 a— 00 

Parce que nous avons fuppofe a) 0 2,& b £ i,on trou- 
vera x)of, comme auparavant. 

Cette Double Egalité peut comme la première, être 
réduire en une autre, où la lettre inconnue n ait qu’une 
dimenfion, fçavoir en fuppofant x)o a ± t car alors on 

y 

aura en entiers cette autre Double Egalité, 

aabb—raaby. 
aabb — abby, 

laquelle étant refoluë par la méthode de Diophante, 
donnera y y) 8*».^ — 8^ ,& par conféquent x X> *' + >-b 

an -f lab + bb 8-*~8c> 

comme auparavant. 

Double Egalité avec tous fes termes. 
Propofons maintenant cette Double Egalité, 

xx— l-i ax-+bc. 
xx-f2 bx — bc. 

où la lettre inconnue x ne fe rencontre pas dans tous 
les termes, & où le premier terme de chaque Puilïànce 
eft un nombre quarré, ce qui n’eft pas aulfi abfolument 
neceflaire, parce qu’il fuffit que les deux premiers 
termes, ou bien les deux derniers (oient dans la raifon 
de deux quarrez, que l’on peut quand on voudra, 
rendre égaux par une Multiplication réciproque. 

Pour refoudre premièrement cette Double Egalité 
par la’methode des (impies Egaliez, égalez la première 
Puifiance xx~\-zax~\-bc, au quarré xx— zdx-+ dd, pour 
$yoir x)D dd-hc - & j a deuxième xx-+ibx — bc au quar- 
2 *+»^ P. o 4 ré 
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lé x x — zmx-ïmm , pour avoir le même 

xb -f- 1 m 

& par conféquent cette Equation, dJ — bc y^ mm 4- k , 

3 a + J d 2i 4- 

où l’on trouve 4~ hc-+aa.,c 

f la 4 -là 

-jjbbci -b.i c.< 4- <-g -bc , Ainfi l’on aura cette Puif* 

ia 4* 2 U 

Tance à égaler au quarré, d*— \-j\bd’— \-^abdd — 6 bcdd— 
qabbc — 4 nabc — 4 bbcd — 8 abcd-Vbbcc, pour le côté du- 
quel prenant dd-\-zld~\-zab — 3 bc~ — 2 bb , Ion trouvera 

gly^ x&bb + j abc - — aab - — oar 4- xbcc — -bbc bi t &C. 

xm, 4* — n>b — ibc 

Si ay>%, byyi, l’on trouvera dyy~i , & 

par conféquent myy -»> & **>?» & la Double Egalité 
propofce xx-+znx—\-bc, xx-4 -zbx—bc, ou xx-+4 x ~fr> 

. xx-4-zx— i , fe changera en ces deux quarrez ^j_±9, 
dont les cotez font 9- 7 . 16 

4 

■«V : Pour refoudre la même Double Egalité par la me- 

. | thode de Diophante, prenez par exemple la première 
****?• Puiflance xx-+2rfx-+£c pour la plus grande, & en ôtez 
|| - fc i la fécondé xx-+ibx—bcy pour avoir leur différence 
nax — rbx-+ibc , dont les deux nombres produifans 
fôfit a — b y 2x-t- , le premier a — b y étant égal à la 
2 »-£ 

moitié de la quantité connue qui multiplie l’inconnue 
dans la différence des deux Puiffances. La moitié de 
la fomme de ces deux nombres produifans eft 

a — b 

\ H-Hzfi dont le quarré xx-4- iice -^ ^ x -+ax— 

2 at — x»b-\-bb a — b 

lx-+bc-\ .a*—x«b + bb étant égalé à la plus grande Puif- 
4 

Tance xx-+zax-\-bc y l’on trouvera x^Q +_ 

4 abl 4-^44- ±bbcc t &Ç. ï efAi-ytb-àpbb- ~ 

Subc 4 " 'àbbc 4 - 4 b) * • 

t • . - • . .'•> Parce 1 
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Parce que nous avons fuppofé a)o 2, i, & 1, 

l’on trouvera xXD?, comme auparavant. 

Si les premiers termes de lapouble Egalité propofce 
ne font pas deux quarrez égaux , mais feulement les 
derniers, on la pourra réduire en une autre de cetfe 
qualité , fçavoir en divifant la Racine quarrée du 4 
dernier terme commun par une grandeur indétermi- 
née, & en mettant par tout ce quotient à la place de 
la lettre inconnue qui fe trouve dans la Double Egalité. 

• Ainrô pour refoudre par la méthode de Diophante, 
cette Double Egalité, 

2 acxx — 2 abcx~\aabb. 
-2acxx~+iabcx-+aabb. 

où le dernier terme eft un même quarré , dont le cote 
cft ab, fuppofez xy> & vous aurez en entiers & en 
y 

moindres termes, cette autre Double Egalité, 

yy — icy~+iac. 
yy-iicy — 2 ne. 

dans laquelle on trouvera y X> a *+ tc » & par conféquent 



i* 

x~X) » & la Double Egalité propofée fe changera 

4 - cc 

en ces deux quarrez , 

a 6 bb — f $a s b b c-+ 2 a*bbcc — 4 a 3 b l c 5 -+aabbc* 

a*~±iaacc—\-c* ‘ 

a c bb — /\a 1 bbc-+irfbbcc—\-qa'bbci-+aabbc* 




fl 4 — {-îflflCC-fC 4 

dont les cotez font utnir-ubcr. rtb-igpb c-abtc, 

m + ce 

SiflXu, 6)or,&cX>i, l’on trouvera 

& les deux Puilfances propofées 2 acxx — 2 abcx-±aabb t 
’-2acxx-+2abcx-+aabb i OU 4** — 4x^4, — 4XX— f* 

4X-J-4, fe changeront en ces deux quarrez < 9* 4. , dont 
les cotez font u> * . 
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La méthode de Diophante auroit donné la même 
valeur pour x , fans reduiré la Double Egalité propofée, \ 
que l’on peut auffi refondre très-facilement par la mé- 
thode des fimples Egalitez, comme vous allez voir. • 
Egalez la première Puiflance 2 aexx — iabcx-\-aabb , 
au quarré ddxx+2abdx+aabb,jpom avoir x£> la6c — latJ i 

& la deuxième — zabcxx-\-iabcx-+aabb , au quarré 
%fl)fix%—2iCibitix-~^‘(i(ibb , pour avoir le meme 
t s,bc+i - & par conféquent cette Equation, 

2 -p tntn 

me )q , dans laquelle on trouvera 

2 ac — Ud -p mm 

m y\j.‘A-4edî-i,ccdJ-\i*c<ld-%accd + ^aacc+iac-JJ, Ainfî 

. T ir+id 

Ton aura cette Puiflance à égaler au quarré, 4^’- 
qccdd — nacdd — ^accd-Ar^aacc , pour le côté duquel, 

• prenant iac- J r icd...dd, en forte qu’onaitw^-^^, 

C + d ‘ 

ou my\ iac + ri — JJ t l’on trouvera d } 0 — ** , & par 

c+d »+c 

r'.'r' çonféquent w x> ^ , ou m # — * aet > & x £ ecb—aab % 

c—a 1 -p » aa -p ce 

& la Double Egalité propofée fe changera en ces deux 
quarrez, 

{i 6 bb-+4a f bbc-\-ia*bbcc — âfCvbc-^aabhâ 

* ♦ * . a^-^iaacc—^à 

a c bb — /yi J Ibc— p 2 câhbcc— \-i\a *bc î — \-aabbc* 

\ rt 4 ~p2û«cc-pc 4 

^ comme auparavant. 

Pour refoudre cette Double Egalité , 

aa— \-^ax — xx. 
aa — 2rtx — xx. 

en fe fervant de la méthode ds Diophante, ôtez la plus 
petite aa— zax— xx de la plus grande aa-t-yix—xx, 

* “ " pour 



Digitized by Googl 




D’ ALGEBRE, Liv. I». 587 

pour avoir leur différence 6 ax , dont les deux nombres 
) produifans font 2 a, 3*. La moitié de leur femme eft 
r a-+ >/, dont le quarrt aa— 1-3 ax—}- 9 !* » étant égalé à la 
plus grande Puiilance aa-y^ax — xx , on trouvera 
x>}n » & la Double Egalité proposée fe changera en 
ces deux quarrez 19^ , dont les cotez lont 7 * % 

Pour refondre par la méthode de Diophante cettç 
Double Egalité, 

XX-+tfX-fCC. 

bx-ycc. 

ôtez la fécondé Puiffance bx-y cc de la première xx-f 
ax-ycc , pour avoir leur différence xx-hrx — bx , dont 
le dernier terme ax — bx étant divifé par la moitié ic 
du côté du quarré commun ce, on aura ax ~ bx % pour 

le t •* 

l’un des deux nombres produifans, par lequel divifant 
la meme différence xx-yax — bx, on aura —fie 

a — * 

pour l’autre nombre produifant , après quoi le refte 
fera facile. 

Double Egalité avec plufieurs grandeurs inconnues. 
Pour refoudre cette Double Egalité , 

z.x — yy. 

z.y—xx. d. 

où il y a plufieurs quantitez inconnues : prenant la pre* 
miere Puiffance zx—yy pour la plus grande, ôtez en 
la deuxième zy — xx, pour avoir leur différence zx— 
xy-+xx — -yy, dont les deux nombres produifans font 
x — y, x-yy-yz: mais comme ils ne fe rencontrent; 
pas propres à refoudre cette Double Egalité, multi- 
pliez le premier x-y par le nombre indéterminé & 

• b 

divifez le fécond x-yy-yz par le même nombre indé- 
terminé^ , & vous aure? ces deux autres nombres 

b ■ - ~ , j- rodui^ 
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prnHuifans tx + 6 y + ùz. , La moitié de leur fom- 5 

me cft MX + bbc—xaj + bby + bbz. , dont le quarré étant"" 

xab 

égalé à la plus grande Puiflance x.x — yy, on trouvera 
x, ~Q — x— y+ ‘* JX ~l~ xi y —r'i.ubbJ ,.gx y — bbxy — bbxx — bbyy . Ainfi 
bb 

l’on aura cette Puiflance à égaler au quarré, aaxy — - 

yy X y bbxx — bbyy; & comme il n’y a aucun terme qui 

foit quarré , pour taire que cela arrive , il faut au moins 
que la fomme aci-^bb des unitez foit un nombre quarré. 
Ainfi nous avons cette Puiflance à égaler au quarré, 
aa ^bb t pour le côté duquel prenant a.,.^% l’on 

trouvera en entiers a » cc-f 3 dd , & byyîcd> & au lieu 
de la Puiflance precedente aaxy — bbxy — bbxx — bbyy» 
on aura celle-ci, àxy-y-iccddxy-+^xy — 4 ccddxx— 
AccdJyj , où la fomme des unitez fait ce nombre quarré 

( sccdd-’rpd * , dont le côté eft ce. ..$dd. C’eft pour- 

- quoi l’on fuppoferay £ «-+* , pour avoir cette derniè- 
re Puiflance à égaler au quarré , c 4 x.v — 6ccddxx-± 
9 d*xx-+c*xu...6ccddxt*-\-9d*xu—4ccdduüi t pour le 
côté duquel prenant ccx.. .3 ddx... mnu> on trouvera 
/ entiers »)0 c 4 — 6ccdd — çd* — 6mndd~\imncc , & 
x yy mmnn-^^ccdd , &par conféquent y'pc*-iccdd-+ 
ûd^c— 6 njndd—\-z?nncc~^-ntfftnn t &c. ^ 

Sr l’on fuppofe myy 1 , i » cX)*'*» & , l’on 

trouvera byy r , ci') 0 z, ^ y) 0 5, & z,)0 25, 

& la Double Egalité propofée *x — yy, x,y—xx, fe 
changera en ces deuxquarrez 25 , 12 1 , dont les cotez 
I font 5 , 11. 

Mais fi l’on fuppofe myy 1 , »X) 2 , c)0 2 , & 1 > 

l’on trouvera a X)7>^X4> i,x»4,yXî 
& les deux Puiflances propofées z,x—yy, z,y — xx, fe 
changeront en ces deux quarrez "*'» V> d° nt les co- 
tez foi\t y, y. 



Si 
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\ Si vous voulez vous fervir de nôtre méthode égalez 
la première Puiflance xx—yy au quarré indéterminé aa, 
pour avoir z,)a **+yy : & la deuxième xy-xx au quarré 

X 

indéterminé^, pour avoir le même & 

par confcquent cette Equation , a * +yy 'ti M-lxx } ou 

x y 

aay-+y'X) bbx-+x 3 , que vous réduirez en ces deux, 

aayY> xK 
y ’ )D bbx. 

Dans la première aayy)x 3 t on trouvera yyy Ü» & 



a* 



par conféquent^ J X , & au lieu de la fécondé fyy 

*6 U 

bbx t on aura celle-ci, ^Jsbbx, dans laquelle on troui 

ï® ■ >. » 

vera £)o* 4 : c’eft pourquoi au lieu de zQ q ** + ** , ou 

«i. y 

de z,y) a *+yy , onauraz.)o^+_^» &les deux Puiflan- 

X *4x 

ces propofées xm — yy, zy—xx , fe changeront en ces 
deux quarrez, aa , * 8 , dont les cotez font a, x*. 

a 6 «i *• 

Si l’on fuppofe a )o r , & x)o 2 , on trouvera b'yy 16, 
y y) 8 , & z)o V » & la Double Egalité propofée x>x- m 
zy—xx , fe changera en ces deux quarrez 1 , aj 5 , dtont 
les cotez font 1,16. 

Ou bien dans la fécondé Equation , bbxy)y 3 , on 
trouvera x)D 22 » & la première any^yx 3 , fe changera 

bb 

en celle-ci, aayyyy^, dans laquelle on trouvera^ J 4 » 

i 6 W 

& par conféquent sfr ** +f , & la Double Egalité 

<*y 

propofée zx — yy> s ,y — xx, fe changera en ces deux 
quarrez yj_,bb, dont les cotez font £ , b. 

*' Si 



y 



S" 
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5 Si l’on fuppofe bX> i , &yy> ? , on trouvera à ) 0 V* . 
se)0 V > & ^ Vi » & la Double Egalité propofée z,x-yy t 
zy-xx, fe changera en ces deux quarrez, %' , 4 , dont 
les cotez font * , 2. 

Si vous voulez refoudre autrement la Double Ega- 
lité propofée z ,x—yy, zy— xx, multipliez enfemble 
les deux Puiflances -x —yy, zy — xx,pour avoir leur 
produit xxyy — x’z, — y y z+xyz,z, * qu il faut égaler au 
quarré, pour le côté duquel prenant xy, l’on trouvera 
s 03 i?±£L> & les deux Puiifances propofées zx — yji 
xy 

zy — xx, fe changeront en ces deux autres, 

x J 

v y- 

r 

I * X 

dont la première fl étant égalée au quarré ff?*, 

1 y bb. 

on trouvera en entiers xyyaa, ôcy'pbb, & par con- 
féquent zOo?i+-f > & les deux Pùidances propofées 

^vx—yy, zjy—xx , fe changeront en ces deux quarrez, 
fl> ^1» dont les cotez font 
Jî a» bu 

Si l’on fuppofe a) oi, & by> 1 , on trouvera x)o 4, 
y'X) 9 , & z]X) 7 T y* & ,es dcUX Puirtances propofées 
z,x— zy—xx t fe changeront en ces deux quarrez * 

**», V> ^ ont les c ° tez font * ’ *■ 

* Pour avoir une folution plus générale , au lieu de 
prendre xy pour le côté du quarré qu’il faut égaler au 
produit xxyy — x’z— -j^z+xyzz, on prendra xy...(iz*i 
& alors on trouvera > & les deux Puif * 

un — xy 

fances propofées zx — yy> zy— xx, fe changeront en 
ces deux autres j 

1 — - ~ ■ 2axxy— 
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zaxxy — x 4 — aayy y zaxyy — y 4 — aaxx 



aa — xy 

Si vous divifez la première par le quarré x^—iaxxy 
+aayj y donc le côté eft xx...ay y ou la deuxième pâr 
le quarté y*— laxyy+aaxx , dont le côté eft yy. . .ax t 
on aura en leur place cette feule Puiflance à égaler au 
quarré , , pour le côté duquel prenant 

xy-a* 

2_» l'on trouvera y yy **+'£> , & par conféquentz,)} 

. b x 

A 6 -\-ia4bb-\--!, a'il*+b 6 -'i.‘i1x'i-ribbx1-\-và , & lesdeUXPuif- 

J xi 

fances propofées z,x — yy y zy — xx, fe changeront en 
ees deux quarn z , 

a 6 -\-ia x bb-\-aab*— za'x’— iabbx>+x 6 l 

■■■■■ »• ' - ■« 1 " ■■ — .i 

bbxx 

n^-]-^a 6 bb-\- 6entbAJ^.^ai — iaixi—\aibbxi—i*f4xi-\-xttx\ 

t> XX 

dont les CÔtCZ font r?> 

ox 

Si l’on fuppofe ayjz, bx> 1 , & x)o 1 > on trouvera 
y%) 5 , & z,)oiod, & la Doub'e Egalité propotee zx, 
— yy> *•? — xx > changera en ces deux quariez,. 
81, 5 2.p , dont les cotez font 9 , 23. 

On peut refoudre la Double Egalité propofée ën 
plufieurs autres maniérés , que vous trouverez dans 
nôtre Diophante, lorfqu’ilaura le bonheur deparoî- 
tre , fçavoir en la Qjeftion que nous ajouterons à 
iz. 1. & que nous avons déjà refoluë en plufieurs 
façons à la fin de nôtre Traite de T Infiniment unive) - 
fel. C’eft pourquoi pour abréger nous finirons ce 
Traité, après avoir ajouté quelques Qneftions , qui 
dépendent des règles précédentes. 
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» Q_Ü E S T I O N I. 



Trouver deux nombres , tels que fi de chacun , de leurfomme 
' me & de leur différence , on ôte le produit des deux 
mêmes nombresil refie deux nombres quarrez 

C Omme ces deux nombres doivent être des Frac- 
tions inégales , on les pourra très-commodé- 
ment repréfenter ainfi , — • Si de chacun on 

X X yy X. 

ôte leur produit — — — » Ton aura en entiers cette 

Double Egalité, 

xz,+yz.—xx+yy. 
xz-yz.-xx+yy. . 

& fi l’on ôte le même produit ™-JL de leur lomme 

ZJL 

a * f & de leur différence^» l’on aura en entiers cette 

z. , £ 

autre Double Egalité , 

ix z, — 'xx+yy. 

xyz. — xx-iyy. ■ 

La différence desdeux premières Puiffanceseftîjrfc, 
dont les deux nombres produifans font z,, zy; la moi- 
tié de leur fomme eft y , dont lequarré .+yz,± 
«y étant égalé à la plus grande PuiilancexM-^-xx- 
on trouvera x» i , & 2 , & la fécondé Dou- 

ile Egalité fc changera en celle-ci, 

, Jy+3- 

yÿ+ty— i» , , . 

La différence de ces deux Puiffances eft 4 — 47. 
dont les deux nombres produifans font a * ^ ; J 7 * 

La moitié de leur différence eft y , dont le quarre yy 
étant égalé à la plus petite Puiffance #+4;— ‘ 

, j_y * » *■ 

* Cette Quefiion manque à ii> J» Dioph. 
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trouvera >00 j » & les deux nombres qu’on cherche» 
feront y , qui fatisfont aux conditions de la Qücn 
tion , car fi de chacun , de leur fomme , & de leur 
différence on ôte leur produit ^ , il refte ces quatre 
nombres quarrez * ' » 9 . 49 • 1 , dont les cotez fout 



JL_L 

8 



6 + 



où les deux derniers termes JJ, u , 



Si vous voulez trouver deux autres nombres feiN- 
vez- vous de la valeur trouvée de J, & fuppofez 

u+i , & la fécondé Double Egalité fe changera eu 
celle-ci, 

•»«+?•+«. 

font des quarrez 

differens , que l’on rendra égaux , en multipliant la 
première Puilfance par le nombre quarré 1, & la deu- 
xième par le nombre quarré 49 , pour avoir ces deux 
autres Puifi'ances à égder au quarré, 

ûiw-f 

Leur différence elt 4S««+izoa> , dont les deui 
nombres produilans font y « , 4 ' f »+î* ha moitié de 
leur fomme elt Vïî 7 "+? » dont le <l uarr é ‘^‘n, •*"*+' 
‘ST— Kî vtant égaie i la plus grande Puilfance 4 yüi* 
+ 4 î‘" j r< • on trouvera «>X> » & P ar coqféquent 

y~X) j’Vrh’ , & les deux nombres qu’on cherche feront 
Üe Cette grandeur, 4S* -70^-. » ’7 1-9*7 . 

71361991 



//. P/rt. P p QJJ E §* 
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• * » 

QJJ E S T I O N IL i 

• 

Trouver deux nombres , tels que fi de d âcun , /!?«y 

fomme , & leur différence on ote la différence 
de leurs quarte i . , tl rtji e quatre nombres quart ez.. 

S I l’on met — - » pour les deux nombres 

»* XX. x r 

qu’on cherche, leur fomme fera- , leur différence 
fera - , & la differen ce de leurs quarrez fera -- , la- 

» - Z* jj. LL y 

-quelle étant ôtée de la fomme - , & de la différence-, 

L Zm 

^donnera en entiers cette Double Egalité, 

Xt XJ. 

yz. — xj. 

■St étant ôtée de chacun des deux nombres, donnera 
en entiers cette autre Double Egalité, 
i xz+iyz — 4 xy. 

Ixz—ljZ — 4 xy, 

La différence des deux premières Puiffances eft 
xz — y z . , dont les deux nombres ptoduifans font 

.x'—y. La moitié de leur fomme eft —L'tï , dont 

le quarrre — étant égalé à la 

’i 'K 4 

plus grande Puiffance xz. — xy, on trouvera z, yy x+y, 
& la fécondé Double Egalité fe chargera en celle ci, 

zxx+iyy 
2 xx— zyy— AfXy. 

La différence de ces deux Puiffances eft r\yy+^xy , 
dont les deux nombres produifansfont^,-^^—. La 

. *y by bx ^ a 

moitié de leur fomme eft—+— H — , dont le quarré 

b * A 1 

u 
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bbxx étant égalé à la 

plus grande Puiffance ixx+iyy , on trouvera _y)û-* ; 

— » — ■ ■ » 

M:fér4 i 4+ii4, Ainlî l’on aura cette Puif- 

44 -f- ^4 

lance à égaler au quarré, pour le côté du- 

quel prenant ibb+aa, l’on trouvera aX>z, & bx>t 9 
& par conféquent xX> >7 > >X>7 » & ^X> 14* & les 
deux nombres qu’on cherche , feront 'Jÿ , qui font 
cflentiellement les cotez d’un triangle reâangle, & 
qui fatisfont aux conditions de la Queftion: car fi de 
chacun , de leur fortune ^ , & de leur différence 
on ôte la différence de leurs quarrez il reliera 

ces quatre nombres quarrez ! Ô9 donc les 

„ r *7 » 7 ^ c 

cotez font . , 

Si 6 • 

Ou bien parce que dans la première Puiüance ixx 
4-277, la fomme 4 des unitez eft un nombre quarté, 
l’on fuppofera x)o "+/» & au lieu de la PuifTante 2xx 
4-277, on aura celle-ci à égaler au qoarré , 4774-4^ 



*y «• 

4-2 ««, pour le côté duquel prenant a)'...--, on trou- S. • 

vera en entiers 7)0 ûæ — ‘ibb , & «^0 2^4-4^» & par ^ 
conféquent xy> a.'i+qab+ibb , & au lieu de la^deçpie- 
re Puiffance 2xx- — 2 yy — 4 X7, on aura celle-ci' à éga-f 
1er au quarré, i6£ 4 4-<S4^ , 4-4S/ï*^ — 4a 4 , pour le '. v . 
côté duquel prenant 4^+8^... iaa , on trouvera ? 
nX>4» & par conféquent 7)3 14 , x)3 34, 

& 30)048 , & les deux nombres qu’on cherche , fe* 
ront V, 1 » comme auparavant. 

Si vous voulez deux autres nombres, fuppofezrf» 

«4-4^ , à caufe de a )o 46 , & au lieu de la Puilfance 1 6 b 4 
+64'ib’+4$aabb — 4/1 4 , on aura celle-ci à égaler au 
quarré , 16b 4 — 57 6b’u — y^6bbuu> — dqZ-M’-— 4^, 

P p a pouî 



* 
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pour le coté duquel prenant 4 bb — jibu — 6youu, on 
trouvera Æjo 476 104, & «JO' — 994-4 » & par con- 
féquent tzjo J 8049^1 , w)o 1611417X97600 , y ) 0 
2 8046 +«08143 2 > xX)7t488oi8o2368 , & z-jo - 

9^53447884800, & les deux nombres qu’on cher- 
che, ieronede cette grandeur , i, 

* Q U E S T I O N IIL 

Trouver deux nombres , te// 7? t/e chacun , t/e /e«r 

fomme , ér t/e leur différence , ow oreww zwtW «ozh- 
bre donné , il rejle quatre nombres quarrez 

S I l’on met tz pour le nombre donné, & z,, w, 
pour les deux nombres qu’on cherche , on aura 
félon les» conditions de la Queftion , ces deux Dou- 
bles Egalitez, c’eft à dire ces quatre P uilTances àéga* 

1 er au quarré, 

lz—Idi 

- lz+lu la. 

• Iz—lu—la. 
lu — la. 

où la lettre / repréfente l’unité, afin d’obferver la loi 
des homogènes. 

Egalez la première Puiflance Iz — la , au quarré 
dd, pour avoir lzyydd+la, & la deuxième lz+lu—la 
au quarré mm, pour avoir le même Iz-Ximm+la — lu , 
ôc par confequent cette Equation, dd+la )o mm+la-lu , 
dans laquelle on trouvera lu X) mm — dd , & à caufe 
de'Yc jo dd+la , les deux dernieres Puiilancesfe chan- 
geront en ces deux autres, 

2 dd — mm. 
mm — dd — la. 

Egalez la première 2 dd — mm au quarré nn, pour 
avoir mm+nn^idd. Suppofcz tnyyx+y, & n]dx...y, 

Sc 

* Cette Queftion manque à 14. 4. Dioph. 
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& au lieu de l’Equation precedente rnm+nn }0 zdd % 
vous aurez celle-ci > zxx+zyyyy zdd , & par conlé- 
quent ddyy xx+yy. Si donc à la place de on met 
fa valeur trouvée **+>7» au lieu de on aura 
Ir.'yyxx+yy+la , & au lieu de Lyymm — Ad , on aura 
/«) 0 ixy : Se enfin au lieu de la dtrniere Puiflance lu 
— la y on aura celle-ci * 2 xy — la. Mais à caufc de 
Ad X> xx+yy , il faut encore égaler au quarré cette 
PuifTunce xx+yy. Ainii on aura cette Double Egaliié, 

ixy—h. 
xx+yy. \ 

Egalez la première Puiü'ance ixy — la , au quarré 
bby pour avoir x£ — , Se par confequent xx}q 

i 4 +%lab'.+llsa .J , . - *"*• 

, Se au heu de la fécondé xx+yy , vous 

W . * 

aurez en entiers celle-ci a égaler au quarré, hd+zlalb 

+llaa+/\y x y pour le côte duquel prenant bb+iyyy on 
trouvera 2 by'^v^u^TuTb. Ainii l’on aura encore 
cette Puiflance à égaler au quarré, llaa+ilabb , 
pour le côté duquel prenant la-\tb , en forte 

la + l é 

qu’on ait zby}p la+lb , Se par conféquent y}o ~ — - 
on trouvera b}o—~ , 8e par conféquent7)0^i- , 

24—/ ■ .4 ^ 

X)0 üai+xll* j 7 jj}q i 6 a*+irlal — 8 llaa+?.t* -+/4 f 
, 84? — 4 t»a — xlLi+ll 32*1? — 16/44 — 8// >--i-4/3 

n yy | 6«4 — 3i/-3-8/,4i-S/?4-(-/4 1 3f I ôa^-l^lUa +i* , 

3 14 ? I 6 l 44 — 8 ./^-j- 4/5 ;X 43 — l 6 / 44 — blLi 4 ~ 4 ^ 

Se les. deux nombres qu’on cherche, feront tels 
2 5 6<z®4- 1 024/ii 7 — 2 5 d/Ar 6 — 2 5 6Pa s + 1 1 20 1 4 a*— 641*0*- 
1 6l s aa + 1 ôFa+P 

toz^a 6 - loi/^la* -zjôlLâ+ÿ 1 zPa’-ô^Paa^^Fa+ioP 
1 ozAftf — z 5 6ila 5 — 64/^1 ’4- 1 6l 6 a 

1 02 4^ S " i oz^hd —z 5 6lla*+ s 1 2 Pa i -S^aa.6^l s a+ 1 6l 6 

P p j Si 
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Si 4)0 1 > les deux nombres qu’on cherche , feront 

— , qui fatisfont à la Queftion , car fi de cha- 
cun, de leur fomme ^ , & de leur différence— 

'44 «44 

on ôtele nombre donné i , il reftera ces quatre nombres 
i68j.j7<Si4o »’96» , , A . 41, 14, 49.51 

quarrez — — . dont les cotez font 



144 



ii 



QUESTION IV. 

Trouver deux nombres triangulaires , dont la fomme & la 
différence Joient chacun un nombre triangulaire. 



1 1 l’on met 



xx-\-lx XX — Ix 



, pour les deux nombres 



^triangulaires qu’on cherche , leur fomme fera xx 
qu’il faut égaler au triangle , & leur différence fera lx, 
qu’il faut auili égaler au triangle. Pour cette fin on 
les multipliera par 8, &l’onajoütera iàchaque pro- 
duit, pour avoir en leur place ces deux Puiffances à 
égaler au quarré, 

8 xx+ll. 

’V* . 8 lx—\-U. 

iLeur différence eft 8xx — 8/x, dôntlesdeuxnom- 
bres produifans font 4X, 2x — il. La moitié de leur 
fomme eft $x — /, dont le quarré çxx— 6 Ix+ll étant 
égalé à la plus grande Puiflance 8 xx+ll, on trouvera 
x JO 6 , & les deux nombres triangulaires qu’on cher- 
che , feront i $ , ai, dont les cotez font 5 , 6 , & 
dont la fomme 36 eft Un nombre triangulaire , dont 
le côté eft 8 , & la différence 6 eft un nombre trian- 
gulaire, dont le côté eft 3. 

Si vous voulez une folution plusgénérale, mettez 

-t — — — — — t-t-i pour les deux nombres 
~ - . - trian : 
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triangulaires qu’on cherche. Leur forame fera xx+ 

xy+-—lx—~ , qu’il faut égaler à un nombre triangu- 

x 1 . y — b 

laire, & leur différence fera xjh -, qu\l fautauffi 

égaler au triang'e. Pour cette fin on les multipliera 
par 8 , & l’on ajoutera i à chaque produit , p‘>ur 
avoir en leur place ces deux PuiiTances à égaler au 
quarré, 

8xx+8x> +4xy— 8/x— 4/; -f // 

üxy+tyy-^y+tt' 

Leur différence efl 8xx — 8/x, dont les deux notn- ,, 
bres proiuifans font 4*, zx—zl. Li moitié de leur 
différence efl x : dont le quarré xx+zlx+ll étant 

égalé à la plus petite P u'lfan^ c 8x7+417 — 4 ly+ll* on s- 
trouvera x)04 y — bS 1 oyÿ—> uy+u. Ainfi l’on aura 
cette P ui (lance à égaler au quarré, zoyj — 1 zJy+U* 
a a y 

pour le coté duquel prenant , on trouvera 7)) 

xab — 1 *bb a r ^ 20 ib — xaa — 48 t.o 

& par conlequent x)o -, — , — . 

Ui 1 — t.o b b 04 — *0 cb 

Si l’on fuppofe a~) 09, & byy 2, ou bien O04, & 
byy 1 , l’on trouvera 7)0 — 12 ,& xXxî.ou bien^^j 1 , 

& x) 0 < 5 , & les deux nombres triangulaires qu’on Cher- 
che, feront 15, 21, comme auparavant. ; ^ . 

Mais fi l’on fuppofe aX> idi> <k by$ 36', on trou- -- 
vera 7)0 — 1960, &x)q 1870, & les deux nombres 
triangulaires qu’on cherche, leront 174751 5,1 185095, 
dont les cotez font 1869 , 2090 , & dont la fomme 
3932610 efl U n nombre triangulaire, dontlecôtèefi 
2804, & la différence 457580 efl un nombre trian- 
gulaire, dont le côté efl 935. 

On peut trouver une infinité d’autres nombres 
triangulaires , parce qu’on peut donner une infinité 
d’autres valeurs aux quantitez indéterminées a tk b, 

P p 4 en 
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en forte que la valeur trouvée dej, fçavoir — — , 

aa — tobb 

foit toujours un nombre entier. Pour cette fin on 
eqalera à l’unité le Dénominateur aa — lobb j par cette 
Equation , aa — lobby) i, dans laquelle on trouvera 
a) QSZX+i- Ainfi l’on aura cette Puiflance à égaler 
au quarré, zobb+i, pour le côté duquel prenant 1. 

4-—, on trouvera l'y) 
d 



2cd 



ec. 



20 dd 



C’eft pourquoi fi l’on fuppofe e)o 9 » & d) 02, on 
trouvera by> \ 6 , & «^0161 : & réciproquement fi 
Ton fuppofe cy) itfij&^psôjOntrouverartftJ 1 ^ 1 » 
_&^)3ii592. Ain fi des autres. 

On peut aufli égaler à — 4 , le même Dénomina- 
teur aa — lobby par cette Equation, aa — 20 bby> 
— dans laquelle on trouvera a~) O^iolb-^ Ainfi 
^on aura cetre Puiflance à égaler au quarré, 20^—4, 
cç qui fera facile, parce que la femme 16 des unirez 
çft un nombre quarré. Suppofez donc by>z 4-1 » 
pour avoir cette autre Puiflance à égaler au quarré, 
2.oz,z,+40z,+ i 6 y pour le côté duquel prenant 4... 

t- , l’an trouvera zy > 8 , & patconféquent b ] p 

^ cc — 10 dd 

CC-\-%cd-\-xodd ^cc-\-^ocd-\-%odd 

,8c ay ) — - — — ; — «( 

CC—'Oid ' CC- — 10 J d 

Si l’on fuppofe cy> 9 , & dy> 1 , on trouvera 
< 0 01364, & by>$oî. Mais fi l’on fuppofe c» 
4, 8c dy)i, pn trouvera ay) — 7 6, 8c b ÿ)—^- 17, 
Çcc. 

Mais on peut trouver bien, plus facilement d’autres 
nombres triangulaires dans la Puiflance 2077-1 ily+ll, 
où nops avons trouvé 7)0 / : car il n’y a qu’à fuppo- 
fer7^0~+/, pour avoir cette autre Puiflance à égaler 
àu quarré 1 -20ZX+28/X.+9//J pour U côté duquel pre- 
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nantj/H — , on trouverai )0 

d 



J'» 



cc — 6 '■(/>) -$dd 

, 

CC — odd 



&C. 



iS tld — 6ed 

^~^ A P* rconféc ï uenç 



Si l’on fuppofe c)09, 8c d) 02, on trouvera 
yjy 5 , & *3040 , & les deux nombres triangulaires 
qu’on cherche , feront 780, 990, dont les cotez font 
39 , 44, & dont la fomme 1770 eft un nombre trian- 
gulaire, dont le côté eft 59: & la différence z 10 eft 
un nombre triangulaire , dont le côté eft zo. 



3 



au E S T I O N V. 

Trouver quatre nombres , tels que fi à chacun , à leur font- 
met nu plan des deux premiers , à celui des deux mo- 
yens , & â celui des deux derniers , on ajoute un même 
nombre donne, il vienne hutt nombres quarrez 

S I l’on met, la, pour le nombre donné, &x,y,z,M t 
pour les quatre nombres qu’on cherche , onaura fé- 
lon les conditions de la Queftion , ces quatre Dou- 
bles Egalitcz , ou ces huit PuifTances à égaler au 
quarré , ' Ix+la. 

ly+la. 
lz,-\-la. 

L+kt. 

ix+ly+lzt+let+la.» 
xy+la. 
yz,+la . 

Egalez la première lx-\la au quarré bh , la fécon- 
dé ly-+la au quarré cc , la troifiéme lz.-+la au quarré 
dd, & la quatrième lo)-\-la au quarré mm, pour avoir 
Ix X) b b —la , ly 30 ce— la , 1%, jy dd—la ,8c lujy mm— la , & 
alors les quatre dernieres PuifTances deviendront telles. 

bb+cc 
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bb--ycc-^rdd — \-mni-\-P a. 
bbcc — labb — l. xc-\-Uaa-+ P a. 
ccdd -laid — lacc-^lLia-^P a. 
ddmm-ladd~lantm-\-uia—\-P a. 

Egalez lâ ftconde bbcc — libb — lacc-\dlaa-\-p a , au 
quatre bbcc — ilabc+lLia » dont le côté eft bc... la , pour 
avoir b )o c+l : la troifiéme ccdd — ladd — hicc+llaa+Pa 
au quarré ccdd — z lacd+llaa, dont le côté eft cd>.. la , 
.pour avoir cy)d+l, & par conféquent£;iQd4-i/: & la 
quatrième ddmm — ladd — lamm+llaa+Pa au quarré 
ddmm—zladm+llaa , donc le côté eft dm... la, p^ur 
avoir dy^n+l,*! par conféquentcj) m+il,&i.bjïM-h)l, 

& la première Puiflance bb+ce+dd+tnm+Pa* le chan- 
gera en celle-ci, 4 mm + 1 2/7714- : 4// — 3 la , laquelle écant 
égalée au quarré — 4 rnn+nn , dont le tore eft 

in ...» » on trouvera w)0 " n + d — 1 M , & par conlé- v 

4 » + > -l 

v quent bt) »•» + » zln 4- xl» 4- irll t 03 /în + + ’•/■> + 

t y 4- ut 4 » -j- : 1/ 

& dys »»;f 4/* 4- & fi de leurs quarrez on ôce 
4» 4- ' il 

le nombre donné,/», on aura les quatre nombres qu’on 
cherche, de cette grandeur, 
tp+i/±ln}+ 1 88//»»— 1 oLtnn—z<\Han+ 5 z 8 Pn— 1 \Pa 

.**4- 1 d/« 5 4-84#H« — 1 Qlann— 48//»»4- 1 6oPn— 84/*» 
— ioo/ 4 4 - 9 //»». 

fc » 4 +8/« î +ii//«» — îolann — ; ]illan+i 6 Pn - i$ 6 Pa 
4-4 P~\-ÿ lla&. 

» 4 — lolann — 28 llm — ç 6 llan — -2 28^» 4- ip6/ + 4* 
gllaa. 

chacun étant divifépar i<S»«4-p6/«+i44//* 

Si »^o 1 , & que l’on fuppofe n) 09» les quatre nom- 
bres qu’on cherche, feront ios-n- * 9 °f *49 . 

r 6 

w QUESTION 
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i 

Q^Ü E S T I O N VI. 

Trouver en nombres un triangle reSlangle , tel que le Plan 
des deux cotez, étant ôté de chacun des deux mentes co- 
tez,, éj de l'hypotenufe , il re/le trois nombres quatre * £ 

Omme ce triangle ne petit être exprimé qu’en 
Fra&ions , on le pourra très-commodément re- 
préfenter ainfi, *» & en fuppofant que eft 

« *> 
l’hypotenufe, on aura félon les conditions de la Quef- 
tion ces deux Doubles Egalitez, ou ces quatre Puif- 
fancesà égaler au quarré, 

x « — xy. 

y u — xy. '' V 

z, u — xy. 
xx-+yy. 

La différence des deux premières eft xu—ya , dont 
les deux nombres produifans font u, x — y. La moitié 



de leur fomme eft 

xy -f xtt—ytt 



x—y+»> 



dont le quarré 



xx+yy+zx. 



étant égalé à la plus grande Puiffance f 



xct—xy , l’on trouvera «Dû x+y. , % . 

Pour égaler au quarré la quatrième Puiffance xx+'yy* 

prenez x...—, pour le côté de ce quarré, en forte 

* a y 

qu’on ait z,yyx .-j, & alors vous trouverez en entiers 

xy)aa — bb , Iky^oiab, & par conféquentx,)o/fcï+££, 
o aa+iab — bb , & au lieu de la troifiéme Puiflàn- 
ce z.u — xy, on aura celle-ci à égaler au quarré , « 4 + 
4 ab* — b 4 , ce qui eft facile, parce que la fomme 4 des 
imitez eft un nombre quarré. Suppofez donc ayyb-\~c* 

& vous aurez cette autre Puiffance à égaler au quarré» 

ir ' "" 



> ■■ ± 
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t^+^k'+ôôoct+H b 5 c+4^ 4 ) pour le côté duquel prenant 
çc+ibc... zbb > l’on trouvera c)q8 , &£x> — 3 » & 
comme cette derniere valeur eft niée , l’on fuppofera 
b¥id- 5 , & l’on aura cette derniere Puiflance à égaler 
au quarré, ^ 4 +i6^ ; 4-24^+io4o^+ 4, pourlecôté 
duquel prenant z+z 6 od...zddt l’on trouvera d') Q^j’, 
& par conféquent o w f » & 

*00 ‘IB? 4 * & WvTx & le trianglç 
reétangle qu’on cherche, fera de cette grandeur, 

2264592, 18325825, 184652*7. 

■ « 1 - ■■ > » 

2O59O4I7 

\ 

QJJ ESTION VIL 

‘ Trouver trois nombres , </omê /e premier étant ajouté à 
< chacun des deux autres , à leur fomme , & à leur 
• \ différence , il vienne quatre nombres quarré?*. 



S I l’on met x y y, z,, pour les trois nombres qu’otj 
cherche, on aura félon les conditions de la Ques- 
tion, ces quatre PuÜfances à égaler au quarré. 



lx-+ly. 



Ix — 

/x-f/y-4-/^. 
lx—\-ly — Iz,. 

Egalez la première Ix+ly, au quarré aa y & la deu* 
, ïiéme lx+U au quarré bb> pour avoir lyjyaa—lx, & 
bb — lx } & alors les deux dernierçs Puiflances fp 
changeront en ces deux autres , 
aa—ybb* — Ix. 
aa — bb-ilx. 

Si on égale la première aa+bb—lx au quarré cc, on 
trouvera lxyyaa+bb — cc : & fi on égale la derniere 
ta—bb+lx au quarré dd, on trouvera le même /xx> dd-y- 

' ' ' bb — CM à 
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U— an ; c’eft pourquoi on aura cette Equation, a.'i+ùù- 
cc^dd+bb-na, dans laquelle on trouvera iaaX> cc+dd. 
Il faut donc divifer zaa en deux quarrez, pour les 
deux quarrez cc, dd. Pour cette fin fuppofez 
& dy)nu...la , & au lieu de l’Equation précédente 
iaa¥)cc+dd , on aüra celle-ci, lUaayimniuu+nnuv— 
ilamot — ilanu+iüaa , dans laquelle on trouvera 
uXurn+ltij & la y)miv-\-nn , & par conféquent 
IcjDTnm+imn... nn , & ldj 3 nn-\-imn...mm t & les 
trois nombres qu’on cherche, feront tels, 
llbb — 4«w ; +4wk ? . 
w 4 +4«»î ; 4- 2 mmnn — 4 mn’ — llbb+n 4 . 

4 nnv — 4 rnn\ 

où l’on voit que le quarré llbb doit être entre 4«0i ; — 
4 w» 5 , qui eft l’aire quadruple d’un triangle reétangle, 
& nt i +immnn+n*+/\nTn , ~ qmn ' , qui eft le quadruple 
de l’aire du même triangle, plus le quarré de fon hy- 
porenufe. 

Si l’on fuppofe by> 12, m>o 3 , & »)0 z » les trois 
nombres qu on cherche, feront 24, 145, 120, dont 
le premier 24 étant ajouté au fécond 145 , au troifié- 
nie 120, à leur lomme 265 , & à leur différence 2^, 
il vient ces quatre nombres quarrez 16g, 144, ?.8ÿ» 
49 , dont les cotez font 15, 12,17,7. 

Mais fi l’on fuppcfe by) 1 1 , thjo 3 , & o 2 , les 
trois nombres qu’on cherche, feront 1 , 168, 120, 
dont le premier 1 étant ajouté au fécond 1 <58 , au troi- 
fiéme 1 20 , à leur fomme 288 , & à leur différence 48, * 
il vient ces quatre nombres quarrez 169, 121, 289, qy, 
dont les cotez font 13, 1 1, 17, 7. 

Si au lieu du quarré indéterminé llbb t on met le 
quarré 4 wwkh, dont le côté 2 mn eft un côté du trian- 
gle redangle, dont le troifiéme nombre trouvé eft le 
quadruple de l’aire , les trois nombres qu’on cherche 
leront de cette grandeur, 

qmmnn — ■ 
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qmmnii — ^nm^+^mn 1 . 

«w 4 — 2 mmnn+n* — qmw+^nm*. 

4 nm' — 4 mn\ 

qui (àtisfont aux conditions de la Qjieftion: car fi 
on ajoute le premier au fécond, il vient ce nombre 
quarré j» 4 — zmmnn+n 4 , dont le côté mm...nn , eft 
lun des deux cotez du triangle re&aogle , dont le troi- 
fiéme eft le quadruple de l’aire, fçavoir de ce triangle 
re&aogle 2 mn, mm...nn, mm+nn. Si on l’ajoûte au 
troifiéme, il vient ce nombre cjuarrc 4 mmnn % dont le 
côté imn eft l’autre côté du meme triangle reôtangle. 
Si on l’ajoute à la différence des deux autres, il vient 
ce nombre quarré 01 4 — <\nm>+zmmnn+qmw+n*, dont 
le côté mn—zmn — nn eft égal à la différence des deux 
cotez du même triangle re&angle. Enfin fi on l’ajoute 
à la fomme des deux autres.; il vient ce nombre quarré 
m 4 +^nm J +immnn — 4 mn’+n* t dont le çôté mm+ 
2tnn — nn eft égal à la fomme des deux cotez du même 
triangle re&angle. 

Si l’on fuppofe *w)04» & «X> 5 » les; trois nombres 
qu’on cherche, feront 240., 385,536, dont le premier 
240 étant ajouté à chacun des deux autres 585, 336, 
à leur fomme 721 , & à leur différence 49, il vient ces 
quatre nombres quarrez 625, 57 6, ç6 1, 289, dont 
les cotez font 25, 24, 3 1, 17. 

QJJ E S T I O N VIII. 

*. Trouver en nombres , le triangle obliquante ABC , dont 
chaque cote ' , la perpendiculaire BD , la droite BE , 
qui divife la bafe AC en deux également , O* tous les 
Jegmens de la même bafe , /oient exprimez, par des nom- 
bres rationnels . 



S I l’on met x pour AB, 8 c y pour AD, l’on aura 
BD ïiSxx—yyy Si. l’on aura cette Puiffance à égaler 
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au quarré, xv-37, pour le côte duquel prenant x...^L 

4 y è 

en forte qu*on ait BD)o l’on trouvera x, ou 

AB 'Qaa+bb i 6c y, ou AD» itib, 6c par conféqucnt 

BD X) t la — bb. 

De plus, fi l’on met z. pour CD, Ton aura AC)j 

iab+lz, AEouCE»— -, DEX>^±, BC» 

* » \ 



B 




BE)0 ^^44 - ±aabb 4 4 -^./ 4 ^x,-f- 4 ü, 
à caufe des triangles reétangles BDC, BDE: & afin 
que la valeur de chacune de ces deux lignes» ou hy- 
potenufesBC, BE, foit rationnelle , il faudra égalée 
au quarré chacune de ces deux Puiflances , 
fl 4 — lacibb+b^+flzxz.. 

4a 4 — i t aabb+û i b 1> — 4 lalzs+ÜTSC» 

Leur différence eft 3a 4 — iaabb+$b* — -qîabz,, dont 

les deux nombres produifans font iab> — + — -/z,+— î 

4* f » 

dont 
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dont le quarté étant égalé à la plus grande Puiflàn- 
ce 4^ 4 — 4 ,iabb+b* — 4 labz,+flz,z,, on trouvera/^, ou 

CD»*— _ , & les lignes 

du triangle ÂBC, feront en entiersde cette grandeur, 
AB» zytfb — 24 

- AC» pj* — Açifbb — io 3 4 £ 4 — 4 aab s +^b*. 

AD» 48^ — ç6a''u*+4%aàb < ‘. 

BC »9« 8 — 2 oci^bb-^-z 2 (i*b A — 20 aab^+çb*. 

BD» 27 a 7 - b — yia'b’+yza’b * — 24 aW. 
BE»i9fl*+i4« 6 ^ — 37rt 4 Æ 4 -f 14 iiab'+'&b 1 . 

A E » iç a * — 2 aPbb — 5 a* b * — 2 zzrtAt- £* » C E. 

DE » lça , + l )Oz 6 bb — 9 laW+ïca'ib 6 — jçb*. 

CD» 9Æ*+8rt 6 £ 4 — -5 2 a b bb — 52 jab b +çb a . 

Si Ton fuppofe a» 2 , & £» 1 , les lignes du trian- 
gle qu’on cherche, feront en moindres termes de telle 
grandeur que vous les voyt z marquées dans la Figure. 

Si vous voulez un triangle , où ia perpendiculaire 
BD tombe en dehors, mettez x pour BC, & y pour 



JB 
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BD, & vous trouverez CD $ S xx —y y . Ainfi l’on aura 
cette Puifl'ance à égaler au quarré, xx — yy t pour le 

côté duquel prenant x ... —, en forte quon ait CD)a 

x...— , l’on trouverax, ouBC '$aa+bb t &y, ou > 

b 

BD)3 ràb> & par confequent CD)o aa+bb. 

De plus fi l’on met z. pour AD, on aura AC)o aa- 

H-&. AE»---ll t ±, DE»îî=±tiS, AB» 

2 1 

y/ \aabu-\-Ux.x.y & BE^O • \a-bb-\-b i ’-\-ilnaz.—y.lbt>x.-\-uZ.ta 

Air.fi nous aurons ccs deux Puifiances à égaler au " 
quarré, 

4 aalb-+ü%Aj. 

a*— f- 1 ^aal’b~+ilaaz, — 2 lbbz.~\-ü z. z, . 

Leur différence eft ^ 4 — h i oaabb-+b‘ x -±zlaaz,—zlbbz^ 
dont les deux nombres produifans font aa — bb 9 

- 4 -t- 1 oMbi tL +r/a. La moitié dé leur différence eft 

an — bb 

——+/&, dont le quarré étant égalé à la plus petite 

**-bb a i — , , aabb+lA 

Puiflance Aaabb+ 1 /z.z., on trouvera k.y) —~i 

~ 3-j a—^bb 

& les lignes du triangle ABC , feront de cette granf 
deur, 

AB X) a*-+yaabb-+b i . BD)0 6 ab> — 6 a' b. ' 

AC) 3 ia‘ i —\-^aabb—\-ib 4 , CE 'X)at-+ , î $aabb-±b*l 

AD) o fl 4 — ii aabb-^b*. BE)o za*—\-îaabb~\-zb*. * 

BC )o $ n 4 — 3^ 4 . DE )o 2 rt 4 — x i yaabb+ zb*l 

AE X) a*-+\îaabb-+b\ CD)o ^c^— 6 aabb-\^b\ 

Si l’on fuppofe 0 i » les lignes dii trian- 

gle qu’on cherche, feront en moindres termes de telle 
grandeur que vous les voyez marquées dans la Figurée 
L’angle B dans cette Figure & dans la première eft 
nécefiaircmenc aigu, parce que la ligne BE fe rencon- 
U. Paru aq ftê ' 
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tri, dans l’un & dans l’autre triangle, dfentiellemenî 
plus grande que la moitié de la bafe AC, c’eft-à-dire, 
que AE, ou que CE. Mais fi vous voulez un trian- 
gle, où l’angle B Toit obtus , auquel cas la perpendi- 
culaire BD doit tomber en dedans, fuivez cette mé- 
thode, qui pourra fervir auffi pour un triangle oxygo- 
ne, comme vous verrez. 

Cherchons premièrement trois triangles redangles 
de même hauteur, pour les trois B DA, BDE,BDC, 
ce qui fe fera ailément par le moyen du Plan-plan abcd t 
en cette forte. 

Formez des plans ab % cd, ce triangle redangle, 
iabcd , aabb — ccdd, aabb-+ccdd. 

Formez des plans ac , bd, cet autre triangle redangle, , 
iribcd , aacc — bbdd, aacc-\-bbdd. 

Formez des plans fl^c.cetroifiéme triangle redan gle, 

zabcd , aadd—bbcc , aadd-+bbcc. 

Ces trois triangles étant ainli trouvez , fuppofez 
BDX> zabcd. 

» DE)3æ ibb — ccdd. 

BE)o aabb-\-ccdd. 

CD X) aacc — bbdd. 

» ■ BC)0 aacc — \-bbdd. 

\ AD ftaadd — bbcc, 

' v. \ AB )o aadd~\-bbcc. 

\$c alors vous aurez 

AC ^ aadd — bbcc-+aacc — bbdd. 

AE X> \aadd — \bbcc~-\\aacc — \bbdd. 

Si de AE , ou CE , on ôte CD, on aura \aadd — 
\bbcc-\-\bbdd-\aacc pour DE X) aabb — ccdd Ain fi l’on 
aura cette Equation , \aadd-\bbcc~-\-'d'bdd-\aacc X) aabb - 

ccdd y dans laquelle on trouvera dys ✓_ 

M+bb-ft-icc 

Ainfi l’on aura cette Double Egalité, 

aacc-b 
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aacc-+bbcc—\-zaabb, 

aa-\-bb-+zcc. 

Egalez la fécondé Puiflance rtfl+W+z cc au quarré^Æ- 
icib+bb+qac-qbc+yc, dont le côté eft a. . . b+ic , pour 

avoir by> — — , & la première Puiflance aacc-^lbcc-k 

e 6 ++acf+loaae4+lia1c'*+. 

zaabb , fe changera en celle-ci, — — 

° <«« 4 - + 

? a — : & comme elle a fa Racine quarrée -1 + 

' ’ ’ a-fac " 3 

la valeur de la grandeur J fera rationnelle, fçavoir 

f. — iffl , & la Queftion fera refolue* 
âa + »« 4 * V e 

Mais pour trouver la raifon que l’on doit donner 
aux deux quantitez indéterminées a, c, pour rendre *• 
obtus l’angle ABC, il fautqu’afin que cela arrive, la 
ligne BE foit moindre que la moitié AE, ou CE de ■'/' - 
la bafe AC. Ainfi l’on aura cette Inégalité \aadd — • « / 
\tbcc-\-\aacc — LbbddÇÿ.iabb—.-ccdd , dans laquelle on 

, . _ anec — Mttlii — x te tld n . 

trouvera bbQ , & en reltituanc aux 

xta ce •{■ dd ec-$-ic 

deux quantitez b, d, leurs valeurs trouvées — - - — i 

c3 tare -f i*ac ., _ , ... , *T* f f . 

- — ! -- — , 1 on aura une autre Inégalité* oui on 

et • 4 - tJr 4 - \ec . . ■ ■ \ ..... 

pourra déterminer la raifon des deux quantitez indé- 
terminées a y c,& l’on connoîtra que la quantité fl doit 
etre plus grande que le quintuple de U quantité b, 
autrement l angle B fera aigu. , ' jJ. . 

Qjî 2 , 3î 
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Si' donc on fuppofe & A J) i , ou trouvera 

Ôc 1 -s lignes du triangle qu’on cherche, 
feront en entiers & en moindres termes de telle gran- 
deur que vous les voyez marquées dans la F gure. 

Mais Ci l’on donne aux deux quantité z indétermi- 
nées a , c, ut)e raifon moindre que celle de 5 , à r, 1 an- 
gle Redeviendra aigu : comme fi l’on fuppofe a y) 4 , 2 c 




' - ' * 'C 

c'y) 1 , on trouvera b') o£, & les lignes du 

triangle qu’on cherche, feront telles que vous les voyez 
marquées dans cette figure. 



f 



Y QUESTION IX. 

Trouver un triangle y ed angle , dont P aire foit égalé à celle 
d'un triangle red angle donné. 

Y t , 

A Vant que de venir à la pratique , nous don- 
„ nerons ici un canon généra! pour refoudre cette 
Queftion , qui eft de Monfieur De Fermât. 

Formez, du quarré de Fbypotenuje du triangle red angle 
donné , <£r du quadruple de [on aire , un autre triangle rec - 
tangle , dont chaque coté & Fhjpotenufe doivent être divtfez, 
par le double foltde fous Fhjpotenufe (y la différence des 

quarrtz. 

" ■ . . 1 

ï» 

, t 
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quarrez. des deux cotez, du triangle reiï angle donné, pour 
avoir le triangle reB angle qu'on cherche. 

Comme fi l’on donne le triangle rc&mgle 
4)0 m, 3)0», fi des deux nombres aa, xmn % 

on forme ce triangle reâangle , qaann , a 4 — 4 mmnn t 
a*-+qmn.nn , le tnang’e rectangle qu’on cherche, fera 

Aaat‘i>t. « 4 -.I/»/; j4 - \mmun 1200» ^ 9 *ioi v .* 

_ ! , ou i a cm-, 

2 a/om — ijnn . 70 • wï 

fe de ^«X)4» de »)0 3 , & de /i)o T. T 

Pour vous faire voir l’origine de ce canon , nous 
chercherons un triangle reétangle, dont l’aire foit égale 
à celle du propofé m, n, a, en cette forte. 

L’aire du triangle propofé dont le quadru- 

2 

pie 2 mn étant ajouté & ôté du quarré de i’hypotei'iife, 
la femme aa-\-imn elt le quarré de la fomnie des d ux 
cotez, & la différence aa — xmn eft le quarré. de, la * 
d tference des mêmes cotez, par la nature du triangle 
re&ang’e. 

11 ne faut donc que trouver un autre quarré que an, 
pour le quarré de î’hypotenufe du triangle n. étangle 
qu’on cherche, en forte que fi à ce quarré l’on ajouta 
& qu’on ôte le quadruple de l’aire donnée, fçavoir imn, 
la fomme & la différence foient des nombres quarçcz, ... ' 
dent les cotez donneront la lomme & la différence des £ 
deux cotez du triangle rçétangle qu’on cherche, lequel 
par conféquent fera connu. 

Pour trouver un femblable quarré, mettez x+a pour 
le côté de ce quarré, ou pour l’hypotenu'e du trian- 
gle reétangle qu’on cherche , dont le quarré xx+uix. 

4 . a a étant augmenté & diminué de imn, on aura ces 
deux PuilTances à égaler au quarré, 

xx-Yxax-+aa-\-vnn. 
xx-4 \ax-+aa — 2 mn. 

Q.S i 



ou 
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ou oien à caufe de aa'iïmm+nrty on aura cette autre 
Double Egalité, 

xx-f a ax-+wm-+ 2 t»n-+m. 
xx — }' i ax-\-mm— i mn-^nn. 

Pour éviter un long calcul, fuppofez 7 »-fw)CK» & 
. fti — ayjd t & vous aurez cette autre Double Égalité, 

xx+iax+cc. 

xx+iax+dd, 

dont on rendra les deux derniers termes égaux , en 
multipliant la première Puiflance parlequarrédd, & 
la deuxième par le quarrérc, pour avoir ces deux der- 
nières Puiffances à égaler au quarré, 

ddxx~+ 1 addx-\-ccdd, 
ccxx-H* 2 accx—\-ccdd. 

Leur différence eft ccxx — ddxx-^zaccx — inddx, 
dont les deux nombres produilans lonc cx-+dx , 
ex — dx-+zac — 2 ad. La moitié de leur fomme eft 
cx-+ac —a l, dontle quarré ccxx-+zaccx-+aacc-~2 xcdx 
n-2 aaçd~+aadd étant égalé à la plus grande Puif- 
fance ccxx-^iaccx—^ccdd , Ton trouvera xX) 

aacc-\-aadd — loacd — C'dd 

~d &l’hypotenufe du trianglequ on 

cherche, fera — — , ou ,acaqfe 

ixcJ wmm — 

de O o m-+n , & de dy) m — 

Si le quarré de l’hypotenufe ainfî trouvée, fçavoir 

fl 8 -f-8a4w;w«»-}-l6/w4»4 nfî-\-]2.m e ’nn-{~tfm* r A+lzn 6 rrjm-{rrfi 

,OU 

4.a*m4-8a*mmnn-f- ,aarA ^.nartA — 8*æw»wh-J-4..ï«»4 

à caufe de aaX)mm-+nn, eft augmenté & diminué de 

• 8 azmin — 1 6<*«w3«3-f-8™»7/w 

37»», ou de- — ■ , qui eft une 

4 — tan* \ 

. 8nm7 — 8 nlmS — Zn'îm'i^-\inn7 

Fraction équivalente, ou de 

q-ttam * — 8tt»mmnn~\-^aarA s 

À caufe de aaXimm~\-nny l’on aura ces deuxquarrez 

.... : . •*- • •' • • ' m*+%nm 7 

. à*. 
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7» s -f iiH»7-bivmm 6 -8»imf+im4/.*-9nfm1-i- l tn 6 i,j +tmn7- r . li S - 
4< mm 4 — SMmmnn-)-±ian4 

mfi-8»m7+iinnm s -8nlmf-i-$8m4n4+ÿ*smi+ïiB 6 nim.8r>M7+nZ 



— 



4 Mm 1 * — Sotimmnn-j-^aan* 

dont les cotez , 



xamn — xann 



? 

feront la femme & la 



lamm — xann 

différence des deux cotez du triangle qu’on cherche : * 
c’eft pourquoi la moitié de la fomme , & la moitié 
de la différence de ces deux Racines quarrées, fçavoir * 

>w4 — xmm;.n-\-’A, <«4 — 4 mmnn, 4 aimm 

ou , a 

xamm — xann xnmm — xann 

caufed Qmm-±nn'paa i feront les deux cotez du trian- 
gle reétangle qu’on cherche > lequel par conféquent 

fera ±*zn , telqu’ilaérétrouyç 

2 amm — xann . 

par le Canon précèdent. 



* QUESTION X. 

Trouver deux nombres , tels que Ji de leur fomme on oie 
le quarré de chacun , il refie deux nombres quarrex,, 

S I l’on met x , y , pour les deux nombres qu’on 
cherche, l’on aura félon les conditions de la Quef- £ ■ 
tion , ces deux Puifiances à égaler au quarré , ; 

lx~\-ly — xx. 

Ix-fly—yy. 

Leur différence eft yy — xx , dont les deux nombres 
produifans font_yH-x> y— x. La moitié de leur fom- 
me eft y, dont le quarré yy étant égalé à la plus grande 
Puiffance lx-+ly — xx, on aura lx-+lyy)xx-+yy. Ain fi 
l’on voit que les deux nombres qu’on cherche , doi- 
vent être tels que leur fomme fait égale à celle de leurs 

Qü 4 quar~ 

ï Cette Queftion manque à ia. a. Dioph. 
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quarme > ce qui ne peut arriver qu’en Fraction : c’efl r 

pourquoi l’on fuppofera xX)-, #jrX)", enforteque 



la raifon des deux nombres qu’on cherche, foit égale 
à celle des deux nombres indétermi- ez a, b , & alors 
au lieu de l’Equation precedente lx-\-ly jo on 

T « AU-\-bb 

aura celle ci, — X) , dans laquelle on trouvera 

' * r f' Z ‘ 4<H -nb bh-\-<ib 

z^o , &parçonfequentxX) , & tX3 » 

>• ’ &n-\-bb aa-fabb 

pour les deux nombres qu’on cherche. 

Si l’on fuppofe a~$ z , & ^X) 3 » les deux nombres 



' lo, If 

qu’on cherche, feront - : & fi l’on fuppofe aX) i, 

1 ? î > 6 

& ^X3 2 , les deux nombres feront 

f 

Nous avons tiré de cette folution indefinie, le Ca- 
non fuivant , qui cil aflez fimple. Si l'on multiplie 
deux nombres quelconques rationnels , chacun par leur 
fomme , & qu'on divife chaque produit par la Jomme des 
quarte k, de ces deux memes nombres ; on aura les deux 
nombres quon cherche . 

Remarque. 

A caufe des deux quantitez indéterminées a, b, 
qui demeurent dans la folution indefinie, & qui ex- 
priment la raifon des deux nombres trouvez, on voit 
aifément que l’on peut donner aux deux nombres quon 
cherche , telle raifon que Fon voudra : comme fi on leur 
veut donner la railon de 4 à 5 , l’onfuppofera <jXM» 
& byz 5 , & alors les deux nombres qu’on cherche, 

feront . 



4 ' 

Mais on peut ajouter d’autres conditions a cette 
Queftion, qui la rendront plus belle, comme fi l’on 
veut que la fomme des deux nombres quon cherche foit un 

nombre 




C 



* 

< 
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nombre quand, il faudra égaler au quarré leur De no- *• 
minateur commun aa-^bb , pour le coté duquel pre- 
ic ■ *• \ 

nant a...- , l’on trouvera en entiers «Xkc — dd, & 

d ■ ‘ ‘y-:' 

zed, & les deux nombres qu’on cherche, feront, 
c*+zc'd— 2ccdd— icd*-+d*, zed+^cedd -2 ccP 

m -y t * » 

c*+zccdd+d* 
c4++clJ+iccdd — ^edi+4* 

dont la fomme — — * a fa Racine . ’ 

, ct+xcd-dd , 

auarrée — : » qui eu égalé a la lQmme des deux 

cc+dd 

cotez de ce triangle re Sangle , 

zed, cc — dd, (c+dd 

• — - " T _ '• 

cc+dd 

Si l’on fuppofe c)o 1 , àedy^z, ouf)Dî, & dysi, 

il . *8 

les deux nombres qu’on cherche, feront , dont 

*r b 

la fomme *\ eft un nombre quarré, dont le côté eft 
égal à la fomme des cotez de ce triangle redanglc V 
3 * ♦ > S 

•' . , 

On tire de cette folution indefinie , cet autre Ca- 
non , qui rendra quarrée la fomme des deux nombres -, 
qu’on cherche. Si on multiplie les deux cotez, d'un trian- 
gle reEl angle, chacun par leur fomme , & qu'on divife cha- 
que produit par le quarré de Fhypotenufe , on aura les deux 
nombres quon cherche. r 

Si au lieu de cette condition , l’on veut que la fome- 
nte des deux nombres foit un cube , il faudra éga'eft 
au cube cette Pu\ü'ancea 3 +aab+abb-{-b' > , puirlecôtev 
duquel prenant a+\b , on trouvera b Jp 9 , & a)p - 1 5 ï • 

& comme cette derniere valeur eft niée , l’on fuppo- 
fera aX> &-i 3 , & au lieu de la Puiffance precé 'ente 

tf+aak 



st* t'. ' * . 
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a?+aab+abb-\rb % , on aura celle-ci à égaler au cube* 
!• . tJ — 30Z.Z.+3 54^ — 'looo , pour le côté duquel pre- 
nant — 10+73, l’on trouvera & par confé- 

quent a ) o V;,V » & à caufe de bÿ)? , fi on multiplie 
15799 , & 9 , parle Dénominateur 2977, on aura 
/ en entiefs fl# 15799, 26793, & les deuxnom- 






bres qu’on cherche , feront 

•*«. W“' • 



570583Z13 



V 



„ -, dont 

483736615- 

> ;a fomrae a fa Racine cubique ?" 

Mais fi l’on veut que la fomme des deux nombres 
. fôitun Quarré-quirré, il faut que la fomme a+b foit 
un quarré , & que la fomme aa+bb foit un quarré- 
quarré. C’eft à dire que a & b, doivent être les cô- 
f tez d’un triangle re&angle , dont l’hypotenufe & la 
y (brame des deux cotez foient des nombres quarrez. 

■’ Xel cft le triangle re&angle, 

J 1061652293520,4565486027761,4687298010289. 
/ qui a été trouvé à la Qutjl. 13. des Jimples Egalité*,. 
\ . Si donc on fuppofe 4)0 106165229*5 29, & byz 

4565486027761 , les deux nombres qu’on cherche, 
te trouveront de cette grandeur , 

» aj-6Sto6zi38io858?+j-o5o8i8+i , *974054304741176273499110 

fl • - ‘ 1 ‘ 

z 1970708262017 19069666 3^2 1 

c\ont la fomme rnîH?«mnt > a fa Racine quarré- 

c^uarrée £££*. 

~ ) Il eft évident que pour faire que la fomme des 

£leux nombres foit un quarré, les deux quantitez in- 
déterminées a, b > doivent être les cotez d’un trian- 

aa-^-xab-\-bb 

pie reâangle, parce que cette fomme eft — , 

dont le Numérateur aa+iab-\-bb étant un nombre 
quarré, dont le côté eftrt-H>» on doit feulement éga- 
ler au quarré le Dénominateur aa+bb , quieftle quarré 
de l’hypotenufe d’un triangle re&angle , dont a & b t 
*■*:. j jn repréfentent les deux cotez. 
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Il eft évident aufli que pour faire que la meme t 

aa-\-tab-\-bb f V 

foituncube, il faut égaler au cube 



fomme 



a»-\-bb 



cette Puillance a*+aab+abb+b'> , qui eft le produit 
folide fous le Dénominateur aa+bb , & la Racine 
quarree a+b du Numérateur aa+zab+tl , parce 
qu’ainfi l’on rend cubique cette fomme. 

Enfin il eft manifefte que pour faire que la même 

aa-^-xub-^-Lb % 

fomme — foit un Quarré quarré , il faut éea- 

a~-\~bb t 

1er au quarré- quarré le Dénominateur aa+bb , & au 
quarré feulement la fomme a+b , parce que cette 
fomme a+b eft la Racine quarrée du Numérateur 

aa+tab+bb. 



Q_U ESTION XI. 

Trouver quatre nombres proportionnels , en forte que fi à 
leur Plan-plan on ajoute le folide de trois quelcon- 
ques, il vienne quatre nombres quarree. 



sf'4 



S I l’on met x,y, xz,, yz, pour les quatre nombrçf 
qu’on cherche, ils feront proportionnels , & félon /, 
les conditions de la Queftion , l’on aura en moindres '% 

termes, ces quatre Puilfances à égaler au quarré, > 

x.v— f/x. 

\\ yj -+#• 

ï xxz,z,~+l/xz,. 

jyzz-Mjz* . . 

Egalez la première xx+lx , au quarré — -, p 0 nr 

Ibb ' bb r ■ 

avoir xfy : & la deuxième yy + ly au quarré 

Cf y Y a*—bb t 

~7f > pour avoirs £ JfZfJ * ^ au ^ eu des dçux der- 

niereç 
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nieres Puiflances, on aura en entiers^vcetfdeux au- 
tres à égaler au quarré, 

> ’ v b'z,z,-+laMc—-lb 4 z.. 

d 4 z, ~-+lccd ix, — ld 4 x>. 

Multipliez la première par le quarré d 4 , & la der- 
nière par le quarré b 4 y pour avoir ces deux autres 
Puiflances à égaler au quarré, 

X l â 'd i z.Zj-\-laabbd'rs — lb 4 d'z» 

b 4 d 4 i z,-rkcddb 4 z , — lb 4 d 4 z» 

Leur différence eft laabbd — IccdcHAz , , dont les 

~ * iMdd-lbcc 

deux nombres produiians font 2 bbdd^y •. La 

moitié de leur femme eft bbddz,+ ‘t 2 Ü£ -L -™ , donc le 
' «. ■ 4 

quarré étant égalé à la plus grande Puiflance b 4 à 4 zz+ 

t a*d4 — Z • ùb cau-\-,Ac* 

iaabbd i z,-tb 4 d 4 z.y\ , on trouvera z. Y) — 

8 #ai •*/ 4 - « 6 o*d 4 -i-bccddè 4 

& les quatre nombres qu’on cherche, feront tels, 

bb. 



aa—bb 

dd 



cc—dd 

a 4 bbd 4 — 2 aab 4 ccdd-+b 6 à 



g à'bbd 4 — i^aab 4 d 4 - J r%(iab 4 cc- J r\6b (> d 4 — 8 b 6 ccdd 
b^âd 4 — 2 aabbccd 4 ~{-a 4 d ( * 



%aabbccd 4 —z^b‘ 4 ccd :4 —\-^b 4 c 4 dd — 8 aabbd 6 -+ 1 6 b 4 d? 

Si l’on fuppofe a jo 2 , by 1 , c'y} 5 , & dy) 1 , on 
trouvera z.)oî|, xy>\, & y^,\y & les quatre nom- 
. , ip», 24. 39 »* 49 

bres qu on cherche, feront — 6 • 

On peut donner à la proportion de ces quatre nom- 
bres 
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bres indéfinis celle raifon que l'oovoudra: commet! 
v. on lai veut uonner une raifon égale à ccHe des deux 

Donobrc^ donnez?,/, on fcncctcc âtidtloine," ~ mmmm t ~ r 

AA-bb cc-dd 

g, f> ou ce— bb t aa—bb : : g, /, en fuppofant d) ob, 
d’oui on tirera cette Equation , ccf—bbf# aag—blg % 
dans laquelle on trouvera Ainfil’on 

aura cette Puilfmceàtgakrau quarrt j bbf+aag—bbg , 
ce qui fera facile » parce que la fotnipc i des unitex 
eft un nombre quar ré. Suppoi'cz£)o*...tf, pour avoir 
et rte autre Puiiiance à égaler au quarré , aaff—iaff * , 
4 -z^w-^tdû»+^'»«,pourlecôtéduquelprenantfl/..w» > 
on trouvera en entiers HjDifm+zfg—ifjF, & a'jymnt 
+fc~jfy & parconféquenc b'Qmm-fg+f-if», &c. 

Si /)0 i, üig^oi, & que l’on fuppole «1)04, l’on 
trouvera »x> îo , *£17, ^7» 

& les quatre nombres qu’on cherche , feront 

98, 49, 10, 10. 



480 



Q^U E S T I O N XII. 



Trouver deux nombres Phns femblables , en forte que fi 
de chacun on ôte le quarré de Vautre , il refie deux 
nombres quatre z.. 

1 Ornme ces deux nombres ne peuvent être ex- 
primez qu en Praâions, on les pourra très- com- 

xx, vy 

modement fuppofer ainfî, , & félon les condi- 

tions de la Queftion , l’on aura en entiers ces deux 
PuilTances à égaler au quarré , 

z.uxx — y*' 
z.uyy — x 4 . 

Egale» 

J Cette Queflion manque à zl a. Dioph. 



% ■> 



\ . 



Digitized by Google 



( 



* 4 



• y; 

rfii NO U VE A UX E LE M'E nJ- | 

Première folution» 

Egalez la première z,u>xx—y *, au quarré aabb , pour 

aabb-\-y* m / 

avoir z.)0 — - — : & la deuxième — x 4 auquarré 

ccdd, pour avoir le même x. X cc " d+x l , & par conféquent 

> •!' v yym < 

_ , .... aabb-ir^ ccd -f-x4 , . 

cette Equation^ — X> , laquelle par 1 An- 

tithefe & parl'lfomerie fe réduit à celle-ci, f+àabbyy 
—caldxx—x (> ') o o. 11 en faut détruire les deux ter- 
mes àabbyy, x 4 , qui font de differente affection , par 
cette Equation , aabbyy — x û X) o , dans laquelle on 

* > • jç9 • * 

trouvera 7)0 — , & par conféquent y>X) — *,& au lieu 

de l’Equation précédente y c +aabbjy-ccddxx~-x s X o , 
on aura celle-ci , y 6 —ccddxx ) oo , dans laquelle on 
trouvera 7 ; )0c</x, & parce que nous avons déjà trou- 

X9 

vé auparavant7 î )o _ 7'; , nous aurons cette Equation, 



\ ^ . 



A . ' 



~-X>cdx t dans laquelle on trouvera dX>- 

rtbi aab£-{-y* ccJJ-f-xi *1blc 

lieu de z, , ou de z,)o — — — , l’onauraz,)Q 

V*-. . P* 



•» &au 









«4£4#.ï« 

tels. 



. , & les deux nombres qu’on cherche, feront 



a 4 i/ 4 x 4 , aabbx* 



(?b 6 -+X IZ 

Si l’on fuppofe fl)o i, 6)0 1 » & x)o^ , les deux 
nombres qu’on cherche, feront 

Seconde folution. 

Ou bien parce (ÿie la première Puiffance z^xx-^ 4 , 

. _y4 

a ces deux nombres produifans z,x, ux — — , on les 



y 4 

égalera enfemble par cette Equation, zxx »x— — , 

dans 
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'•«A,./,.. ' XAX*+V 4 

. . dans laquelle on trouvera «X) » & au lieu de 



XX Z 



la fécondé PuifTance z.uyy — x 4 , on aura en entiers 
celle-ci à égaler au quarre, yr 6 +Xxyyz.z — x 6 , pour le 

côté duquel prenant^* , on trouvera — :c’eft pour*’ 

quoi au lieu de -, on aura » & 



* 

i 



XX Z* 



x*y 



les deux nombres qu’on cherche, feront tels," 

x 4 yy , xxy 4 



x 6 +/ 



r. 



Si 1 on fuppofe x)0 3 » & yX) 7 , les deux nombres 

» 1 L r 39 6 9» *i5op 

qu on cherche, feront 

118378 

Vous voyez par cette fécondé folution , que Ton 
peut donner aux deux nombres qu’on cherche, la 
raifon de deux quarrez donnez : mais on aura une 

autre folution, fi l’on fuppofe *30 alors la 

PuifTance precedente y 6 +xxyyzz-x 6 , fe changera eo 
celle-ci, uuxxyy-zux*y+x ù , laquelle étant égalée au 

quarré uuxxyy> l’on trouvera «>} ^7: c’eft pourquoi 

I? 1 Ti _ XX ^ 



1 & au lieu 



au lieu de *,30 , on aura *30 y -- 

xxzz+y* y 4 ** 14^11 1 xty 

de « 30 - , on aura w 30 — , & les deux nom- 



xxz 



4*877 



bres quon cherche, feront de cette grandeur, i 



4 x'°yy> 4 *V 



% 1 

; ^7. 



4 x Iî +y 11 

Parce que noua avons fuppofe *30 3 , &^3o 7, les 
deux nombres quon cherche, feront tels, 
11573604, 63011844 



138434125)65 






Rr- 
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P 



' * 

Remarque, 



■IV 

'V>. 






w* 



i 



Au lieu de donner la raifon de deux quarrez aux 
deux nombres qu’on cherche , on leur peut donner 
la raifon de deux cubes , ou de deux autres Puilfan- 
ces ferablables telles que l’on voudra. Comme fi on 
leur veut donner la taifon de deux cubes , on mettra 

>i fllii pour ces deux nombres* & félon les conditions 

deTa Queftion, l’on aura en entiers, ces deux Puif- 
fances à égaler au quarré, 

j. * 



UZeeX 



h. 



uzoy ’ — x • 

Egalez la première kz,»x ? — /, au quarré a 6 * pour 
avoir utùi'yy 1 &la deuxième uzoy’ — x 6 , an 

xi . b 6 -\-x 6 

quarré A 6 , pour avoir le même tizu'yy , & pat 

. a 6 -\~y 6 b 6 - f 4 * 0 , , 

conféquentcetteËquation, — -)0— -> oua/+ 

fyi^x^+x 9 , que vous réduirez en ces deux, 

C 1 x 9 X>« 6 /* 

fjzPxh 

Dans la première x 9 ) 0 ^ ; , on trouvera >*>--, 
& par conféquent /X>~i & la deuxième /XJ* 6 **» 



as 

x'7 



le changera en celle ci, — -) 0 ^ s x J , dans laquelle on 
& * 4 4,8 . » 6 +f , 

trouvera — » & au heu de uzuyy — r~> oudej«,« 

^-uy<5 * 3 4«8.f.*i8 

on aura uzu jo 
y* 



xi 

& les deux nom* 



a' l xi 

bres qu’on cherche, feront tels, 



a i%X 6 Ji*X’\ 



V 
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c rfx* 

* * *’• * * . , --.- -,- w 

rt^+X 1 * 

Si l’on fuppofe *;» i , 8 c. x ) o *» les deux nombres 
qu ’cn cherche, feront Vm&* 

Au lieu de donner aux deux nombres qu’on cher 
che, larailon de deux Putlianccs, on peut leur de 
ner telle raifon que l’on voudra , pourvu quelle f< 
égale à celle d’un quarre donné à un nombre do 
compofé de ce quarré & d’un autre quarré dor. 
Comme G l’on donne ces deux nombres , 4)3 bb 
13 jaaa+bbt où l’on a, rt)C> 3 * l’on rr 

— — , pour les 'deux nombres qu’on cl 

xx+yy 

& par ce qui a été dit dans la Que/l. 27. Des fi 

b+, aab -J-&4 

Egalité z,, on trouvera pour les « 

nombres qu’on cherche. 

Parce que nous avons fuppo r é a ) 0 3 , 8 c £)o 2 » le 
deüx nombres qu’on cherche, feront ‘Ji". 

Il s’enfuit que l’on peut donner aux deux nombres 
qu’bn cherche , une raifon double , fçjvoir en fup- 
pofant l>X>a, auquel cas les deux nombres'qu on (per- 
che, feront ‘j, par le moyen defquels on en peut 
trouver autant d’autres que l’on voudra dans la me- 

I , Z 

me raifon double, fçavoir en mettant , pour les 

deux nombres qu’on cherche, & alors félon les con- 
ditions de la Queftion , l’on aura cette Double Egalité* 

'1x4-1. 

2X+9. 

La différence de ces deux PuifTances efl ix+8, 
dont les deux nombres produifans font 4, 1x4-2. La 
moitié de leur fommeelt jx4-3 » dont le quarté ^xx-f- 
1 x 4 - 9 1 étant égalé à la plus grande Puiffance ix+ÿi 
IL Part. Rr on 



* r 
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«hVTferont y*°’ y'" deux nombres qu'on cjier-, ''' 

Æïsr^îiSKSKij 

r, V ai fontequent cette Equation , aa—x vjï 
ï. dans laquelle on trouvera Ainlï 

cette élance à égaler au qu^J^, 
Jiu fera tacrle , parce que la femme 9 des unirez ert 
niore quarre. Suppofez donc a joj+i , pour 
'cette autre Purtiançe à égaler au qu,«ré , \ yy + 

•- v y“+t'.- ôté duqad prcRant 3 ■ ■ • ■ ■ J- on 

** 7<~ ^ ' Ceü P° ur ^ uoi au ü« de afty+t, 

im-j _ v> rc ~h6 

- *~szr~’ 

on 2 »ra Æ Y» V c +¥‘‘+f>Jd „ 

* c( ~, Jd ■» & enfin 311 IKH de *00<7/ï 

— i.oudexjjtff— 1,1’onaurax» 
a % delà nombres qu’on cherche, faott ‘ 



-qccdd+qd* > ic+Sccdd+SJ* 

5 fJ + 1 2 c’Vq- 2q.cc^+ 24c ^>+ 2 oi 4 
Si l’on fuppole c» s, & d'à i , ou bien r» i , & 
ÛX> I, les deux nom Dres qu’on cherche , feront * * 
çt mme auparavant. * f * : 

hr^ la i 5 - fi lon k fu PP ofec ïi &d» 2 , les deux nom- 

X’ n ,CTOnt w ■ & fi l'on fup,,ofe 

J? J ’ , ? 2 * es deux norr ibres qu’on cherche , f e - 

rünl: ï»TT- 

tj&tf ! '°? r ”PP0fi/»7. «rdtt,. les deux nom- 
bres quon cherche, ferorn ürainfidcsnu'res. 

Pour 
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Pour- fiffre que les Numérateurs des deux nombres 
qu\ ii cherche, forent toujours les memes nombres 
i, 2 * il faut que les trois quartitez a,b,x, foient ex- 
primées par des nombres entiers, ce qui fe peut faire 
en égalant à * , le Dénominateur commun « — idd 
par cette Equation , cc — iddy^ i , dans laquelle o 
trouvera c)o Ainfi l’on aura cette Puiilan 

à égaler au quarré , 2 dd+ 1 , pour le coté duque' p 



dm 



l’on trouvera d) 0 



mm 



mm-mn 



, & p ar c 



nant 1 

fequent O 0 . 

mm-inn ' » / 

Si l’on fuppofe rat) 1 , & u)o 1, on trouver 
^t>-2, rtX>9» ^X)i3> &*X>8o, & les deux 
bres qu’on cherche, feront y/, comme au parav. 

Si l’on fe fert des deux valeurs trouvées 3,2, 
lettres c , d* en fuppofar.t ra)o 3 , & »)a 2 , on m 
verac)o *7,^)3 12, <2 X) 801, £)o 2547, &x)o *245600 
& les deux nombres qu’on cherche, feront 

Pareillement fi l’on le fert des deux dernière:, valeurs 
trouvées 17, 12 , des mêmes lettres c,d, en fuppo&nt 
& »t)i2, on Trouvera ct>5 77, ij0 4o8, 
0^)2078353, t>X> 293923 5» &xX>43 r y <5 1193^08, 
& les deux nombres qu’on cherche, feront ^dnvnn* 

On peut aufli fuppofer w]o 7 , & 0)0 5 , & alors on 

trouvera et) 99» 70, 0)061 i3r, by> 865 23,0c 

*)0 3 74 i 1 1476°* & les deux nombres qu’on cherche, 
feront nrniVn? • 

On peut encore fuppofer t»X>4. & h)o 3 , & alors 
on trouvera c) 0 17, & </jo 12 , comme auparavant*. v 
Ce qui fait voir que l’on peut auffi égaler à 2, le Dé- 
nominateur commun cc — 2 dd y par c_tte Equation , 
cc—zddX) 2 , dans laquelle on trouvera 
Ainfi l’on aura cette Puillancc à égaler au quarré, 
?.dd+ 2, ce qui fera facile, parce que la fomme 4 des 

R r » imitez 



( 



s-i 



f 



/■ 



4** 
à m 
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unitez cft un nombre quarré. Suppofez doncd')pQj-i i 
& vous aurez cette autre Puiflance à égaler au quarré, 

V 4? Î77Z, 

î&z,+4z.+ 4, pour le côté duquel prenant a.j 

n trouvera z X> • C eft pourquoi au lieu de 

mm— van 

O'fc+i, on aura^X) — — > &au lieu de 

mm — z r.n 
imm+\mn-\-\rn 



Sxûd+xi onauracX) 



wnm mn 



l’on fuppofe w)3i,&B)3i,on trouvera z-^o -8, 

"■ 5 , dX>~7» ai 509 ,, ^i>437> &x)0954 8o > & 
x nombres quon cherche , feront de cette gran- 



ÿîTÏ f* v . t J 

yon fe fert des deux valeurs trouvées io, 7 , des 
y quantitez c, d, en fuppofant «X> IO » & «X>7» 
trouvera z,X> 158 , cX> 338, ^X) 239 > 3 5 6 5 8 9 > 

X> 504293 , & *X) 12715 5714920, & les deux nom- 
bres qu’on cherche, feront rrnïmw 

On peut aufli fuppofer, comme auparavant, wX> 3 » 
&/*X) 2 > & alors on trouvera z, X) 40» cX> 5 8, d'puis 
1 0497, 14845 > & x )Q 1 10 1 87008 > & les deux 

nombres qu’on cherche, feront de cette grandeur, 

1 , 1 \ 

^Pareillement on peut fuppofer, comme auparavant, 
wX>4» & «X> 3 j & alors on trouvera z-X)-^ 2 »^ "*58* 
^X>~4 1 > rt X> 10497, £X> 14845 » & xX) 1 10187008, 



comme auparavant. 

Cette Queftion fe trouve refoluë en plufieurs autres 
maniérés dans nôtre Diophante , & aulïi à la fin u un 
Livre que nous avons publié de l’ufage de 1 Infiniment 
Univerjel. 



question 
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W QUESTION XIII. 

Trouver deux nombres , dont la fomrne étant ajoutée au 
quarré de chacun, il vienne deux nombres quarrex.. 

S T l’on met x,j, pour les deux nombres qu’c 
cherche* leur Tomme x+y étant ajoutée an quar 
de chacun , donnera ces deux Puiflances à cgaier 
quarré» 

xx-f/x-f//. 

yy-h/x-+fy. 

Première Solution. / 

Egalez la première xx+Ix+ly, au quarré xx 
dont le côté ell x+l, pour avoir j X>x-f/: -& * 
xiétne Te changera en celle-ci , xx+4/x 

laquelle étant égalée au quarré xx — inx+aa, dot. 

côréeftx...rt, on trouvera x)0 & les deu 
nombres qu’on cherche, feront 14 ++^ 
aa — ill, aa+zla+zll. 

za+ql 

, Si l’on fuppofe ayy 1 , les deux nombres qu’on 
che, feront ’j’: & fi l’on fuppofe ajy 3 , les deux nom- 
bres feront 7 ^ 7 , & ainfi des autres en mettant pour la 
quantité indéterminée, a , tel nombre que l’on vou- 
dra, pourvu que fon quarré foit plus grand que z. 
Ainfi en fuppofant aft 1 , les deux nombres qu’on cher- 
che, feront 'ij*: & en fuppofant ayy' r i, les deux nom- 
bres feront 

. Seconde Solution. 

Cette méthode efl la même que celle de Diophante 
mais on aura une felution plus générale , fi on égal* 
la première Puiflànce xx+lx+ly au quarré a x+2, ax+aa 

Rr 3 pou 

* QP e ft- H' 2 > Vioph. 
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■' pour avoir ly jo aa+iax-&lx , & alors au lieu de la fe- v 
condc Puiü ance yy+lx+fy, on aura' celle-dà^egalef au 
quarré, x-y-^aaxx—zhax — 4 laxx-$ïtxx- J rllaa ' 

— f-2 H“x y pour le côcé duquel ^«n^t^Bfw. :lx ...aù, 

abb — lia — a 3 



on trouvera xX) 



& les deux 



-f- 1 IL — 2 lu — 2 16 

ombres qu’on cherche, feront de cette grandeur, 

ibb-üa-rS) 2 rt 4 - 3 £?’-{- 3 Uaa- 2 laab+a ( (vb-labh+ 2 aabb 

■ * r 1 ■ ’ " 

/■’' qaa-y-qab+ill — ila — zlb 

i l’on fuppole ayy i , & Æ) 02, les deux nombres 
î cherche, feront V, comme auparavant: mais 
'vippotp a~) 0 2 , & b# 34 les deux nombres feront 
’infi en fuite, en donnant aux deux quantitez 
minées a, b , telle valeur que l’on <vdudra, 
vu que bb fort plus grand que aa+la , à caufe du 
m ratcur abb—llu—a } , du premier nombre trouvé, 
infi en fupppiant «)o 5 , Ô./'XKS, les deux nombres 
411’on cherche , feront '’*?■: & en fuppofant a~) 0 3 , & 
byy 4, les deux nombres feront y\ 

, Troificme Solution. 

Pour avoir une folution plus fimple, au lieu de 
prendre zusc. ,.lx...nb , pour le côté du quarré qu’il 
faTt égaler à la Puiifance precedente a'+^a’x+^aaxx- 
il.iax—^laxx+llxx+llaa+zllax , prenez aa+zax . . ./x 

2 ùnb-Ua+lbb 

*y-Ib , & alors vous trouverez xyy — 

deux nombres qu’on cherche, feront tels, 

2 aa'o — laa+lbb , 2 abb+laa — Ibb 



& les 



‘ r zla+zlb—qab 

Si l’oti fuppofe ^X)ï » &■ b~x> 1 , les deux nombres 
qu’on cherche , feront y, comme auparavant : mais 
fi l’on fuppofe & byy 2, les.deuxr.ombres feront 
»?• auffi comme auparavant. Que fi l’on fuppole/ijo 

& 



t 

.r/ 
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& A'DÎ » les deux nombres feront V» encore comme"' 
aupsiaiAî.^ M,aîs‘ (kI'cii liippofe <*JD' r » &. les 
deux lïofnfcrvS fçrc : 1 7, j‘. • 

“ ifrtrtî, Crue Solution. 

Si vous vouh z u ne quatrième folution, égalez la 
première Puiüauccxx4-/x+fy» 2U quarté xx—za i+.m- 



pour avoir x)j — -, & la fécondé Puillunce yyy~lx+h 
fe changera en celle-ci, vy+— ; 7-7-, laquelle ctar 



■ta-\-L 

égalée au quarré yy — z by-\-bb , on trouvera yX> 
~t~— , & les deux nombres qu’on cherche, 

feront tels, • 

zanb~-\-ha — Ibb , labb — 

llci—\zlb — , r 
Si l’on fuppo r e a y 1 , & bx> 1, les deux nomb 
qu’on cherche, feront 'j,, qu’on awoit auffi trot, 
en fuppofant ayyz,<S<b yf \ • Mais Ci l’on fuppofc i)d 2, 
& ^ JO J , ou a# 5 » & ^JO - » tes deux nombres feront 
12 .—’ 

34 , . 

Pour n’étre pas obligé d’emprunter l’upTté, mettet 

tl 2 .y pour les deux nombres qu’on cherche,. & fclon 

les conditions de la Queft'on, vous aurez en entiers, 
ces deux Puiflances à eg?ler au quarré, 

xx— \-xtL-\-yr,. 
yy-+xz.-+yz,. 

Cinquième Solution. 

Egalez la première xx-f xz,-ty=, , au quarré xxHr 

iax-ïaa, pour avoir z,y> , & au lieu de la fe* 

,: +y 

conde yy+xzj+yz , , on aura celle-ci à égaler au quarré, 
yy-i-aa— ïzax, pour le côté duquel prenant y+b* on 

Rr 4 , trou.». 






<■ 
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. a ci — bi-i-iax 

trouvera^ - 



-EL EMENS 
au lieu de zyo 



Lva,. 






aa-f-.iax 



, on* 



¥ V 



îb 

iaa l -\-\abx j , Ji r: W'*K/ 

aura zyy 777 7 ~ 7 ~t & les aéux nombres qu’on 

aa — bb-t-iar-j-ibx * • 

cherche, feront tels, 

zaabx — zb^x— \-/\.nbxx~+^bbxx 
■ ~ — 

' ^aabb-\-'&abbx 

*-iaabb+b*+4-a'x zb'x-^abbx+znabx+^abxx+qdaxx 



qaabb \ %nbbx 

Si l’on fuppofe aft i, b ) o 2 , & x)0 z y on trouvera 
&X> V» & les deux nombres qu’on cherche, 

feront ’^ 9 . 

..Ou bien égalez la première Puiflance xx-+xz-tyz, 

' } aa — xx r 

quarre^, pour avoir z ,) 0 , & la fécondé 

A ~f~y bb - yy 

4**<-4jk> au quarré bb, pour avoir le même z,)o » 

> ' *+y 

un — xv bb — yy 

& par conféquent cette Equation, - — — ) D- -» 

\. ‘ x+y x+y 

ou an — xx)o bb-^~yy , dans laquelle on trouvera 
Ainfi l’on aura cette Puiflance à éga- 
ler atvquarré, xx — aa+bb , pour le côté duquel pre- 

v - dx—bb-\-cc 

nant x...c, on trouvera x)o » &parconfé- 

CC 

a a- bb-çc 2 a*b b+ 2 aaec+ 1 bbcc-a 4 - b* -c\ 

quent r)0 — , & -X> » 

1 2 c yaac—^bbc 

& les deux nombres qu’on cherche , feront tels, 

2 a 4 — ^aabb-y-zaacc — z bhcc-+zb* 



zaabb+iaacc-\-‘ibbcc—a*—b' , —c* 

2 a 4 — 4 aabb — ■ z aacc-^zbbcc-^zb 4 
— ■■ — ■ ~ ■ 1 ■ — 1 • **' * 1 1 ^ < 

za/ibb+ 2 aacc+ z bbec-ra^^-c* 

« • * 



Si 
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f ’ Si l’on fuppofe «X> 6 , ££> 5 , & c» 3 , on trouvera '* 

. far » & x X> '/» & les deux nombres qu’on , 

çhercRh j 

Mais lî l’on fuppofe rt )3 6 , 4 , & c)o 3 > on trou- 

veraz,X»|i 1 > , )DV> & *X> 7 > & les deux nombres qu’on 

cherche, teronf'’V r ”. 

Que fi l’on fuppofe <7)0 4, 3 , & cX> 2 , on trou- 

vera z>X) Yi*jO 0£> & xX> V , & les deux nombres qu’on 
cherche, feront 

Sixième Solution. 

Au lieu de prendre x. ..c, pour le côté du quarré 
qu’il faut égaler à la Puilfance xx — tut+bb, on peut 

prendre x . ..b . . .c, & alors on trouvera x)o ^‘^ ,c+ce 



c’eft pourquoi au lieu de , on aur* % 

— « 1 * . jc ■ 

]¥> — — » & au lieu de x)d , ou de 






zl+ic 



-,on aura 



x+y 

4 a:ib 4 - 4 ttahc 4 - a.»icç — 4 bbcc— 

4.05 4* 1 xbbe 4* 



*+y 

. fybcï — 44 — c4 t • t 

, & les deux nombres qu on cherche, fe- 

1 2 Ac-|- 4<3 

ront de cette grandeur, 

z c 4 — i-8 -''C 5 H- 1 obbcc—y^b ; c -4 2 nacc-y^aabcy-zàabb 

1 ' " T -’ 

j^cuibb — nbc—\- 2 nncc — 4 bbcc— 4 bc’ — a A — c 4 
2 c 4 -+8 / , c 5 H-J4 ^cc-4-i ib' y c~ J r^b' , —inacc—^aabc—zaalb 

^aabb-\-,\anbc-Vzacicc — 4 bbcc — 4^' — a x — c 4 
Si l’on fuppofe ay>i , byy\, & c)0r> on trouvera 
’ &)0ï;».yX>î. & & les deux nombres qu’on cher- 

che, feront 

Septième Solution. 

Si vous voulez refoudre les deux PuifTances précé- 
dentes par 1a méthode de Diophante, l’on confiderera 

que 



v<* 

ns* 
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t 

' ? . 



no uve aux eleme ns 

que leur différence eil x—jy , dv»nt fe$ deu^ nombres 
produirons lont x+y , x—y , dont le m^mier x+y étant 

±LiT > •* u i 



multiplié par ce nombre 'indéterminé —, & léïecond 

n A O 

x— v étant divifé par le même nombre indéterminé 7» 

•. ■ * ' « -f 

Ton aura ces deux autres nombres produilàns — - — » 

ix — by .... . r aax + aay + bbx—èby 

La moitié de leur fomme elt — , 

a. t 

dont le quarré étant égalé à la plus grande fuiflance 

. .. « r a 4 «x-f- i ^xy-\- ,i4 yy -i.aa.bLxX 

xx+xa£+yz,, l’on trouvera : 

-f fax 'xj-Xi.iU]y—'.b*xy -f- ^yy . + * abo * 

^ , & les deux nombres qu on 

^r\»»Lby 

cherche, feront tels, 

^aab ’xx 4 * +cuibbxy. ^aabbyy -{- 4 » abbxy 



a+xx -p » + a+ÿ7 — laalbxx 4- ’ 4 xx — 2 aabbyy —\k\xy 4- b*yy 

Si l’on fuppoi'e x>d z , yX> i , a'yy 2, & byy 1 , l’on 
trouvera z,)Stï» & les deux nombres qu’on cherche» 
feront 

Huitième Solution. 

. Cette Queftion le peut refoudre rrès-facilement par 
le moyen a un triangle rectangle quelconque, comme 
du triangle rcftangle 3 X>a , 4 , 5 yyc , fç voir en 
mettant bx — ax , ex, pour les deux nombres q .’on 
cherche, & zabxx pour leur fomme bx — ax-\-cx, car 
ainli le quarré de chacun étant ajouté à cette iomme 
fuppofee zabxx, donnera deux nombres quarrez,par 
I3 nature du triangle re&angle : & il n’y aura plus qu’à ; 
égaler la fomme iuppofée à la fomme des deux nom- 
bres, par cette Equation, z a bxxy)bx — nx-4cx, dans 



b -J- /■- 



n. 

.1 



laquelle on trouvera x)o 



bres qu’on cherche, feront tels, 



& les deux nom- 



2 30 



aa — 
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D’ALGER R Ë , Liv. III. <5 jj . 

aa — i 4 ib-+td)—\c-+bcy cc — nc~\bc 

~ j '■ 

Parce que nous avons fuppoférf )0 3i£X>4, &c)0 5, 

les deux nombres qu’on cherche, feront y, que l’on 
peut aulïi trouver par le moyen de ce Canon, qui fe 
tire de-la refoiution précédente. 

Si F un multiplie l'hypotenufe , & la différence de r deux 
cotez, d’un triangle rt Cl angle chacune par Fhypotenufe 
augmentée de la meme différence , (J quon divijt chaque 
produit par le quadruple d. T aire du même triangle ri II an- 
gle y oh aura les deux nombres quon cherche. 

Neuvième Solution. 

Pour avoir une folution indéfinie, formez des deux 
nombres indéterminez a & b, ce triangle rectangle, 
lab y aa — bb , aa+bb , & roettei bbx+zabx — aax% à 

aax+bbx y pour les deux nombres qu’on cherche, & 
fyàbxx— :\ab ; xx pour leur fomme zbbx+zabbx , afin 
que cette fomme fuppofée^^**''^'** étant ajoutée 
au quarré de chacun, fc.fl'e deux nombres quarrez, 
par !a nature du triangle rectangle , Sc il ne reliera plus 
qu’à refoudre cette Equation , ^a l bxx — 4 ab’xxX) 

i 1 ai \ 

zbbx+iabx , dans laquelle on trouvera x# 4 —? 

& les deux nombres qu’on cherche , feront de cette 
grandeur, 

Zab+bb — aa , aa+bb. 

— ■ . 

laa — zab a . 

• Si l’on fuppofe a} 02, & byy 1 , les deux nombres ^ v 
qu’on cherche, feront y, comme auparavant: mais 
fi l’on fuppofe a ") 03 , & byyz , les deux nombres 
feront tels, ’V* , que l’on peut auffi trouver par le 
moyen de ce Canon, qui le tire de la lolution prece- 
dente. 

S 
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Si l'on divife l' hjpotenufe ,*$. la différence des deux 
cotez, d'un triangle n B angle, cha^f^fd^H' excè s de fhy~ 
potenufe fur la même dffereticej on aura les deux-'nomfres 
quon cherche. 

. -, . Dixiéme Solution.- 

Ou bien ayant formé des deux quantitez indéter- 
minées a, b , ce triangle rectangle, mb, aa—bbf aa+bb, 
formez des' deux autres quantitez indéterminées c, d, 
cet autre triangle reétangle , 2 cd, cc — dd, cc+dd : & 
multipliez ce fécond triangle re&angle par ab y & le 
premier par cd > pour avoir ces deux triangles redan- 
- gles de meme hauteur, 

2 abcd, aacd — bbcd, aacd-\-bbcd. 
tabedj abcc — abdd, abcc+abdd. 

que vous multiplierez chacun par la quantité indéter- 
minée x t pour avoir ces deux autres triangles redan- 
gles de même hauteur, 

2 abedx i aacdx- — -bbcdx , aacdx+bbcdx. 

2 abcdxy abeex- — abddx , abccx+abddx. 

Après cela mettez les deux bafes aacdx — bbcdx , 
#bccx — abddx i pour les deux nombres qu’on cherche, 
\&.je quarté \aabbccddxx de la hauteur commune iabx 
pour dgur femme aacdx — bbcdx-\-abccx — abddx, & il 
n’y aura plus , comme auparavant , qu’à refoudre cette 
Equation , aacdx— bbcdx+abccx— abddx X 4 aabbccddxx t 

a zed — bbcd-\-abcc — nbdd 

dans laquelle on trouvera *X — » 

1 4 aabbccdd 

& les deux nombres qu’on cherche, feront tels, 

a *cd — laabbcd+a’bcc — a'bdd+b^cd — abhe+ab’dd. 

- - ■ , - r " 1 1 " 1 

4 aabbcd 

a ac>d — bbc'd+abc 4 — labccdd — aacd’+bbcd'+abd*. 



qabccdd 



Si 
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D’AL G E B R E, Liv. III. *37.. 
- j f Si l’on fuppefc aX)T y by> 1 , c)o 5 , & dy> 1 , les 
deux nombres qu’bn cherche , feront que l’on 
peut aufli trouver par le moyen de ce canon , que nous 
avons tiré de la foiution précédente. 

Si ou multiplie les deux bafes de deux triangles reïlan - 
gles de même hauteur , chacune par leurfomme, & quon 
divife chaque produit par le quarté de la hauteur commu- 
ne , on aura les deux nombres qu'on cherche , dont la 1 

Comme fera toujours un nombre quarré. 

*• « 

£ * ^ ' 

Remarque. 

Parce que les triangles de même hauteur font d’un 
üfage frequent , nous enfeigneronsici en pafiant quel- 
ques autres maniérés, pour trouver en nombres deux 
triangles reEl angles de même hauteur. ’ 

Ayant prisa volonté quatre quantitez proportion- 
nelles, comme aa y ab y ac, bc y formez des deux ex- 
trêmes aa y bc, & des deux jnoyens ac y ces deux 

triangles rectangles , > 

2 aabc y rt 4 . . . bbcc , a^-^bhcc. 

2 aabc y aabb...aahc y aabb^-aacc. 
qui feront de même hauteur par la nature delà propor-v 
tion Géométrique. ' I 1 

Si vous voulez que les deux triangles redatïgles 
foient femblables, multipliez féparément un triangle , 
reâangle quelconque, comme 2 ab y au — bb y aa+bb , 
par les deux côttz 2 ab , aa — bb, pour avoir ces deux 
autres triangles rectangles, 

za’b — 2 ab> , ^aabb , za'b-^zab*. 

2 a ' b— 2 ab > , <? 4 — 2 aabb~+b\ a A —b*. 
qui feront femblables & de même hauteur. 

Nous avons enfeigné dans la Quefl. 8. une autre 
maniéré pour trouver deux & même trois triangles 
reétangles de meme hauteur. C’eft pourquoi nous 
n’en parlerons pas davantage. 



On 



. *-■ - -'''T. 



NOUVEAUX ELÆMENS 
O.ï peut ajouter à la Queftion propose quelques 
autres conditions» qui la rendront plus bdle,. .Çbirimc 
fi l’on veut que la railon des deux nombres qu’on 
cherche, fcit donnée , comme par exemple uouble: 
on n’a qu’à donner aux deux quantitezindéterminoes 
x, y , qui demeurent dans la Septième folution, Sc 
qui expriment la raifon des deux nombres, une rai- 
fon double, en fuppofant par exemple x$ 2 , ScyX) 1 » 
comme il a été fait. r •' »*. 

Ou bien fi les termes de la raifon donnée font 
& iy>by l’on mettra ax , bx , pour les deux 
nombres qu’on cherche , afin qu’ils foient dans cette 
raifon, &alors onaurafelon les conditions de la Quef- 
tion, ces deux PuitVances à égaler au quarré,* 



aaxx+llax+llbx. > 
bbxx+llax+llbx. 



\ 



OnzÀéme Solution. 

P* jf ' 

Leur différence eft blxx—aaxxy qui a ces deux 

' _ l j . bbx — a. ix f 

nombres produifans, ex y — - — , la quantité c. 



étant indéterminée. La moitié de leur fomme eft î 

S ,j-Jbx+i*x * , , 

— , dont le quarre étant égalé a la plus 

, grande Puilfance bbxx+llax+llbx , on trouvera x)0 

4 ncc+ ,bcc 

— , & les deux nombres 

*4 — iaabb+h 4 — xxacc — xbbcc+c* 

qu’on cherche, feront tels, 

4 aacc++abcc , 4^cc-f j\abec 



rt 4 — 2 aabb+b 4 — z aacc— 2 bbec+c* 

Parce que nous avons luppofé ax> 2 , ôcbyn , fi 
l’on fuppofe c)Oï , les deux nombres qu’on cherche, 
feront % xt : & li l’on fuppofe cJQj, les deux nombres 

feront V- 

Si 



Digitiîed by Googl 




iy ALGEBRE, Liv. HT. .. «3* : 
. Si vous voûte* <inc autre (olution, multipliez ta 
première Puiilance aaxx+llax+llbx par le quatre bb, 

& la fcc »nde bbxx+llax+llbx par lequatré <au, pour 
avoir cts deux autres Puitlances à égaler au quarté, 
aflbbxx+llabbx+lll^x. 
aabbxx+llaabx+lla'x. 

Douzième Solution. ’ 

Leur rU ti-e rence eft lLibbx+llb*x — llaalx — lia’** 
donc Jesoeux nombres produifans font zabxf 
UM^-U î— . 

: . La moitié dclcurlommeelt^x-f- 

l b 

U'bb-)fllb' — llanb — Uni j f x T 

, dont le quarre étant égalé a la pl us 

xab i } 

grande PuifTince aabbxx+llabbx+llb’x , on trouvera 
n 6 — n • bx-\- mli 6 — u^bb — 4 •yx-\^ia‘>b 
xX) — 3 & les deux 

ÿaf^b+ÿaa 6 y+ 8 ^ 4 b}-j -8 -. 3*4 

nombres qu’on cherche, feront tels, 

a c —a<ib*-\-zab î -\-l G ~a x bb~<\(vb'-\-i(i' i b 

üaHb+Üab'+ScV b'-$&aab* 
a ,J — aiib*-\-iab s +b c — a x bb— q.a’b'’+za*b' ^ 

%aalfi+%a'b+%aW+Mbb. ' 

Parce que nous avons fuppofé aX>z t & byyi , les 
deux nombres qu’on cherche, feront 
Treiziéme Solution. 



On peut aufli faire que les deux nombres qu’on 
cherche, foient dars la raifon de d .ux nombres don- 
nez, comme des deux 2)0 r, & i)q f, par le moyen 
de la Sixième folution , où nous avons trouvé 






x*> 

yï> 



CC-\-X''-Y ** 
ib-\-t.c 

cc -\-zbc-\- 1 bb — Ht% 



Sça- 



Digitized by Google 



<f4d -NOUVEAUX ® L'E M E 
Sçavoir en fai fane cette analogie p^T+ibc+fto , te \ 
+ibc+ibb—aa:: r, f\ d’où l’on tire cetie ^quation . 
ccf+îbcf+a:ifx>ccr+ibcr-\-zbbr—< aar t dans laquelle on 

uar+.aj — bbr^bbf 

trouvera O 0/ b. Amfi on aura cette 

r-hf t a.ir-\-zaf- — bbr — bbf 

Puiflance à égaler au quarré, —7 -,laquel- 



r+f 



HZ — bb 



le a ces deux nombres produifans r+f y fZJ~» qu’on 



ob 



. , ... f\rl 14 ^ 1 

égalera enfemble par cette Equation , r-W)Q— — - 

dans laquelle on trouvera ayiSbb+rr—Jf , & 1 on aura 
encore cette Puiflance à égaler au quarré , bb+rr—Jf t 
pour le côté duquel prenant b..J, on trouvera bjo 
M—rr+JT' r , • dJ+rr—ff • • 

, & par confequent ajï ~~ d — » cjD 



Z J 



zdr-t-idf- — dd-\-rr — Jf 
xi 

fa — iJdrr-}-r4 — • i ddjf— 



x)0 r 






& z-X) 



lr-\- \ddf , 

cherche, feront de cette grandeur, 

.v> 



, & les deux nombres qu’on 



qddrr+qddrf, ^ddjj+^ddrf 
d A — 2 ddrr— z dd(f— i rrjf+f 



Parce que nous avons fuppofé rXu» &/$ r, fi 
l’on fuppofe dX> 4* les deux nombres qu’on cherche, 
feront 'Vj* 4 : & fi l’on fuppofe dy) r, les deux nombres 
feront *$*. 

Puilque ces deux derniers nombres , font pro- 
portionnels aux deux premiers "j f <+ , onvoitaifément 
qu’ainfi nous avons trouvé quatre nombres proportion - 
nels en raifon donnée , en forte que fi on ajoute lafomme 
des deux premiers à chacun de leurs quarrez, , & pareil- 
lement la fomme des deux derniers à cbacunde leurs quar - 

ret » 
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D’ À L G E B R E, Liv. lîl. «4*’ 
» r*z . , ' Tels que font les quatre nombres fuivans 

\ 1*8, 1 6 

— " . 

iS 

Quatorzième Solution l 

Au lieu de prendre b.\ J t pour le côté du quatré 
qu’il faut égaler à la Puiflance bb+rr — jf > on peut 

prendre b.„r..J, & alors on trouvera by>. 



&c~ 



*V *v 



id+ir r 



Parce que nous avons fuppofé &/XH i 1 * 

l’on fuppofe dy> 5 , on trouvera £)oy » c *> 

{, x)3r,;)0i, z.X>f 7 » & les deux nombres, quon 
cherche, feront 

1 Quinziéme Solution. ' - £ - 

Pour avoir une folution plus générale , fuppofe? 
hy^u+fy & au lieu de la Puiflance précédente bb+rr 
—ff> vous aurez celle-ci à égaler au quarré , au+if» 

-j-rr» pour le côté duquel prenant r...— > on trouvera 

, xJmr+immf „ , iif+mrrÇ±\imr « 

, & par confequent b 7 ~r » 

dd — tr.m r „ n du—mr, 



/ 



&c. , . r J ■' ti 

Parce que nr>us avons fuppofé >00 2 » 3 /»* * fi 
l’on (uppole dy* 3 , & w» 1 , on trouvera £;X) * 

V V ’ C X> ? x X> 2»^X> 1 . & & les deux nom * 

bres qu’on cherche , feront 'j; 14 . 

Seizième Solution. . ... ... .. 

Vous aurez une folution plus générale, eh fùppo-’ 

faut by)~...fy & ay/-...r, & alors l’Equation pré- 
n ? , ' 
cedente rr — /x> ad — bb , fe changera en Celle-ci 4 

« » 3 W 3 *<W ■ 

ry-(h 0 +rr— + dans laquelle 

qq q pn n - ir 4 

/À Ptfrf. S f on 
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™npqr—imnp<tf- , ^ /- * 

on trouvera «)3 , ôc par confé- » 

ppnn^wmm 

< ' xmnpqr xmmpf pprmf-p-qqmmf 

qncnt — , aX> 

* ppnn — qqmm 

tnrppq — i mnppf-~ppnnr-\-qqmn>r 

— J &C.v ■ 

ppnn — qq mm 

Parce que nous avons fuppofé r&i , 8c t , fi 
, l’on fuppofe w» i , »X) i , f X) ? > & f X) i* on trou- 
vera »£'*> a X) V * ^X)’*» *X32»>Xïi% &Z-X) 

g, & les deux nombres quon cherche , feront”^. 

/ - ' / '*■*■■■ ■ 

Dix - feptieme Solution . 

On peut encore donner très-facilement aux deux 

t,'-- ' r 

nombresqu’on cherche, la raifon donnée - , par le 
moyen de la quatrième folution * où nous avons trou- 

aa— bo+xax . 

ve>)o — — , fçavoir en fanant cette analogie» 

z ùx, aa—bb+zax:: r, /, d’où l’on tire cette Equa- 
tion, zb/X) nar — IVr+zarx , dans laquelle on trouve- 

lyr obr . — bit- f-z** 

ta at)o y—— : celt pourquoi au lieudejX) — 
on aurajOo & au lieu de z. X — , 

xaaéf— labbr 

Z.X , &c. 

(Kir — bbr-q-aif—bbf 

Parce que nous avons fuppofé r X) z > & /x> i » fi fon 
fuppofe u)o 2 » & £) 0 $ > on trouvera x)o 5 » yX) 1» & 
«X '/» & les deux nombres qu’on cherche , feront ’|£*. 

Si au lieu de faire que les deux nombres qu’on 
cherche , foient en raifon donnée, l’on veut que cha- 
cun foit un nombre quatre, on fe fervirade la troi- 
fiéme folution , & alors on aura ces trois Puiflànces à 
égaler au quarré, 

ila+iü> 



xb 

on aura 
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- . A ^ZÎa+*lb—^ab. 
zabb+laa—lbb. 
zaab—laa+lbb. 

qui font le Dénominateur commun, & lesNumera-' 
teurs des deux nombres trouvez. 

Dix- huitième Solution. 

Egalez la première Puiflance zla+zlb — 4 ab % au 
quarré#, pour avoir aX>\l, & les deux dernier'** 
Puififances fe changeront en ces deux autres, 

.•^<4 bb-\-'jlb — -II, 

s-j -V -// 

dont la derniere \tl étant quarrée , il fufEra d’égaler au 
quarré la première bb+\lb—\ll y ou ^bb+i lb—ll f /pour 
le côté duquel prenant zb...c, on trouvera byz 

CC-\-tl * 

-, & les deux nombres qu’on cherche , feront 

4T + l/ • , 

de cette grandeur, , 

c*+zlc 3 — llcc— zl'c+l*, ^llcc+^r’c+l 4 

lôcc+lôlc+qll 

. , _ . , cc-\-lt..,ll, 1 & 4 41 

qui ont leurs Racines quarrees '• 

Si l’on fuppofe c )0 1 » les deuxnombres qu’on cher- 
che, feront dont les cotez font ’j? : & fi l’ofi fup- 
pofe cX>3 , les deux nombres feront '^’, dont les t 
cotez font 'l^ 7 . 

Si outre cette condition, vous voulez quelafbmme 
des deux nombres quarrez qu’on cherche , foit un 
nombre quarré, fervez vous de deux rriariglès re&an- 
gles femblables de même hauteur , tels que font les 
deux fuivans , 

za’b — l ab’ y 4 nabby za 3 b+zal 3 . 
tcvb—iab i i a‘ >, —zaabb-\-b^ i a ,, —b^. , . 

& les multipliez chacun par 1a quantité indéterminée 
a, pour avoir ces deux autres triangles, 

Sf * 
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za'bx— iab 3 x t 4 aabbx , iaïbx-frxaPx. f 
ia' , bx-~zab' , x , a*£-zaabbx+fîx e*x*f*x» 
Dixneuviéne Solution. - ■ ' . 

- Après cela mettez les deux bafes ^aabbx , <i 4 x — - 
iaabbx+b*x, pour les deux nombres qu’on cherche* 
& le quarté 4 a b bbxx — 8 aWxx-t-j^aaPxx , de la hau- 
teur commune 2 cvbx — zab’x , pour leur fomme a^x 

+xnM,+t*x,„f our avoir . & 

les deux nombres qu’on cherche, feront tels, 

4a 6 bb+8a*b*+4aalf , a'—za^b^+b* 



f v 



> qa 6 bb-— $a*b*+qaab 6 

i»1b-{-iabl, a4...b4 

qüi ont leurs Racines quarrées b ^ , & 

kur fomme aauffi fa Racine 

^a 6 bb— %»*b4-\-\fmb^ 

, ' «4-j- iaabb~)-b4 , J 

quarree ~ 

taib — i/*bl 

Si l’on fuppofe ajo 2 , & les deux nombres 

2 îf , 4 cO 

qu’on cherche , feront — — — , dont les Racines 
quarrées^-- 10 , font les deux cotez de ce triangle 

n. w I f- ao » 

♦ rc&angte, — — — 

(2 

Mais fi l’on fuppofe a ") 0 3 , & 2, les deux nom- 

• ' 42 17,24 536 

bres qu’on cherche, feront de cette grandeur, 



dont la fomme -- afaRacinequarrée — » & dont 
3 6 oo 6 f, if 6 60 n . 

les Racines quarrées — 7 — , font les deux cotez de 



169 



?6co. 



ce triangle reéhngle, 
tiré ce canon. 



60 

6 ç , if 6, 1 69 

<r 



. D’où nous avons 
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Si on multiplie les deux cStez, d'un triangle reSl angle , 
chacun par l'hypotenufe , (Jquon div>fe chaque produit- 
far le double de taire du meme triangle , /ex quart ez, des 
deux quotiens donneront les deux nombres quon cherche. 



* Q_U E S T I O N XIV, 

- . *i * 

Trouver deux nombres quarrez , , ' dont chacun étant dimi « v 
nue du quarré de leur fomme > il refte?deux nombres 
' K 'V. quart (.z,. 

S I l’on met x , y , pour les deux nombres qu’on 
cherche , l’on aura félon les conditions de la 
Queftion , ces deux Puiflfances à égaler au quarré, 

• Ix — xy — 2 xy — yy. 

ly — xy — 2 xy — yy. 

Suppofez, pour avoir un calcul plus aifé, 
pour avoir çes deux autres Puitlances à égaler au 
quarré, 

- Ix — zx. 



h— 7 * 2 " 

. aslzz ' 

Egalez la première /x-*,*,, au quarré ~rr* &ladeu- 

CCZZ. j J AAZ.Z* 

xiéme ly-z, z, au quarré — ,& vous aurez /x ) o — — > 

8iIyY)*-Z'+-jy-> & l’Equation fuppofée x+y > fc 
changeraen celle-ci, a, dans laquelle 



on trouvera 



bbü 



*X> 



AAdd-\-bbcc-\-xbbdà 

Mtbbd*-j-b*J* 



, & par conféquent 



*yy>, 



xaab!,cc/d-+ i Sc4-+-$Aabbd4+tycddbs++b‘'d* 

ccddb*-\-b*dc „ 

— - - - -- ) que 1 ou 

*sd*-\- xaAbb cc dd-y-btet-y-^x* b bd *-$-^ccddb*-\-q bsd* 

S f 3 rendra, 

* Quefl. de Bachet 26 . a. 
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rendra quarrez en mettant pour Je»' deux quan- 
ritez indéterminées a , £/les deux’ cotez d’un trian- 
gle reétangle, & pareillement pour les deux quanti- 
tez indéterminées c, d , les deux cotez d’un autre 
triangle reâangle. Si l’on fe-lert de ces deux trian- 
gles redangles 3, 4, 5 , & 5, 12V 13 1 en luppo- 
Jant aft 4, byy 3 , c)) 5 1 & d)o 1 2 , les deux nombres 

-, qu on cherche, feront tels, , qui ont 

leufs racines quarrées—-^-. ^ 

’>- ^ » 2146 

Cette Queftion le peut refoudre en plulieurs au- 
tres maniérés , & mêmes on peut trouver plus de 
deux nombres qui fatisferont à la Queftion, par le 
moyen d’autant de triangles re&anglcs qu’on deman- 
dera de nombres : ce qui eft li évident à l’imitation 
de ce qui a été fait pour deux nombres , qu’il feroit 
inutile d’en parler davantage. Nous dirons feule- 
ment , que comme ces deux nombres ne peuvent 
être exprimez qu’en Fractions, les polirions auroient 

çté plus naturelles , en mettant , pour ces deux 




Des Triples Egalités. 

• * 1 

L A maniéré de refoudre les Triples Egalitez , ou 
d’égaler à la fois trois Puiflances au quarré , eft 
de l’invention du R. P. De Billy Jefuite: & comme 
quelques-uns ont douté de la bonté de fa mé- 
thode ; parce qu’il ne l’a jamais pratiquée qu’en 
nombres, nous en donnerons la démonftration dans 
le Problème fuivant. 



P R O- 
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Vp R O B L'E M E J. 

Refoudre une Trifle Egalité' , où la lettre inconnue n a 
quune dnnenfon. 

f T 

P Onr rcfoudrc une Triple Egalité , où la lettre in- 
connue n’a qu’une dimerfion, chacune des trois 
PuilTances do*r avoir Ton dernier terme quatre , ou 
pourlelnoins l’un de ces trois termes doit être quarré, 
& les deux autres doivent être des Pians fembUbïes, 
ou dans ia raifon de deux quarrez, afin que le produit 
folide des trois mêmes termes foit un nombre quarré, 
lequel fervira pour égal r au quaire le produit iuiicte 
des trois Puilfances, par la plus proche Racine quarrée 
quon en prendra, en forte qu’on détruife les trois der- 
niers termes, ou feulement les deux derniers, lorfqee 
la quantité connue qui fe trouvera dans le premier ter- 
me du produit folide des trois PuilTances , fera un 
nombre quarré , ce qui arrivera , lorfque les quantités 
connues qui multiplieront l’inconnue dans ciuque 
Puiifance, feront des quarrez, ou bien des Plans ft m- 
blables, afin que le Pian de deux quelconques foit un 
nombre quarré. 

Propofons cette Triple Egalité, 

ax-\dd. 
bx «+ mm. 
cx-f/zn. 

multipliez enfemble ces trois Puifl'ances, & égalez au 
quarré leur produit folide ddmmnn+ammnnx-{-bdJwjx+ 
cddmmx+abttttXx+acntTnxx+bcddxx+abcx*,paur le cô- 



dmn 4 - ammnnx 4 - bàdnnx 4 - cddmxnx 
idmn 



qui 



té duquel prenant 
ne détruira que les deux derniers termes, on trouvera 

sf 4 
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ccfam* — xbcmmmd 4 -}- bbd*nd — xacddnnm* — xabddmmrA + 

• 4 nbcddmmnn 

& les trois Puiflances propo (éesax+ddtbx+mm, 

cx+nn , fe changeront en ces trois autres, 

ccd4wA-\-i.bcmmn>-d t t-\‘bbd*rA-‘!.«cddnnm4—xabdd’imn4-\-a*m+n*' 

A,abcddmmnn 

jtci*rn‘t-rbrmmnnd*-\-hbd a >n‘t-\-XiV'dd’tnm4-\* 1 -Hn:rr.'n*-\-Mm*T\$' 

qacddmmm . 

ceà‘im*~ib'mmnnd*-\-bbd*’A-xacdd>.nnA-\-\t\\ddmmn*-±-'ttim*n4 % 

*»<•*; • 4 abddmmnn 

dont les Numérateurs font des nombres quarrez: car 
le côté du premier eft cddmm~\bddmm...ammnn i le 
côte (du fecônd eft cddmm . . . bddmm~\-ammnn , & le 
côté du troifiéme eft cddmnt . . . bddmm . . . ammnn. Or 
il eft évident que les Dénominateurs feroient quarrez, 
fi les plans cib , ac, bc y étoient quarrez. Ainfi on voit 
la raifon pourquoi en ne détruilànt que les deux der- 
niers termes, on ne rendra point quarrées les trois 
Puiflances propofées , à moins que le plan de deux 
quelconques des trois quantitez connues qui multi- 
plient l’inconnue dans chaque Puiflance ne foit un 
nombre quarré, c’eft-à-dire, à moins que ces trois 
quantifiez connues ne foient ou des quarrez, ou des 
plans hànblables. On voit auffi la raifon pourquoi le 
dernier terme de chaque Puiflance doit être un nombre 
quarré, ou bien tous trois tels que leur produit lolide 
foit un nombre quarré, parce qu’autrement le dernier 
terme du produit folide fous les trois Puiflances ne fe- 
roit pas un nombre quarré , & qu ainfi on ne pour- 
voit pas égaler au quarré le produit folide des trois 
Puiflances. • 

Mais pour faire voir qu’en détruifant les trois der- 
niers termes du produit folide fous les trois Puiflan- 
ces , ces mêmes Puiflances deviennent quarrées , 
& qu’ainfi \a Triple Egalité propofée fe trouve 

refoluë. 
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D’ ALGEBRE, Liv. III. d 4 * 

• cddmmx -f bddnnx -J- ammm>x 

fcfoluë , prenez dmn-+- j 

^ xdmm 

»bnrtxx-ŸxcmTnxx-{-bcddxx-ccd 4 mAxx-bbd 4 n 4 xx~Mm*rAxx 

-+ 

4 dmn 8 dln.W 

pour le côté du quart é qu’il faut égaler au produit fo- 
lide des trots Putflances , & la valeur de la quantité 
inconnue x , l'e trouvera égale à une Fra&ion , dont le 
Dénominateur eft 

6aabbd J m'n*+i\™bcd A m c n b +6aaccd' x n i m % -\-^abccrfld (, nfi 

Jacïkti-fm * — 4 bc ' > n}im c d t -+c‘*(i t rn t — 4 ab'> m md 6 n-—{- 

qabbcrrfdW x— qbhmmu (, d s -+ 6bbccm*n*d t ~ J r b*ePn l — 
4 (vbdam^n * — 4 ;i i cddn 6 m , ~^a/ , m l n z » 
te le Numérateur eft, 

iôabaPm 6 » 6 — 8 accn*d c m* — SlccnWd'-ïSnnc'd'm* 
—-üabbmWn* — 2 bbcm 4 n 6 d s -\-Smmb > d'n* — < àaabd 3, m b n t 
-48 A’ddm'n * — 8 aacd*n 6 m % , 

te les trois Putflances propofées ax~+dd , bx-\mm t 
cx-^nn -, fe changeront en trois Fraéfcionsquarrées, donc 
le Dénominateur commun eft le même que le précè- 
dent, qui a fa Racine quarrée lalddntmn^-Vuuddnnm^ 
—^xhcmmnndï . . . ccd x m* . . . bbd'n * . . . aarrt*v * , & dont les 
Numérateurs font les trois quarrez fuivans 

ça*ddm*ii s - 1 2a~bd*m G n t -iaabbm‘'d 6 n t -~<\albcd t m 3r n b 
-}-4 ^ a*ww« *-+£ l d ,0 H*- 1 lahdWn 6 — 2 oaâbjd b m*n 6 
~2aaccd h m % n 3r -4b’cd l °mmn (> -^abccd t m ( 'n++6bbud lo rn*tfl 
-+ 4 rtc ? d*»»'»» — ^h''<x xo m b nn~\-àd lo m % . 

ç)b*d % tnmn *— 1 2b i cd*m A n ( '-2bbccd i m b n*-+^bc' ! d'm t nn 
, ~±c*d t m la — 1 ie:b'd^m i n t ~+ioabbcd b nt c n 6 —^abccd b ni % n* 
~zaabbi J, Tn tl n' & ~^c'd ù m l °n}}-^nnbcd i m t n b +6aaccd i m lo n* 
-+^a’bddm i n , '—4ahddrn 0 n b -+a*ni 1 °n t . 

QC a, à % m % nn — iibc’d i m b n*-ibbccd i m*n <, -\-/\b'cd*mmn t 
-4-£ 4 dV 0 — iiac'd b m t n*-+‘ioabccd ( ’m b n ( ‘—d [ abbcd b in*n % 
- 2 oaccd i Tn i n (> -i\nb } d b ntfnn lo ~^aabcd' r m (l n t -\- 6aabbd*m 4 n‘* 

-44 a^cddm % n i -^kddm b n lo ^a^rn % n l °. 
dont les cotez font 



$aadm*n\ 
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. . • 2 abd l mmnï . . . bbdïit 4 . . . zacd J m 4 nn~i* 
xkcdhnmno ... ccd s nt*. 

^bbd^mu 4 . . . 2 bcêhxPnn ... . cçd 4 w* . . . zabbdcbrdn 4 -^ 
^ftçddm^nn . . . aam'n*. 

$ccd'm*n . . . 2 butmmv? . . . . . . iacddm*n’-b 

\a.bddmmn i . . . aanfinK 

Si les trois PuilTances propofées font des Fra&ions 
de même Dénomination x & que le Dénominateur 
commun (bit d’une forme feroblable à celle des trois 
Numérateurs, comme dans cette Triple égalité 
bx-+ 0 , cx-+Jt, dx-±H 

J - • ' . 

(IX* *+ 4 ? 

on multipliera enfcmbît lts trois Numérateurs 
C5 c-h-// , dx-+S* & le Dénominateur commun «x-f//, 
& on égalera au quarre leur produit plan-plan l->rl'’ax 
f^cx-+/^x— \J 4 ibxxr- VVacxx— Vl x adxx-+l' l hcxx 
'*-î.l*bdxx-$l 4 cdxx-kilubtX’—{-llabdx’-+lIacdx’+lIbcdx' y 

•Hr abedx* * pour le côté duquel prenant / 4 -+ 

Uax.-\-Ub.x -f- lie x + üdx abxx-\-acxx-\-*dxx 

1 , , '■ , 1 J. . -— •—}• 1 u ‘ ■ —J* 

1 / 4 

Ifxx 4- bdxx 4- cdxx—rttaxx — bbrx — ccxx — ddxx 



on trou* 



vera la valeur de x, égale à une Fra&ion , dont le 

Dénominateur \ i 

(p-^b *- 4 ç 4 — \-d 4 -*-$a?b — — qcb>— 47c 7 — 

4bc-rr-<\db’**-qd a ’ — 4 <& ? — ^cd' , -^bd' 1 —^cd i +6aabb-\- 
&(UÇ-+<&add-+6bbcc—\r6bbdd-+6ccdd~-\- l <±acbb+4aabc+ 
qabçc~+qadbù-±q.adcc-+qaaùd—{-4bdçç-+4aaçd+ql>lM:d-l- 
Qabdd-ïqacdd-î-qbcdd—qoabcd » 

& le Numérateur eft 

8a 7 -+84 7 -+ 8 c 7 —f 8^ ? — 8 anb — 8 aac — 8 aad — Zabb^ 
8 acc — üadd — Scbb — 8 dbb — 8 bcc — "Zbdd—Zdcc— Zcdd+ 
1 Çabc+ 1 6abd+ 1 6acd+ 1 6bcd y 

r | • n • ff w bx-\-ll 1 ex 4-W, dx-^-ll 

& les trots Pumances propofees — 



*x+u 



fe 
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D’ALGEBRE, Liv. III. ,6f* 
fe chance ront en trois Fra&ions quarrées, dont le Dé- 
nominateur commun eft 

pu 4 -f£ 4 -+c 4 -+<ï 4 — 1 2 a>b — i iah — 1 in'd-^^ab'-^ 
^ac 3 ~+^ad > — 4 cb 3 — 4 db 3 — 4 bc 3 — ^bd 3 -^dc 3 —^cd 3 ~^- 
20aabd—\-zoaacd -+ 2 oaabc — 4 aebb - — 4 adbb — 4 abcc — • 
4 adcc — ^abdd—*\acdd—t^bdcc—>rqcdbb-+qbcdd—2aabb-~ 
zaacc — 2 aadd~+ 6 bbcc—i -6 b bdd-^ôccdd — 2 qabcd , 
qui a (a Racine quarree , $aa. ..zab...bb... icic-\> 
zbc...ec . .. zad — f zbd.. .dd~+zcdy 
& dontles Numérateurs font ces trois quarrez , u 
9c 4 — }-a 4 — i- £ 4 — Hf* — 1 zac 3 — ri îAc* — 1 2</c’— 

4c/' 5 — }*4c^ ; — qba 3 — 4 ab 3 — 4 da 3 — 4 db 3 — 4 ad 3 — 4 bd* 
— t- 2 oa^cc— 1- 2 o bdcc~+ 1 oabcc — qaabi — 4 aabd —4 aebb — 
qaedd — — qcdbb+^'idbb+qr'abd+qibdd—iaacc— 
%bbcc — 2 ccdd+6aabb+6aadd+obbdd — 24 abed. 

9d 4 +a*+b*+c A ~ 1 zad '— 1 zbd'— izcd 3 +^da 3 +^db 3 + 
qdc 3 — 4 ba ’ — 4 — 4f2ï’'— 4c^ 5 ~4flr î — ^bc 3 -\-zoacdd-\~ 

2obcdd+ 2 oabdd—qbdaa—^cdaa—qadbb—qcdbb-fyidcc- 
qbdcc+qacbb+4bcaa-\- qabcc — 2 aadd — zbbdd — zccdd+ 
6 aabb+ 6 aacc+ 6 bbcc — 24 abed. 

ça 4 +b 4 +c 4 +d * — 1 zab 3 — 1 icb 3 — 1 zdb 3 +<\ba 3 +^bc 3 
4-4 cb 3 — 4C2ï’— 4.1c 5 — ^da 3 — <\dc 3 ~qad 3 -44: d 3 -\- 2 oadbb-\- 
2 ocdbb+ 2 o aebb — 4 bcaa — qbdaa—^abec -^cihdd-^bcdd- 
^bdcc+ qadcc+ ^cdaa+qicdd — 2 aabb — 2 b bec — 2 bbdd+ 
6 aacc-\- 6 aadd+ Cccdd — 24 abed. 
dont le cotez font 

$cc...2ac...aa...2bc+2ab...bb...2cd+iad...dd+2bd. 

^dd...2ad...aa...2bd+2ab...bb...2cd+iac.,.cc+zbe. 

3 bb...zab...aa . .. zbc+ 2 ac...cc.*. 2 bd+ zad... dd+ 2 cd. 
C’eft de la meme façon que l’on refoudra cette Dou- 
ble Egalité en Fractions , 

bx + // f ex 4- W. 
ax 4- Il dx -j- U 

fçavoir en égalant au quarré le produit plan-plan des 
quatre parties qui la compofenr, comme il vient d’être 
fait. C’eft 
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C’eft auflî de la même façon , que l’on refeudra cette 

autre Double Egalité, ; ^ 

bx-±U 

7x^’ 0 " + "- ; " 

fçavoiren multipliant enfemble les trois Puiffances qui 
la compofent, & en égalant au quarré leur produit 
folide , f , -\-l*ax-\-l*bx- 3 rPcx-\-llabxx’-±üacxx-\-Ubcxx 

+ahfx}> pour le cote duquel prenant &>-+ — 

aaxx-boxx — ccxx *bxx-\-*cxx+bcxx , • .**- ^ 

r + ' "ÿ — — > on trouvera pour 

la valeur de x , une Fraction, dont le Numérateur fera 
1 6abc-+Sa’-+%b «— l-8c ? — Saab — 8 aac — 8 abb — 8 acc 
—8 bcc' — 8 cbb, ■ "y'..- • ’» • • 

& le Dénominateur fera 

^l a i 4Crt 5 — 4^^— 4(TC 5 — 4^C ? — 4C^-+ 

qbcaa-i-qacbb— y^abcc— y6aabb-+6aacc— \-6bbcc, 

& la Double Egalité propofée » cx-\-iï t fe chan- 



gera en deux quarrez,-dont les cotez font tels, 
3 bb.l.zbc ...cc lab-Jfiac ...aa 

$aa...2ab...bb ...zac-bibc .. .cc 
3 ce.. .zac.,.aa.,.2bc-\-2ab...bb 



aa.,. 2 ab-\bb ... zac . zbc-+cc 

C’eft encore de la même façon que l’on refoudra 
cette Double Egalité 

ax — Vil y bx-^tt. 

car fi l’on ajoute une troifiéme Puiifance de même for- 
me, comme cx-+//, & qu’on égale au quarré le pro- 
duit folide de ces trois Puiflances , ax-^ll , bx-+ll> 
cx-+// » comme il vient d’être fait , les deux Puiffan- 
Ces propofées deviendront quarrées. 



PROU 
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'.PROBLEME n. 

Refoudre une Ttiple Egalité , où /a /ew* inconnue a deux 
dtmenfions . 

P Our égaler à la fois trois Puilfances au quarré , où 
la lettre inconnue a deux dimenfions «elles doivent 
être telles que la lettre inconnue s’y rencontre pât 
tout, en forte que chaque Puiflance n’ait que les deux 
premiers termes, & que le premier terme de chacune 
foit un nombre quarré , ou que pour le moins le pro- 
duit folide des trois premiers termes foit un nombre 
quarré, qui fervira pour égaler au quarré le produit 
folide des trois Puilfances proposées, comme il a été 
fait au Problème précèdent, fans qu’il foit befoin de 
le repeter ici davantage! 

La raifon pour laquelle une femblable Triple Égalité 
fe refoud comme fi la grandeur inconnue n’y avoit 
qu’une dimenfion, elt parce qu’elle fe peur réduire à 
une autre de cette qualité, fçavoir où la quantité in- 
connue n’aura qu’une dimenfion , comme vous avez 
déjà vu à l’égard des Doubles Egalitez, 8c comme vous 
allez encore voir ici à l’egard de la Triple Egalité fui- 
vante, 

- xx— {-ax. 

QXX-+ÙX. 

ÇXX-+CX. 

fçavoir en fuppofant x)o les deux quantitez d,m , 

' y 

étant indéterminées, & alors la Triple Egalité propo- 
fée fe changera en celle-ci, 

d'imm-\admy. 

41 ddmrn -+bdmy. 

<yddmm-\cdmy. 

oit 
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6 54 NOUVEAUX ELEMENS 
où la quantité inconnue^ n’a qu'une dimenfîon , & 
laquelle par conféquent fe peut refoudre par les pré- 
ceptes du Problème précèdent. 

Comme les deux quantités d y m, font indétermi- 
nées, & qu’ainfi on les peut fuppofer telles que l’on 
voudra >' on pourra pour avoir un calcul plus aifé les 
/uppofer égales chacune à l’unité , en forte qu’on ait 

J., & alors la Triple Egalité fera telle* 

y \ a - x 

t. - i-4% 

4-4-éy. 

5»-+y. 

qu’il fera plus aifé de refoudre. 

Avant que de mettre fin à ce Livre nous 
ajouterons ici quelques Queftions, pour vous faire 
mieux comprendre cette maniéré du R. P. De Billyj 
pour refoudre les Triples Egalitcz. 



> 

K- 






CL.U E S T I O N I. 

Trouver trois nombres proportionnels , en forte que fi à leur 
produit folide on ajoute le quarré de chacun , il vien- 
ne trois nombres quarrez,. 

C Hoififlèz trois nombres proportionnels, comme 
aa, ab, bb , & mettez aax, abx, bbx , pour les trois 
nombres qu’on cherche, afin qu’ils foient proportion- 
nels , & félon les conditions de la Queftion , vous 
aurez ces trois PuilTances à égaler au quarré , 
a’b>x s -\-a*xx. 
a}b>x*-{-aabbxx. 
d i b' , x' > - 3 rb* r xx. 

Divifez la première par le quarré aaxx, la deuxième 
par le quarré aabbxx , & la troifiéme par le quarré 
bbxx , pour avoir en moindres termes , ces trois au- 
tres Puiflanccs à égaler au quarré, 

ab'x-ï 
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' ab> x+aa. 
abx-ï i . 
a’bx-\-bb. 

Leur produit fol i de eft a!b s x '+a h bbxx+a*b 4 xx > 
aab 6 xx+ab , x+a' , b ; x+a*bx+aabb > qu’il faut éga» 
1er au quarré » p >ur le côté duquel prenant ab± 

mai 1 x-j-&4*+.t4v Mfaxx — é g xx — a 9 xx afixx+tifxx 

— - — •-+ - 1- > t>rt" 

1 8 ab 4 

*4*7^7 1 6»9t>f I6i9»f 8a3i>' , -‘-8£ > 3;r**4i. 

trouva»* x> — * — - — - 

1 — 4M4'*— -44.41* 

& les trois nombres qu’on cherche, fe* 



ront trois Fra&ions , dont le Dénominateur commun 
eft le même que le precedent , & les trois Numéra- 
teurs font tels , 



24aW-i6a u b'-i6bW-$b lt a f -Sy>a'i+$vb‘i+Sba'** 

24 a*b 8 - 1 6a' c b 6 -] 6b' 0 a c -8a*b‘ *-8 b 4 a' 4 +8 aab' *+Sbba' ** 
z 4 £ V- 1 6 iW - 1 6a’ b' ‘ - 8ü>b ' 5 - 8 P a ' 1 + 8 ^' *+ 8b'>a'\ 

Il eft évident que ces trois nombres ainfi trouver 
font proportionnels, puifqu’ils font équimnltiplesdes 
trois proportionnels aa , ah , bb , par le nombre 
24 a 7 b 7 -~ 1 taW-iôbW-Za’b' ' - 8 Pa' * + 8 ^' >+8 bà' K 
Ainfi l’on voit que ces trois nombres fatisfont à la 
première condition de la Queftion, mais ils fatisfont 
aufli aux autres conditions. 

Car leur produit folide avec le quarré du premier, 
fait en entiers & en moindres termes ce quarré, 
24 a c b'° — $a*b* — 14 aW 1 — 1 taab 1 * — 8 a'°b s -f- 9b 16 q- 
iza tz b * — 4 bba l '+a l<, t dontle côté eft a t ...^b t ...i.bha^ 
+2aab ù +sa*b*. 

De plus leur produit folide avec le quarré du fé- 
cond, fait en entiers & en moindres termes, le quarré 
fuivant 3 ^aPb* — 1 6a t0 £ 4 -— x6b l °a b — 6a*b' t — 6bW l + 
^aab li -\-^bba '++a l (, +b ' 6 , dontle côté eft a'+b^+zbba** 
+zaab ù ...)aïb*> 

Enfin 
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NOUVEAUX EXE MENS. 

Enfin leur produit folide aveCie quatre du troifié- 
me fait en entiers , & en moindres termes , , ce quar- 
té j + iqiV 1 — ïa 8 b s — Sb lo a 6 — il bba u + 

ioà*b ll +9a t 6 — 4 aab^+b 16 , dont le côté eft b % ... 3a 8 .., 
zaab G + 1 bbcfi+l arb*. 

Si l’on fuppofe a^> i > & b^P 2 , on trouvera x)j 
gqi, & les trois nombres qu’on cherche, feront tels, 
4Î47 1 ’ 86944, 173888 

• «f •• t \ , 1 • >#»• 

\l*Zf r • ' • r ; i 

Pour égaler au quarré le produit folide des trois 
Puiflances ptopofées » on peut prendre plus facile- 

A*bbx+a*?c+b*x n \ . 

ment ab + — » pour le cote de ce quarré, 

! . , ■ i ' - — laab ^ — 1 bha , 6 . • 

& l’on trouvera x )3 ; , & les 

, r, «|,A? bl • * . 

trois nombres qu'on cherche , feront de cette gran- 
deur, 

a*+b s — — xaab h — ibba 6 

. i , " 'Z^qaïbi 

a ÿ +b ÿ — a* b* — 2 aab 6 — 2 bbcf 

' qa/b A 

• a s +b s — câb* — zaab 6 — 2 bba 6 

; 4^ 5 • " • . . • 

oui fatisfont aux conditions de la Qiieftion : car il 
eft déjà très-évident qu’ils font proportionnels, puii- 
que les trois Dénominateurs font proportionnels , & 
que les trois Numérateurs font égaux. _ * • 

Leur produit folide avec le quarré du premier, fait 

en entiers & en moindres termes, ce quarré tf+zbba 6 

a*b* — zaab b +b s , dont lé côté eft à*+aabb...b\ 

De plus leur produit folide avec le quarré du fë* 
cond , fait en entiers & en moindres termes , cé 

quarré 
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|A L (j £ B R É, Liv. ÜI. - 6 $ 
qiiarré it y T i lba L — z bbcP+ 3 a*b 4 +b H , dont le côté 
eft a 4 ...aaÊ>+b 4 . 

Enfin leur produit (olide avec le quarré du troifié- 
me, fait en entiers & en moindres termes, ce quar- 
rë, à* — zbbà 6 — aW+zaab^+b * , dont le côté eft 
a^...aabb..,b 4 . 

Parce que nous avons fuppofé <j))i , & bysi, 
on trouvera xX)m» & les trois nombres quon «hec- 

. lOf, 1IO, 420 

che, feront tels, . 4 x 

1 I >0 r 

Remarque. •*. ' 

On peut donner aux trois nombres qu’on cherche,' 
telle proportion que l’on voudra : comme fi on leur 
veut donner la proportion des trois nombres indé- 
terminczrt, b t c, on les fuppofera ainfi , ax,ùx,cxi 
afin qu’ils foient dans cette proportion , & félon les 
conditions de la Queltion , l’on aura en moindres 
termes, ces trois Puiflances à égaler au quarte, 
abcx+aa. 

, . akcx+bb. . 

abcx+cc. . ... 

Leur produit folide eHa’ b' c J x 3 +a 4 bbccxx+b 4 aaccx& 
+c 4 aablxx+ab'>c i x+ca' > b’x+aabbcc , pour le côté du- 

aabbx+*»ccx-{-bbccx 

quel prenant abc+ — » on trouvera x)3 



& les trois 



i4r4 — xa»bbct, — xaaccb\ — ibbcca* . 

+alh)cS 

nombres qu’on cherche , fe trouveront de cette grart* 
deur, 

— z aabbc 4 — zaaicb 4 — 2 bbcca 4 



qaab’c? . - r. . ■ 

a 4 b 4 +a 4 c 4 +b 4 c 4 — z aabbc 4 z aaccb 4 z bbcca . 4 



H. Part , 



qbbq’C 1 

T t 



m 
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